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LlVSTR|SIME DpMINE^ 

Sefquia|iiis eft,quod no- 
mini '^uj Elementa Geame^ 
^ ttM fm ^ folid^ dica- 
T^verim. fodit nunc-^r/iP- 
metbic^, mea tum tborica ^ prout tri- 
bvis Euclidapis Lris continctur, 
tuin pr3.cflica uniirfa 5 atquc hac 
f uit iludiorum tuqjim ,,quibu$ fcd^- 



lo )u»a ac fruflaJtiii^ MathcfiBS , mt 
inftitucnte excpluifti , palaeftra alte- 
ra.Quo naturaliihCerfefccdere nexas 
:^u^i: forores prorfus germanae , ap 
filiae Matheftps primogenitjsc , illo 
junftim ambis ad Tc accedere volui, 
l^omini hoomque tuo par fymbof 
lum^delaturasi ut, a quo honora,tas fe 
ignofcunt , aitidotali yelut munc- 
re vlciffim vcietentur. 

Scitum eft lhik4 Geom<^riam ,&. 

Arithmeticanalascfle binas^^uibus 

lia«hcfishoc mivtrfumjquoquo^a- 

tet, pcrvolci:, c fupctvplct r his fine 

tcliurislata, i prol^da permeare 

ncquit : eget pprsus.litrifque, ut a4 

lunae , foUfque ^dci^umque domo$ 

pcrveniat , atqc ^ vicino cpntcm-- 

plctur , qualia uantaquc|int, «fui* 

bufquc motibu agitenturi Jam«#- 

<lra & arces , q« tertiupi nunc aii'- 

^um feiicifeus ufpiciis polis npfti 

iub menfuram tm cadcre, nifi utra- 

que ifthaec ala fiifidio fit, quipartcs 

©mnes , latera , ngulofque accuratd 

ipcriuftrcs. Militrium dcniquc acic- 

tum formas Jttncs varictatem. 
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tranfinatationes^ earumque vim mU 
tum^ Jhabcbit pcrfpc Aas , flui dohor* 
tium turmafumque cuneos hifcc alis 
non pervolitarit, Utrapquc dili* 
gentiftudio rnenti:Tu« fekcitcr ad* 
flpta/li ; utramquc cgo rine cxcu^ 
tamfaonori tuo appcndq, ^cdico. 

Faxit prOpitium Nu^cn ita nu- 
metotum nos arcana fc^tari , ut in* 
numerabilcs a^ternitat^ myriadcs , 
qux unicuique mortalitn beat^ vel 
mifcras incvitabilitcr emcticnd» 
iunt , mcntepercnnitQ circumfcra- 
iQu$> illaf^ue tandcmrcliccs intcr* 
minabiii gaudioreip^^frucpdonu* 
meremus. |?erfc<fl:u$ille ac fclix 
Arithmeticus crit , |oblcma iftud 
igui folvcrit. Hoc T|i ut evcniat^ 
ubi caftra multa int^ pcricula fof- 
pes ac vi<flor numcri^eris , cxani- 
ino voveo» ac manc^ 

f^^** Tf. ItlDfiriiSinii 
imms m Bt 

Amohbas Ta^^^et Soc.JcCn, 

3 LEC- 



L E C T O R I 

sr.uDio s^, 

|/f«M iiTj^. ad uflititjmeit, 

I itf*r mathematkie iptbUco de, 

I <* Elenienta , Geometria! 

Splina;,a(;rolida:, Hifmejuf- 

dem gratia», , ^od tum me feShrum 

addixeram, tui>e\^rithmeticamadjim, 

fp. lUam tHiuas fartes dijiribitere-vi, 

Jitm eji. 

Trima , jrithmeticei elemfuta am., 
fkHitur ; ho ejl EucUdif iiirof fefti- 
mum , oaavut,, (g uouum; fuos, y»»-. 
dem variis bcr illufrare, (S ftKiliores 
effcere comtafum. Vnde fubjlaiitiam 
EucUdisdo, mverba. Exhiselemen- 
tis defetidet , ijidfpiid haeifHiu de *u-, 
merisfcitwfiiifcirideincefsfoteji. 

t^tera , jrithmeticam fra^icam 
exhibet quinque^ihris exfUcatam. Hic 
verhmihiduofuie frof^a : frmitm, 
«f omnia frecifa ac rtgulas , quantd 
fofim ferjpkuifte hevitate^ frofo- 
nerem; alterum ,quod halieniu noufciii 
faOum ah ulh , t frieceftafmguta ac 
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rt^i^ dmonfirarem. §uifotam^a~ 
xm Jejukr^ , demonftrMiimes pra- 
tereat , quas manifejii Jemper d frece- 
ftisdifiittBasre^eriet. lUiixrb , quihur 
mens fubltmior eft , qttos opmnon dele- 
0at, cujm non ferjpiciant rationem^ Jt 
Utum kgerint , facient deftderio Juo , ut 
Jpero , fuis. Erit fortajfts ; qui etiam 
jf^ebra , 8J inprimis Jjfeciofa inftitu- 
timtes hfcdeftderet. SedaUudhoc, ^al- 
terim temporis optts erit. Hisinterimy 
amice LeUor , utere fi videhitur , tK 
Jruere, bonotuo^ ad gloriam^ei. 
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Jl P P R O B A T I O 

C EN S O R I S. 
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H£c dt numeris Theoria & Praxis,nti« 
meris fuis abfoluta , utiliter imprimi 
poterit. Datum Lovanii# Qft. 20« i^f J* 

AliToyivs Davj&vs S.^Tbed. 
DcSor & Pfcfifir Regius in Acadinda Lo» 
fdfuenjimcmn Afoftolicus LihmmOnfv . 
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nojha Matbematicis affrobata , pfis numdetm. lu 
quorumfidem bas manu noflra fubfcriftas , &filit0 
^ciifigillo mumtas dedimus BruxelU 9. Seftemb. 
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DEFINITION ES, 

Nitas eft , (eaind&in qoun unnm. 
qnodque eorum» quae funt » unum 
dicitur. 

Omms numtri fmdfmm $mbMf 
tfi. 

1. Numerus eft compofxta ex uiutatibus itoul- 
titudo. 

3. Numerus numerum metiri didtur » c^ 
minor aliquoties fumptus majori «qualis iit. 

4: MttitHr ix.qtMter^.fMcii ix.Umusmeti^ 
tur wmes mimtros. 

>t Numerus numerlbultiplexeft»efim minor 
metitur majorem , five ciim major minorem tlt» 
quoties continet prascife. 

j*. Parsaliquotanumeri^eft» quae numerum 
mctituri.parsaliquanta, qu«non mctitur* 

Numirsss %. efi fafs a&qttota %o,q9UMmitkm lo. 
suceftusmmirstmqmmes. i.tifroefifarsaUqstamm 
jo. quianantttetittir 10, namter steceftus faeit 9. 
ucceftus guater fam \x* 

6. Similes aliquotx partes funt » qux fua to* 
tasequalitermetiuntur: five» qusln fuis totit 
acque faepe continentur. 

£ & } . Stmtfimiles aUyuota mttm» 1 6. 1 /• 
tfirum I o .£c I f.f «m tam i .m i oqu^m x j 
^dn tfcmtimmur quimtsxfivotatfs 1. 
totumfuum loquam ^.fmtmtttum ij.mttiummt 
ftr tttndtfh mtmertem f, ^ 

7. Similespartesaliquantae funtt quseinfiiit' 
totisxquifacpi continentur» atque infuper «• 
qui multaB ipfirum partci aliquotae fimilei. 

■ Vch 



Defmitumifm j 

Vel: partesaliquant«fiinilesfant,qaae9equ^ 
inaltas fuorum totoram continent aliquotas £• 
miles. 

14 a8 SictS^StmtJlmUispaHesMliqttMntdnu- 

8 16 fntrorum 1 4 & i^.tpuM peuii 8 tMtimtttr 

fmdm t^atquiinfufgr Sfeuter i,hocefi 

tres qtturtM fttrtes if/tttt S,itM 16 in 18 etnttnetttr 

femel » Mtque infufer ii^feuter^hecefi etiam tre$ 

ftMrtMfartes %&, 

Velfic : 8 6* > 6/untfitnilesfMrtesMSqtutntd tot$- 
fttm %^SciB.quiM ficuti 8 ceminet tetius 1 4 qttMttte^ 
feftsmMs fMTtes^nmpe qttttter %»itM\6 caminet tetitts 
t8 quMttteir feftimtu , nemfe qttuter 4. 

8. In nuflaeris ratio«iive proportio eft»(fuonim- 
&omeroTuni mutua quaedam luibitUdo fecundum 
czcefTum , vel defe^ium» vel sequalitatem. 

/0 onmiprepmiotte tUtofttnt termim, qttorum is tU' 
ttttttr tmtecedem, qttifrimo loco^ five in reBo nomiuMm 
tur 'y Mlter confequens. Cttm Mmeeedens efi mdjor cm* 
fe^tmte» dtcitur frofortio majoris indquMlstMtis , fet§ 
majoris Md tninus, Citm MntecedtKs efi nmter C9^e<m 
finte > frofovtio mamris ntaqttMlitMtitfeu nmteris tti 
majm MffefUtter. Cttm ttnteeodtm confeqtttmi fM^ 
efi» dicittur MqttMUtMtisfroportio, 

9. In nomeris dosB proportiones funt aBqoales» 
exdem , iimiles ( idem ida iignificant } ii veqn»* 
toor nomeri (A« B. C* D) dicuntor propor^- 
tiooales » ciim minores ntriufque proportionit- 
teraiii)! in majoribus eodem modo continentur. 
CoiitiQentnr aotem eodem moda » ii minores 
(B»DJ iiDtmajorum. (A»Cj iimilesparteB t^tyUo 
. Q ^ u aliquotse , vel fimiles partes ^* ^ 
C itf 4D ♦«liquantac, ^ ^. 
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4 pefimtimsm 

Q %% \6D S ift ad X 

Vel 8 hslet ad 1 mndim ratmem,t[fism 1 6 «4 4. 

10. Ctkm plores ex(iterint aequal^s rationest 
8c prioris confequens fuerit antecedens pollerio* 
ris ( fic ut medii termini bis fun^antur « ) propor* 
tio continua dicitur $ & numeri ipfi diicuntttr 
continui proportionales. 

CofttmuMs rsUionesfic effmmsts : 1 . 1.4.8« 

i.iftMdx.titx^Md ^, f^j^ Md^. 16. )&• 

<^ 8. 4M< 16. Scc. 

11. Quodfiantus acqualium proportionum 
confequens non fit antecedens aiterius » ac proin* 
demedii termini non accipiantur bis» difcreta 
prQportio erit ^ & iliimeri ipfi proportionalesdi- 
cuntur» nuUo alio addito* 

DiferetMsfrcfortmesficiffirmm, 9. }• 
^eftMst^i^ut ia.4^4. 12.4. 

i^.Ciimnumeriftterint k n n r\ v 
eontinue proportionalci ^ ^ o »-» 8i 
(A.B.CD,E) ratiopri. g, ^^ J J^ 
mi A ad tertlnm C dupli- 7 5^ 3 « 

«atadicitur» rationisquambabet primus A ad 
ftcundum Bj 8c ratio primi A ad quArtum D 
dtcitur triplicata rationis primi A ad fecundum 
Bfflcficdeittceps. 

Ve rMtkmim demmhutteriiHS 6* eeettfefitme vi- 
de lElmmM noftrMgeemetrieML jr. fan^e 3. 
. 1 ). Numerus A multipltcare dicitur nume- 
ramB»cum B mnltiplicandus toties accipitnr» 
qiiot font unitates in A multiplicante. 

Vel fic : Numeruf A multiplicat numenim 
B» c&m iavcnitnr .nttmartts C toties continena 

multipli- 



B» qootief A miiltiplicaQS con* 
tioet Qmtatein. 

Veriim univerialij^s multipli- C8 B4 
catio fic definitur. Namerus A A a t 

mnltiplicat nuroerum B ci^m nu* 
mems reperitor C,^ui ita Bt ad B maltiplicatun^ 
vt A multipHcans acl unitatem. 

VlmnermCqmmvimturf dieiitsr ^ n j. 
fnduBmfiu gmtus, ?mb ehn m$dr ^*l ^ 
t^lkMm A eft mmerus niieger,fimfet ^ * 

fredMBm C mMpir eft nmltiflieato B,9ti . a ■ | 
fMtt ex dif. I . (^ 2. chn ver^ multifU- 9 ' 

€mu A eftfraStiie mitur ttttttmetfroduBHs C etidm en$ 
masvr mstltifBemo B, ut fgtet ex foflremu defimtiono^ 

Plaresnumeri ttta»^^ 3>pcr invicem multi» 
plicari dicuntur, fi a in 4. faciat 8» & produdfuni 
8 ducaturin 3;produdum enim ultiinum a^ ei 
id 9 quod fit ex multiplicatione numerorum 1 

Fmrh idem sfud mitbmetieos eft metnerum injm» 
merum dmere^tiod^numertimfer mmterttm mtut^U^- 
eme. Frequensetuim ifts loctittoeft\ Afer B, ^fO" 
tim,A mBxhoeeft AduBusfeumultifBentmfer bI 

14. Numerus A dicitur dividere numerum 
B» cftm numenis inyetiitur C indicans quotiei 
A diri&t in B contineatur. 

EtfiediviforAeftfstrsdivififeu Bia 3C 
JhidietiiBtti^ittvento^quifroindo A4 i . 
fmienf dteittsr ) denemmtu. 

Vel univerdditer : Numerus A dividit nume- 
mm B» cdm aliua numerus invenitur C ita ie ha- 
teni ad unitatem, ut divifus B ad A diviforem. 

1/. Ndmerus A metiri dici- . B 1 6 X 8^ 
ItirnomcrumBperXnumerum A a 1 

A 3 ilif^uem. 



aliqucm fqiii qootiens appeUator) chn tae« 
tiens A toties fumptus , quot io X quotieotc 
fopt oiMtates» inenfum adxqoat. 

H^ difimtio differt a frACtdemi^ i % quoi dmfif 
ftrngi foffiu lich divifor dividendHm notB mti^itur. % 
lifh diviforfit mMJor dividenfdo , mfito iofQ tradfttir* 
*LMih igitur patet divtlio qnam mtnfio. 

i6. J^ar numcrus e(l > qui bifariam djvidtpo-* 
teft. Ottmm ergo farem ftHmirum sli^uis tMmirat 
mititur per i, . . 

I7. Impar numerus eft » quibifari^m dividi 
fion poteft : (i ve » qui linitate di ffcrt a pari. 

'18. Pariter par eft » quem par per parem meti* 
tur. Tiflis efi 24. ^uem fdr numfrus 6, me$itur fer 
farem 4 •.., • . * 

ip. Pariter impareft, quem par metitur per 
imparem. TsUsifi ix^quim^fMrmetitiir fer 3« 
imfarem. 

'' 20. Impariter impar eft» quem impar metituc 
p^r imparem* T0^ ifi 11^ qtnm 7 itnfsr ttutitHr 
firimfazffni. 

%\. Pripfius feo incompofitus numeros eft» 
quem fota unitas metitur , McfroindinuUfihobit 
fartis aliquotas fr^tir unitatis. 

Talisfunt, 1*3,5^ 7»» »» »}» «7» 'P* *^» *9»<S^ 
aliiinfiniti, Porro omm frimus numerus naeffiiria 
i/iifar eft , alias eum metiretur binarim, 
^' 21. Compo^tus numeruscft» quem practer 
oniiatem » aliquis numerus ab ipib diverrus mc« 
ti t ^ r ; ac frmdi hahit far$is aliqucta^ ak ttmitaii^ 
hus divirfas, 
Talesfunt 468.9, 10. .1 a. 1 4. 1 f. ^ «£i infimti, 

%.y Primi inter le numeri Aint, quos nulla 
j|Iii| in^ nfi^ini comoiunis metitur , quai^ onitasy 



^efhMs. 7 

Ihm bU9r fiifrimi fitm tf, & 6. qmM Veh^hpu 

lii ^fi^Mf tmmri fmtHtntur sc frHmdt tmtttr frimki 

fai tMmemMullmsmtimerMMtmmqmmetkttr. Fjtri 

'iMMl*8,io. if.fttmtntfrimiilttirfif qMUmtUm 

ntmmm > iUts tns ttt$titttr ^fic iiiiiHft. ' 

i^ Compofiti interie nutncri funtqaos pffse- 
fernoitateaiaiiqnis|iiiaifpras> commnnis naen- 
fora metitor. " * 

Poteft autem menitin commqnis efiie nnns 
datotoiii nomeronim. 

ZHm vutnfi etmpofiti fitm 8. tj^ t o. qttia ittrttiiu 
qm weritttrxifitM^er f, e^ if.fitnt dm emftfiH 
kitirfi: qttitt f, me^m ^fiiffimti <y %f. 3>tf ftim 
Hrfitemtfefiti^fimt^^g. ixiqtt^l^ ttmitttr ^,^ 
ia.<^/#« 6. lo. la. i6'fitmqttMttmemfi^Hi^ 
ierfi 9 qtttM x. metitttretintet ijptmtur. > .' 

ajr. Plaottsnunieniseft» qoiexdoommnii» 
mcrorum muitiplicatione prpdodtur, Ntimefl 
aoteni tiivicena oralt^pKc^t^ phni latera dtf 

Qmmt rrgefl mmt ^ crmfefittts^ > ' 

HkfUmm r^ i a. tpMfit «»'6« fn %i item 14^ tpdtt 
fitex4.im6. ' ' '{ 

%6. SoUdiia Bomemt eft • qof ex tfium nvfflo* 
rocpi» maltipBcatiope pr^ocitnr;Nameri ver^ 
ftmatadr mukipHcantesfolidi latera dicontur. 

Cmm» ^irg^fitlitimeB cemfefitttt. 
SeUdm e0 14 qMisfit ex mMltiflicmm» trittm mu 
mmr t tm i* 9* 4. M^m x. s» yfmif 6. 6. tmtemin 
4.fmit%^ 

%j, Similesplani&foUdifttnt, quiproporf 
tkmaKa hdMatlatera. 
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4ii 14. fimi /imdfitffiki ^qnom & } ^4«)* 
f$tmlMiirMfim$,%,yH4»6.ift^ 6^ A4 
$mm mx.Md i*fii 4. «4 6. SoUM 14 1 9& 
ptml$$fum 14. i9ft.fi«ML£(irm . 4 ^ 4. 8* 6. 
mmmt%j^y[mitfnf»immSm 
,IminSHSM(tirifts,% ^*B.6. 

18. Q^adratti^ aniBecttS eft » qoi fit ex mBl- 
tipHcatione duoram sequalium Aumeforam s 
fi?e eir ipultipHcatiaae Alicoins niimeri per leip* 
fiim : qui radix quadi^ta didtor. 

.Brimm qmdrlfifi^fim f/^4^qmfit $m ft, im t,fiv§ 
. «» a . infi. Stfitmdm tfi,^» fm^fit exyiftfoi i^fi^ 
J$m0f$miinfink$mt* 

. ^9,Co.bui eft»qni fit ermnltipHcatione trivm 
^uaHum numerornm » fiveeji^dem ter|K>fiti: 
quiradixcobictappellatvr. ' < . ' 

.'. >fri9mucHiH$.0fi S-fif 9X mMk^Ucmitln ikmm 
ttf p^ti (%* %, a. ) nmt» %*it$%.fa€i$ji^, (^ 4. jn x; 
fit^tB^S^m^ $fi % iJjfikfitMt rm Mf^tttm tmm 
nmutfrpofiiit (j-jV^ Mmj.in^./iar^.^ 

jo. PerfieAnftmitteniaeft «^qoi omnibttB^iift 

l^tibus aliquotis aequaHs eft. 
. rfntntti firfi0m'$fi5»'iiii$tstirimmmt Mliifims 
pMt^tfitm i;a» %\tp$MfimmlfMm»i 6.SmtmMmifi 
iS^tmmttimitttkifMbqttitMftim i.ii4«7. »4»fiM 
fitnttlifficittm %A,difmxidiffif. ttliimtm lA' 9. 
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A X I O M A T A. 

AB' 'i.'Namert*A,B jtqui maltlplices ejat 
% demnumeriZ, funtsbquale^. Etnumeri 
«que multi]^Iices xqtiaHam numerorunit 
«aoalttfunt. 

1. JEquafesAint numeri A.Biquoromxque 
fHDltipldreft ideni numerusZ. . .' 

Et xquales fiint illi numeri , quorum scqu^ 
tniiltipUces funt aequales. 
^ |. £qualtsfimt numbri, qu(\Aint ejofleili 
fittmerieadempars» utdimidiarveltertia^v^ 
qoarta, &p, 

It flli nomeii fuiit SBquates « q|ui s^uaUiun 
fiumerorum eadem pars funt. 

f- iEqualesfunttiumdri» quorum unusna» 
merus eadero pars e ft . 

£t UU nuflfferliuntxquales y' qooroai SBqaa» 
lei nomeri eadem pars funt. , ^^ 

f .Unitas omnem numerum per unftatcMfuseli 
ipfo fbnt (hoc eft per ipfom numemm) metituK 
' €. OmDts nmheras feipfiilti metttor per anu» 
iatem. «^. . .^ . 

7. Si mimeras A multiplicans 4 A B } 
tliamBgenucrrt^aUqaemGimaU C 
tiplicatttsB genitunH G nietitor * it 
permaltipttcaiitiriti A. ^ 

8. SinumerusA numernm C metiatur fed 
dSridat per quotientem B i etiam quoties B 
multiplicans metientem A producet menfutii 
C: fitemetiensA per quotientem B mu!tipti<i» 
cttus» reftitoitmenfum C. 

fnrsrvxie/bi. i|. 15. 14. : *- . ' 

A jf p.Qao. 



9» Qgolibe^nan^cvofupaipoteftmajor. 
.. I o* Numenis A metiebs quoA A • •• 
com()ue nuineros BC E ^ uC i.* ■ D --*^ 
'CD, DE, ctiam BE 
compofitum ex ipHs metitor. 

1 1 . Numerus (A) metiens quem» A - 1 
cunque numerum (B) metitur quo- B— » 4 
qoeomnem nomerum (Q qucm C-~-^ 
ille (B) metitur 

1 1. Numerus A meticns totum A •r* . 

^ C,9c ab|atum B D, inetitur & B-~D-^ C 
reliquum DC 

A P M O N I T I O 

A D 

L E C T O R E M. 

EXpffititDffmgimiuSi ^ Aximsuttiffqm* 
hutMnumtmum fckmid deducitHrAdfr^ti» 
foiims ip/Ms ft^idior , fi frius q$mUUim mmMtrp It^ 
Smrut tpmltnttrefi iffisfcirt. EsiebdisfrommtrU 
mMqtse li^irtu mlfhnbets sffimit iftimofimk^ ionfiHs z 
Ifie imfft frifofiiiit^ttu sfc dtttmfirmifitttift ttwvirftUim 
tat tnilim exfrstmtur. ji$ cim mtsmrum qstmfism 
fir eilmm imltiflkat^AfMtm fif. B,fndtsBtmtertiA 
qtSdUsm iitterd futaCdifiimt^qttiidflirttittqm 
mmtgndi tsMfiiturySH cutp fluns it^itsu ttttsbiflicg^ 
ttms uiceffe efi • memirU ixcidst » fiM fndtsBu ix 
fnrutsfi vmUiflsciuim Utirumgnsitufint^quod ttto^ 
lifitm iffefolet leBir^tu fjr tmkrus ifutsdiri, Sdf^ 
i^ttr ixfidiet freduBum multiftietuims m «mU 

n ^t w my > immUfgifikis^itiifuttmmt fiUvim 
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jttdmmti^ AdUHmm* x x 

iftfi^ mumf wum^ ^m f$ mnctm mul$ifUeMm^po* 
ftmi^ taficufUmmtdtiflkMri numentm Afn nu* 
mrmm B, frodu&um irit AB, frtmm ^quod/ciamji. 
UjgtfiicMm ffedojam vil mvemt^ velcerte MtUuhmi 
Hranufcm VietM : fed Rendfm CMrthejlus Md dm^, 
iuodiinmfarmMrn revocMvit PrdceftM hujus methodi 
■Jo FrMuafco k Schooteh fonfcriftM^jMm in lucemfutti 
iditMfer Vr. Bartholinism, 

Porr6 operationum rpecioiaram prima rudi* 
menta ha^ funt. Si cupiam numerum A addere 
noraiero Bi Tumma erit A f B- Signum enim (f^ 
p\us ^gnificat. Si fumma quaentur plurium A» 
B*C,cacritAtBtC 

Si inumero A fubtrahendus eft numerusBi 

triidoum erit A B. Signum cnim ( — ^[fig. 

nificetmin&ju 

SinumerusA multiplicandus iit per nome* 
nim Bt produdum ( ut jam dizi fupra ) erit AB 
fen BA. 

Si A per A3 produdlum erit AA. 

Si AB per BC; produdum erit ABBC. 

Si A A per Ai produd^um erit A AA 

Si AfBfC pcr Dj iingulis particulis appone' 
X^i produdom erit AD f BD f CD. ^ 

Si A> B^ C» D»per invicem 1 produ^m erit, 

ABCp. 

. E^j^cinaliiS, Ubi id notandum eft» perinde 
eflequo ordine in produdlo litterae fibi mutuo 
apponantur. Ut ii produdlum quaeratur cx nu<« 
merii A»B»C»D inter ie multipiicatis, illud eric 
fclABCD»velACBD»velADBC&c. Ci^m 
enim appoiitio numerorum multiplicationem 
defignet 9 ea ver6 inter plurcs nomcros qoocun» 
focofdiae fin^UidemiemperproduAumcxhi^ 

bcat» 



1% AimmikMdUSwem. 

beat. (qaod in fdiolio prop. 19. 1. 8. dcmonftn* 
tttmus ) periade etiam eric » quo ordine fibi ma« 
tuo apponantur. 

Denique fi numerum A dividereopor- A-B A 
teat per numerum B, quotiens defigna* * j^ 
bitur, fiinfradividendum A, lineollin^ ' 
terpoiitd fcribatur divifor B. 

Si A B per A s quotiens erit B. A quippe do» 
ftom in B reftituit A B. 

Si ABf AC-AD per A; quotiens erit BfC 
-D.Nam BfODduaumin A, rcftituit ADf 
AB-AC. 

HMcmttbodo^ quod qusdem MdmuhifUcMikmm 
Mttmet > in dtmonftrnmUs horum trium bhfor$emfrem 
fefitieeuhis nenpMuas memitr^ tum iwUiicet ehnft^ 
(ilituriimle demenftrdtienes petertmti id tptod feftt 
deciditycifn plurimum referat sn decurfudemei^te» 
tkmspeiuBi lateru gnte ecttht ohfervm. Verum boc 
oifei^MmUtmerit, duss litterMt conjun&m tUiqtttmm 
dio tMthn fimplicem mtmerum dejtgnare ttt in trihus 
frimis prop. (^ pnucis uUis, quod fttis ex textu tpfi 
&fenfit verborum coUigttter. 

Cdterum nen mibipropofitumfmt Inc tfMdereprsm 
€eftM LogifiicMfpeciefM i dequM, titque jil^ebrM tmtt 
nutnerosd^ tum fpeciosd, fiheo plMCueritf mUo hco 
M&urm fumi fed cm fe&m Mt^ere , qumimim 
bis eletitmtis , mc deinde in jtritbmitticM prMfficM ttfttc 
oritf 
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ELEMENTORUM 

T • * « 

ARlTHMETICiE 

LIBER PRIMUS. 
EUCLIDI SEPTIMUS. 

In dtationibu^ librorum » Euclidis 
numeri retinentur. 

PROPOSITIQ PRIMA. 

Sl d dniBbtts mmeris tndipiaUbfds detrahoM 
fimper rmtm de nuqore altema quadam 
ietraSione j neque reliqms unquam metiatm 
puedentem , qfioad ventum fit ad umtoiem « 
jmi a interfi erunt dati numeri. tLvid$d^ 

Datifintduo numeri AB. A. m», .i- B ^^B 
k CD , minor CD detradus C^Y^D 
a AB>quoties poteft relinquat H 

EB; £B ver6 detraaus ex CD 
quotiespoteft relinquat FD:FD, quotiespoteft 
«fetraftusez E B relinquat unitatem. Dico nu^* 
nerot AB> CD, efTe primos inter fe. 

Eftoenim > fi fieri poteft^ numerorum AB. 
CD communis menfura numerus aliquis H. 
Qliomam ergo H. vis metiri CD, & CD mc- 
titor^AR » ctiam Hcmetietur A£ fed H vbbA^« 
mctiTi quoque totum AB. ergo H metiturj^- ^^ 

d etmnk reliq^ottm BB. Metitur autem EB ipfu m 

CF« 



'i^ Elcffiffif€fiiin Afitbmiticd» 
ehyp. # C ?• Ergo £c H / metitur C F. Quare cmn H 
f*». II volueris metiri etiam totum CD, H quoque 
\hy0. metieturreliquum^ FD: FD autemmetitur h 
i dx, XI EG, ergo H quoque metitur i EG oftendi Ter6 
k M. IX fupra H raetiri etiam totum E B. Ergo H metitur 

k etiamreliquum G B » numerufl unitttem* quod 

c$ abfurdum. 

PROPOSITIO 11. 

r^ Vobtis mmeris datis (ABjDF) nm fri^ 
/ tms iriter fe , tnaxitnm eorum emmur* 
nen» mafmm invenire. 



CCff. 



A - C -*-— B Minor D F detradlos ez 

P^^E^F majori A B quoties po» 

O teft , relinquat C B. C B 

detradbus quoties poteft 
ex DF relinquat EF, & ficdeidceps. 

Hic alterni detradlione relinquetur tandem 
mliquis numerus, qui praecedentem metiatur$ 
nam fi ad unitatem devenirerur , dati numeri 
«eilent primi , contra hyp. Edo rgitur reliquus 
£ F» qui praecedentexh C B metiatur. Dico £ F 
effemaximamconimunem menfuram numerc* 
rum A B , Sc D F. Quod fic demonftrabitur. 
v^ * £F metitur ^ CB , & C B metitur e DE, 

D C9lntm 

c confi. Ergo £ F etiam d metitur D £« Metitur ver6 
d *x. II E F etiam fe. Ergo £ F. metietur e totum D F. 
^^- "* fed D F metitur/A C Ergo £ F metitur etiam 
|r <fx 1 1 / A C. Metitur autem £ F etiam ib C B. Ergo 
h tmfi. £ F metitur quoque i totum A B. E F igitur 
* ^* '/*, ipforum A B, 8c D F communis menfurft eft. 

Quod Tcrd fit maxima ficofienditur. Eflo fi' 

ficri 



fieripoteft alia O major quam EF. Qaoniam 
visO mctiri DFi DF ver6 metitur AC, etiam 
O metietur k AC. n$ antem O ettara metiri |^^* >t 
A B. ergo O metictur quoque / C B. fed C B ni*^ * 
m metitor D E. ergo O etiam metitur » D E. n «v. i V 
Quare ciim O metiri velis etiam totum DF» ^ ^* »^ 
metitur O quoqUe reliquum £F» ie minorcm • 
quodeftabfurdom. / 

^^T Umeni5(0)metien9 duos numeros (h% 
^^ DF) metitur quoque suuimam eornm 
commonem menfuram (E F.) 

PROPOSITIO IIL 

TRitus numeris ddtisy wn prhnis imerfi 
^ C, D) £ y fMxnniOu tdtuns unmuoMM 
wei^iitdM ifipcnife^ 



C ■»11,— Inveniatur O fkiaxima St ^^ 

J } •— O €®™n*""** menforaduo»*"^ 

P p ramC»D.SiOetiamme« 

^ ~ * titur E,erit mazima com- 

^■" • munis mSrora trium C.D» 

£:nS fi eflet aUqua S>raaj or 
qukn O» metiretur S etiam O per cof ol. prx« 
od. qood eft abfurdom • cum S ponatur major 
qus^m O. 

QoodfiOnon ssetiatar E>fidtemO&E io« 
tcrfecompofitierunt) c&menim C,D>E,^fiotbi(^ 
treiiQtcrficompofici» aliquameofunicommu- 
" ' nia 
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16 Elefftentorm Aritbmetiu. 

cikf, 94. njs eos e metiecur • ac proinde etiam d ipfuih 0«- 
d mW. puorum igitur , O, E, inveni roaximam com« 
^^' ^ . muneiD menfuram P. Dico> P > coinmuiiem eflo 

iixiaximam trium C,D,£. 
e.M»/?. Citm enim P e roeriatur 0^0 ver6 metiatur 
^i^^- . /QDj etiam P £ metietur C»D, Metitur au^i* 

h «wi/i! ^ ^f'^ ^ ^ ^^^^P ^* ^''S® ^' cftmenfura trium C» 

i m/. D>£> Quod ver& roaxima fit , fic oftenditur. Sit 

/Tff- alia S»major fi Heri poteft>quam P.Quoniam ergo 

^ *"* S metitur C, D, E, ipeticcur i ,quoque ipforum 

1 Mfi, C» D, maximam menfuram G. Quia ergo S mc« 

ritur X Sc.O, metietur k rurrum.S eorum. voa^ 

acimam roenfuram/P» major miixorem. Quad 

eftabfuirdum. 

D C — E— 

. CmBarsum. . . . O-^S^ - 
' P^ 

I* T^ pdem artificio reperietur quatuor • imd 
' •■— * quotvis nbn primorum inter fc numero« 
nim » metifuracommunismaxima. 

1. Numerus (S) metiens qupfcunque numcb* 
ros (E. D, C^ metitur etiaxn eorum maximam 
coomiunem menfuram (P) Patet cx ultimi 
parte deoaionilrationis. 

PROPOSITI6 IV. 

• • • 

ETteUqMufqm adi^. imlufive^ cemiinen^ 
tm in pof^timbus mivetfaUbus Ubri 
f t ekm. Gemt > 

PROPOSITIO XVI, 

DVdmmeri [A^t) fe nhttito multiplicM^ 
tes dqmles nrnnetQs pQducm (CD.) 



n 
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QnmiiamA mulciplicaiisB&« nnit. t. 
cit Dt criCi» unttas ad A , tit B A 6 B 4 ai^. 
id D. ^tar ^ permotaodoiut oni- C 14 D 14 ^^^('^' 
tas eft adB» ficA ad D. Rurfos j. 

quia, B multiplipanfi Afacit C, erit ut nnitas ^^» 
«ad B^fic Aad C. £(go A ad D & C eandcm ^lJ^ 
hbet rationem. Ergo C Ac D it aBquales fimt* 
Qspd erat demonftrandum. 

I . Si nnmeras A mulriplteans aume- A. B 
niio&feoeritC»muiti{rficansA»metifr>. C 
tor prododum C per B multiplicatum. 
Nam quia A inBfacit GetiamBin A &cit C 
per lianc. Ergo cum A» qoi pri^ erat multipli* 
ca&stjamfitetiammultiplicatns» refpeAoe|aP^ 
defflprododiC» patet ex axio. 7. A metiri B. 
perC. 

1. Si'A metitor ieo dividit C per B s A. Bt 
etiam B qooriens pcr A metietur eondS C. C. 

Kam quiaA per B metitor C» ergo perax.S, 
B moltiplicans A faciet C. Ergo per hanc 16» 
etiam A moltiplicans B faciet C. £rgo per ax. 7.. 
BperAmetiturC. Quod erat propofitum. 

PROPOSITIO XVIL 

SI mmerus (A) mdHflicm qmm^ 
nmeros (B^C) tmdem genuerit mmtem 
(AB, AC) enmt gemti (AB^ AC) midtifliMis 

(B 9C) pefmimles. . 

B «1* 
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i8 Elemenmum Arhbtimtu^ 

unifas Cikm enim A maltiplicans B» fecerit 
%iif.^ I A B,erit ut iiuniras ad A 9 (ic B ad 

ulhu ^ ^^' Rurfus ciim A multiplicans C» 

en //. B. C. fccerit AC, crit ut ^ unitas adA.fic 
' * AB AC. C ad AB. Ergo B eft ad A B»ut* C 
ad A C. Igitur permutando eft B ad 
i 16./. C, d ut AB ad AC. (^od erat demonftrandum. 

SchoUm* 

CJEjims bic nmltipUcdtioms freduRum 
exprimete fila mmtrmm multiplican'^ 
tium mutUa appefitim ; de qua vide diSa ante 
principium hujus. 7. lihi. Hac metboduscum 
adhibtbitur (quedingenti pUrumque ccmpen^ 
J^ofH)mpmdiheffefrttUfp9p(fitim i^j.bunc 
iumoium. ^ 

Numeri qu6tcunque (A B, BC) commune 
latus habentes (B) eam inter ie proportionem 
habent quam latera reliqua A & C. 

LMtera numrifunt^x q$iorum wuitipUcMtwti pre^ 
ducitsir, forro ut buic methcdOf qud (ut dixi ) cem^ 
modi perinuhum ac comfendii habet , tyrenes meliiu 
ajfuefctmt , prdter exemplum inprop. dddu&um , mlia 
euUotu nermuUa vifum eftfubjufigere. 

1. jtA efi Md AB ut AadB. 

2. AB efi ad BB Ut A adB. 
^.AAAefiadAAButAadB. 
4. ABBtftad BBB^tAadB. 

Jn 1 . cotnmune latm eft A, reliqua veri fum Afem 
itmdum ^ B. In 1 latus comfnune eft B-y retiqua verh 
funt Atertium^B. In^. lattu CQmmHrte oftBBi 
reUijttaftm At^M tertittm^ 

$.A4. 



Llher Vntm. x^ 

f . AA. AS. BB. Swa cmmue ftofmUmdis m 
fMtme A ad B. fMiet ex^i.^i. 

6. AAA. AAB. ABB. BBB fiaU eemhm^ from 
fertkmdis i» TMiiem AddB. ftuee^ex 3 • (^ 4. 

7. AB^ AC^ AD»ABpAf emnkuerferMtienem 
Ment^mBtCfD,M»F. PateeexiffafrofafiuaHe^ 

Qaaatus (it hujus fcholii ufus «d demonftra^ 
tiones prolizas aliis & «Uficiles facillimi expe* 
diendas, tumin hisltbrisdeiRceps,tuminarith« 
meticaipraidica» plurimis locit appaivbit. 

PROPOSITIO XVIII. 

S/ qfUftcunque numeri (B^ c) mdtiflicofh» 
tts eundem mmerum ( a) totidem genue" 
rimmtmeros (D,F) erumgeniti^D^Fjmidti^ 
fticMilm (Bfi) frofortimks^ 

Bi C 4 Kamciim B per A feceritD. etiam 

A 3 aAftti facit D: & cum C per A a 16. 
D6 F I* faciat F, ctiam^A perC feciet F-JlJj^ 

Ergo^B, eil ad C> ut D ad F. Qupd « ^^ 
crat demonilrandum. 

CmUarim. 

r 

NUmeras A dividens ieu metieDs ^«otciifi<i VideSu* 
qoenomeros (h?) gtgait ^uotieotes (R» ^f^* 
S) numerisdivifisibu menfis proportiofiales. *^' 

Nam » quoniam A ipios I» P;, metitair feu divi*» 
dit fer <{ootientes R» S» manifeftum eft ez 8.» 
azfo. A> in R, 8c S. dudum producenfe 1 2C;.F« 
dg^per i7.utI.efladP,ficR,eiladS. 

B % AU^ 



^o iktmmm Aritbmet$u > 

I ift P i^ Cikm A metient Cen dividens A fe« 

Adtf.i^ A 4 cerit R. erit ut d unitasad R t fic 

• i6./.f. ^ ' S j*. A ad I. Igitur f permutando« ut 

* ' unit. unitas eft ad A» fic R eft ad I. Rur* 

£ fum oam A metiens P» fecerit S» 

^^- 14* erit/unitas ad S» ut A ad P. Ergo 

permutando ut unitas eft ad A» fic SeftadP. 

quare ciim jam ofienderim » etiam R efle ad I» 
f 11./.J. u^ unitas eft ad A» erit/R ad I» utSadP. Et 

permutapdo R ad 5>ttt I ad P. Quod erat dcmon-» 

Hrandum* 

PROPOSITIO XIX. 

Sr qumm nunieri (A^t^C^D) pvfmio* 
mdesfuerint , gmtus {AD) exphm {a) 
& qwtrto (d) genito (BC) exfecunio(B) & 
tertio (c) dqualis erit. Et e cmafo. 

«it.Mf i.Pars. A multiplicans C fa- A 3 B & 
V7^ '-7- ciat AC. AC eft ad AD 4 ut C C ^ D 4 
3! adDi&ACeftadBC^ut Aad BC 11 AD 11 
«irjp! B Quare < &m r A fit ad B ut C A C 
d if . T. ad D, etiam AC d eft ad AD. ut 
£7! i f. A C eft ad BC. Ergo BC» AD, # asquales fufit« 
g i S. 7. Qood erat demonftrandum. 
A«x. 5. Pars ». Quoniam geniti AD, BC»jamponiin« 
tur SBquales, erit / AQadBCut AC ad BC. 
SedutACeftad BCfic/ AeftadB: 6cutAC 
eftad AD.fic C eft ad D.ErgouA eftadB^ut 

C «d D. Quod erat demo&ftsiandttinf 



liberFfimu. %i 

CmMmm i. 

SldaomiiiieriBbCmetiaiitarieu A 
dividtnt eondem namenimA» B. C 
perqQotietttesO,P»erit.ntBadC, O. P 
ita reciproci P ad O. 

Nam qaia B«C metiontar leo dividant A per 
Q»& P«ergo per ax. 8. tam Bin O» quim C in 
P» faduat A. Ei^ per hanc, B eft ad C* ut P» 
ndO* 

CordUrim 2. 

Ol A ad B majorem rationem A4 1 B 
^iiabeat, quam C adDi AD Ctf 4D 
> gantvicz primo A in quartum AD i ^. 11 BC 
Dmajorerit» quam BCgenitus A C 
cz ieeondo B in tertium C. 
Et i converib. 

1. Par», A tp C ftciat AC. AC ad BC ean* 
dem proportionem ha))et, quam /1 A ad Bi hoc eft 
majorem S quim C ad D^hoc eft majorem c qu^m « jUt^ 

mrlbs A C ad AD. £1^ BC minor d eft quam /* 17* 
AC '-^* 

a. Parf. Qijoniam AD jam ponitur major c ^WL 
quam BC> erit ratio AC> ad BC e {najor ratione P- >7« 
A C ad A D. Sed ratio A C ad B C eft ratio / A f g'%'- J" 
udBs acrario AC ad ADeftratioxCadD.Er-f^i^''* 
fqtetiamnittoAadBnuyoreftrationeCadD. g<^ 

PROPOSITIO XX. 

Sl tres tmnri ( AJB,C) frafortimdes fium 
riniy (AC^gemmdextremis^^upMUsefi 

(BB) qKM^m flMlii» 

B 3 » 
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£t fi gemmsnbextrmis y quaAM m£i d^ 
fpuiiiefi^ tresmomifr^mtictudesenM. 

A4 B 8 P«rs I. Fooatur medius Bbis» 

BS C 16 i§^torp«r hjpotli. Aeft adB»iit 

BB64 AC64B.ad C. Cum ergo quatuor jam 

iubeantur proportiooales » erit 

siiitff* ^g^^*l* «xtremis AC> par geuito cx Bfc- 
''^^ cundofliBtertio» lioceftqnadratoipfiosB- 

Pars A. Eodcm modo dcmooftrabitur ex %• 
partepraBcedente. 

PROPOSITIO XXL 

Vn^ (A&B) otmiittmfiln fropertio^ 

tidlium rtttrwm 5 mmmsfihi pefntia^ 

tudes(Cy&p} dquemetitttttm. • 

Nam quia per hyp. A eft ad B> ut Cad D. 
etiam permutando A eft ad C> ut B ad D. Ergo A 

b dff. f . 8c B ipforum C« & D» font i partes fimiles» vei ali<- 
qpotK>vei aliquantae. ( Efte vcr6 A» B minores ip- 
fis C J> patet ex hypothefi. Sed non funt fimiles 
aiiquotae; quod fic oftendo: fi A> B» ipforum C> D 

•ief.f, fintfimiiesaliquantx, ergor A condnet O ta« 

A & B ^'^^ ?iIiquotam ipfins C , qualem B 

' continet ipfius D , puta P» ac pro.^ 

e ilf ^ C6 D i^dcdOcAzd C, ut P cft ad D. & 

/.j. * ^ pcrmurandofOcftadF,utCcftad 

Df hoceft ut Aad B. ied A,B« continent ipfbs 
O, P. erga A, B non funt minimi fuse propor* 
tionis. Quod evertit hypothefim. Igitur A, B> 
Hon funt ipforam CDfimiles ah'quaotx. ReU« 
qoum eft igitur ut fimiies aliquotse fint ; ac pro« 
inde ipfos C, D aeque metiuntor* Qttod mtd&' 
moaftrandnnL ' C#» 



CorolUrim. 

A.B.C.D E. T4 Odem prorfas modo Db* 
o. p. QJR. «• "^ monftrabitar , fi nomcroi 
?» G. H. I. K. (A»B,C,D>E) omnium fibi pKu 

porcionaliiim minimos t qoo- 
conqaeeztiterant numero* totidem fibi propor* 
tionafes (F,G,H»I,K,) xqualtter metiri. 

PROPOSITIO XXIL 



c 



omimtm in ftaf. zz.Ly 



fROPOSITIO XXIII, 

PRima^ inter fe ntami (A,B)fimt W-^^ 
mumfibi froportimalim minim, tj. 

Sint enim alii ( fi fieri poteft ) C, A i / B 8 
P, niinimi 8c proportion^les ip- C D 
fis A* B. I^tur C, Df metiuntur E 
i ipfi» A, B»9equd , hoc eft per eun- «nit. b ix. t 
dem nomerum E. Quiaergo C me« y, 

titar A per E, unitas eft ad E, ut C ad A : tc per- ^'^f* 
mutando , ut unitas eft ad C, Sic E eft ad A fed 
iinitasmetiturCErgo etiam E metitur A.Eo- 
dem modo oftendam E metiri B. Ciaxx igitur E. 
mettatur A 8cB,non erunt AtB primi inter fe» 
qood cvertit hjpothefim. 

CoroUaritm. 

Eodem prorfts modo demon- A. B. C. D. 
ftrabitur, ii quotvis fuerint nu- F. G. H. L 
meri ( A, B, C, D, E,) Primi £. 

interi^, eos fore qooromlibet unitat 

fiU totidem proportionalium minimof • 

B 4 PROi 
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PROPOSITIO XXIV- 

Vmm mnim fibi popmimdim tm^ 

mm (Af B)fm interfifrimi 

Si ncnfi 5 communis fneDfura E A 4. B jr 
iiietuitu»«Jl per C £c B per D. E 

i <»f. p. Ergp d utiik ad B. fic C ad D. C D 

«^•'•7» CuoiergoGi^fintminoresqusim 

A, B» non mM A» B minimi omninm fiU, 
proportiooaliiiiii :. quod ctvertit hjpothefim. 

'i^eUafium. 

f )( o 

A.B.C.D E6dem ilk>do demonftrabitur , fi 

E . quotcunquc fiicrint nnmeri ( A>B» 
F.G H. I QD) quorumlibet fibi totidem pro« 
portionalinm ininimi » eot fore inter 
l^primos» 

PROPOSITIQ XXV. 

Vmmi(N) qM ex duobus {AyD) 
imetfi frimis metitur tmm {a) ad 
teliqum ( B ) pirmis eft. 

A B Nam fiN,B non fint primi inter fc. 

N X utrumquemettaturX. Quoniamergo 
1 1^. ^ X mctitur N» 8c N metitur a A»etiam X 

btfir.ti. metietur^A. Volebasautem X criam metiriB. 

Ergo A» B non funt intcr ie primi . quod rp^ 

pugi^t liypothefi/ 

PROP0SITIO XXVI. 
Iduo nmeri ( AyB^ ddquempim (c ) 
' frimifuerim ^ etim(AB) ex usgmn^^ 
^mim(C)frimHsnit. Si 
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llkrffimitt. af 

Ay.Bj Si eDun A B & C Qon fint inter Te pri- 
C 8 mi » ntrumqae roetiator D per F. Ei^ 
ABii DinrF fiicit AB> Atijni etiam^Ainctf*. I. 
D-— F— Bfacit AB:ErgoDe{ladA,«ntBad ^^- 
F. Jam f er& , qaia A & C funt inter. & /. '^ 
primj, &D volebas metiri ipfam C»erit/Dad ffrm 
A primus. Ergo D & A» in foa proportione^ fant f ^^* 
mioimt. Ergo fibi proportionales h 6> F» equd me- h%\,ijf, 
tinntor» D nempe ipfam B» Bc A ipfom F. Quare 
c&m D. volueris etiam metiri ipfum C> metietur 
D utramque C ac B. Ergo C, B non funt priml 
inter ie ;! qood hypothefim evertit. Primus ergo 
erit AB ad C« Quod erat demonftrandnm. 

PROPOSITIO XXVII. 

SI du^mtmi {AB ) faerintinterfifrimif 
etim {a a) (ptadratHs unius, adnliqum 
[B) frimfu erit 

A^ B 7 Ponatar A bis. Qaia igitar A s prioc a l^yp. 

AAtt primus eft ad B» etiam A pofterior ad 
A* B primos erit. Ergo fii^s ex A in A» 

hoccft • AA » ad Beriam ^primui eft. hfrm* 

PROPOSITIO XXVIIL 

Sf Jno nunufi ( A, B) sd dms tmmeros 
(C9 O) nterque ad utrmnque primi fuerint , 
etimexilsgemti {AB, CQ) inter^frimierunt. / 

A B Mam> qaia4A&BprimifuntadC*a%p. 
AB etiam ^ A B primos erit ad C. Rur- ^ ^- 
C D fam quia A & B primi iunt f ad D, ^'^, 
CD etiam A B ad D primus erit. Cum 
«gttnr C 8( D ad AB primi fint, etiam 
B f CD, 



%6 Ekmenkrm MkhmtHci^ 

l^. C D t ex \\% genttos ad A B i^ primoi erit Qood 
^•7* erat demonftraiidosB. 
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PROPOSITIO XXIX. 

Idmmmeri (A^B) intnftfumnt frim, 
etim emm quddrati (AA, BB) & cuU 

(AAA, BBB) &ftc deincefs , interfeprim 

ertmt. 

Quoniam, AsBfuntprimi A B 

• *7' inter fe , etiam A A ad B 4 prt- A A BB 
w^ moseft. EtqaoniamAA.acB AAA BBB 
fuhtpnmiinterfe,etiam^BB AAAA BBBB 
ad AA primos crtt. Quod eraC 
primom demonftrandnm. 

Rorfos qooniam A, B, inter fe primifonrt 

etiam BB ad A rprimus erit. Ergo B & BB ad A 

primi funt.oftenfum quoqoe eft» A 8c AA ad B 

eileprimos. Ergo AAA genitos ex A in AA ad 

d U. BBB geoitum ex B in BBi< primos ^ft. Quod 

'• 7- erat alterom. 

Deniqoe qoia A 8c A A ad B primi font etiam 
e vd ^^^ ^' ^^^ h€tu$ ad # B primos eft. Eodem 
1. 7. modo^ qoia B 8c BB ad A primi funt » etiam BBB 
IJM. nj A/primus erit. qooniam igitur A»8cAAA 
l^' tdB,item Bac BBB ad A » primi funt » etiam 
cx iis geniti A A AA > & BBBB inter fe £ primi 
eront* Et fic deinccps in infinitum. 

PROPosixio xxx; 

I duc numeri (A, B) interfe pmi fuerint , 
etim ( ^ t B ) uterquefimulad^iuemlibet 
ilkrmfrimuserit. 
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Jiiher Vrinms. >7 

iBtfimaquifinttd ( A i B) ai alumfum 

fmmsfiterity etim qui in pmip9 dAmm 
fttMim. {A:fB) interfipimimit* 

Pars. I. Nam fiA f Bad A» non A f B 
fit primiis • metietur eos numerns C* C— ^ 
^niproindeetiam m metieturB. Ergo 
A» 6 non iimt inter & primi : quod repugnat hjr* ^^' ^ *' 
pothefi. 

Pars X (i primi non £nt A, B. metietur eo$ C, • . . 
qul proinde metietur S etiam A f B $ quod bypo- b «v. 19. 
tkcfim evertit. 

CcrolLttmm. 

Si A f Bad A primus eft» etiam A f B td B 
pnmos erit. Nam, quiaA f B adA primuseft* 
emnt A, Binter fe primi per i part. Tum quia 
jam primi inter le funt A> B. etiam per i .. partem 
A f B ad B primus erit. 

PROPOSITIO XXXL 

OMnis pimus numerus { A } ad mnem 
numerum ( B } tfumtmmetituit ^pitmu 
efi. 

Nsim fi A> Bjion fiot primi inter fe> A. B 
metietur eos aliquis numerus ddiver- 
fbs ab A, c^m A • per hypotheiim non C 

metiatur B. Ergo C non eft m primus. a difSn, 

PROPOSITIO XXXII. 

Sl fUnm a numerum {AB) diquispimus a ^^ 
( C ) mftitur , is etim e flm Uteribus ^f- 

{a, B)^aberutrm metietur* 

pi«p 
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A. B Planam AB^netiatur prinias C per 

AB D, fi jam C non metiatar A« enififi 

^^^* C D ■ ■ Ci A^primi tnter fe» i<)eoqiie ia 

^y* fua proport^one t minimi. Quia 

4 «V. t.antem Cmetitur A BperD^ergo C ia D ^ fa- 

cit A B. ied etiam A in B facit A B. Ergo C 
CT9./7. eftsd A ut e B adD. Qaare«ciimC»A (int io 
•^3^7* fua proportione minimi» C metietur/B. Eod^m 
1.7!* . diicurfd probabitur C metiri A » finonmetiatur 

B> Liquet ergopropofitum. 

PROPOSITIO XXXIIL 

OJAnm cmptfitm mtmerm » aliftit 
pinmmtitwf. 

F Compofitus quicunque efto F. Eum 

N— — «P— -igitur m mettuntur unus vel plure^ 

'^ numeri » quorum minimus fit N.' 

IXcoN primumefle., Sienim primus non eftt 
enm metietur aliquis » P s quiproinde» licitmi- 

^^^il^nor fit quim N«metietur^etiam F. Quodeft 
abfiirdum cum N, ponatur minimusomnium» 
qni F metiuntur. 

PROPOSITIO XXXIV. 

OUmsmmmsmfrinmtfiy autabaU^ 
quo pimnunfitrMtr. 

Paiet ex prsec^denti. 

PROPOSITIO XXXV. 

NVmeris datis qmcmu{tte(Af B^C) nim 
mm9$i^sff9^i$miksim$mn. 



. Inveniilar a Omatiinaiiiea- A. B.C» *S*^f> 
Ibn* commaiiis datonim A>6> O — - 

Ciqnxeosmetieiislhidividesf» D. £• F 

Fadat U £• F. Dico boc datis P. Q^R 

A>B»Q efle propoitionalct mif < X*— 

nifflos. Si inenAinicommnniGi- 
jvant.erontipfiinteriepriiniper i. 7«adeoqiie 
minioii infiiiproportioneper. i). £flepr<v- 
portionalea IX E» F Fatet tx coroL p. i8. 
lAinimos efle fic oftendo > fint» fifieripoteft» 
alii P> Qt^R minimi proportionales ipfis A» 6> C. 




Ergo « nt Peft ad D» fic ^^; 
Oeft ad X Sed P volebasefle minorem qtiam D. & sn, t. 
ErgoetiamOminor eftquamX. Jamqnia, P.|*9- j-^. 
QJl metiuntnr A>B,CperX> pttcrXiaP.Q;^^;^^;^!; 
R/prodocere A>B»C| acproindeXmetiri/ A» 
B>C p^P>Q:R* ErgoOnoneftipforumA.B» 

C maiima commonia menfora I qnod efertit by* 
pothefim* 

CMllariimu 

MAxima menrora qnotfibet nnmerantm ipi 
fot metitur per minimos omninm ipfia pro* 
portionalium* 

PROPOSITIO XXXVL 



D 



Vtim mnmis dnHs (A, B ) r^erin 

. t ^^ ^- » 



^o^ Elementorm Arithmetlu^ 

Si dati A> B funt inter fe primi » ab iis A . B 
genitusAB>eftqodeficus. N^m^ttfiiAin* AB 
ajsr.y. B£icitAB> A metietur 4 A B. Et quia B O 
b <<(• in A.facit etiam ^ A B, B metietur A B. N. P 
'' 'f' Ambo igitur A Sc B metiuntur A B. 

Quod ver6 minimus fit A B» quem A 8c B^ me^ 
tiuntur» (icoftendo. £fto • (i fieri poteft , O mi-» 
4 eer^l, nor , metianturque • A & B> ipfum O per ^l » & 
f, \ 9.<.7. p. Quare ^ A eft ad B. ut P. ad Nl Quia autem 
f xx 1 7 ^ ^- ^"^^ * primi » crunt minimi in fua/propor.» 
I^ftii/jitione, ac proinde A metiturP, ^8cB metitor 

t7* N. )am quia A inB Facit A B , & idem A in N 
'* ^' facit O • ut oftenfum fupra» erit ut tf B ad N , fic 

A B ad O. Sed jam oftendi B metiri N. Ergo 
.etiamA6 metietur O ie minorem : quodeftab- 
iiirdum. 
Ii pe&(L Si dati A &B non funt primi A. B 
iatetre» inveniC, D minimos^ C. D 
iplis proportit>nales. Tum A in D A D Vel B C 
taciatAD. feuBinCgignatBC» O 

1 «p. A 7* Dico AD. feu BC («quales i enim N. P 

funt } eft minimus quem » A , B 
metiuntur. Namfivelis A6cB metiriO mino* 
rem aliquem quam A D 9 Eodem difcurfu , quo 
fiipra» often^m AD metiri O fe minoretn. 

PROPOSITIO XXXVII. 

Sldttommn ( A&B) mtwtm aliqttm 
iutmermtt ( CO^) ttiam (F) mhtkmts qfum 
iili(Ji^&B)mnimitrf emlem(co) mr- 
timr^ 

Nam 
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A« B Nam fi F non xnetitur C O • 

C ■ ■■ - D O. ablatus ex C > O quotiespo- 

F teft relinquet D»0 feminO' 

rem. Qiioniai|i s ver6, tam At a ^* 
quam B metiuntur F, F vero metitnr. C D« etiani 
i A & B, metientqr ipAim C D. Atqui A , B, b^ar. n. 
metionturi^ etiam totum CO. Ergu metientur ^^* 
& reliquum ^ D O minor^ quam F : quod e?er- * ^* '** 
tit hjpothefim. 

PROPOSITIO XXXVIIL 

DAtk ttttus numerk (A , B, C) inmire 
numrmm rumentm * quan metiuntur. 

A. B. C. Inveni 4 mjnimum P » quem A & B a 9^. 
P metiuntur. Si tertins C atiam m&- ^*?* 

R tiatur P , erit P minimus * quem 
X metiuntur A, B, C. Sit enim ( (i 6ert . 

poteft) alius minor R, quem A, B, C 
metiantnr. Ergo P non eft minimusqnemme- 
tiuptnr, AB. Qoodeftcontrahypotbefim. 

Quod fi C nbnmetiatur P, Inveni k Rmi-b/«r 
nimum , quem P 5c C metiuntur. Erit R mini- tmid. 
mus • quem metiuntur A, B, C. Nam qaia A,B» 
metiuntur P. & P metitur R. etiam A 6c B mir- 
tientnr e R. metiturautemdcCipitim R. Tres c^j^. 
igitur A, B, C. metiuntur R. Quod vero R etiam 
minimus fit • fic odenditur. Efto (£\ fieri poteft) 
X minor quam R, quem A, B> C metiantur. Er« 
go P« minimus » quem metiuntur . A.B, me- 
xietaf eriam d %. ergo dim C. P > metiontut X a ^ 
J[C cx byp. & P ex jam demoaOTatis) mino- ^^ 
-wtxn quim R • non lerit R. mminiys qvem C P 
snetiunnaN Qupdeft abfurdttmcontra conftn»* 
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t. 'C Odem aitifido datis quotcDinqfie nmne. 
-*^ ris inrenietiir minimiis qoem iili mo- 
tiuntDr. 

ft. Sitres numeri A,B,C> ^imo qoottiber) 

tliqnem numerum X metimtor» etiam R. miai- 

mos qoem A,B, C metiontor , metietorX. 

Conftm^scnim iifdem» qo« fopra. ciim A» B 

ehyf, # metiantor R* etiam P / metietDr X* £t c&m 

^ »7' ^7- C» P metiantur X. (C cx hypotheii & R ex jam 

demonftratis)etiamR^metietorX. Quoderat 
demonftrandom. 

PROPOSITIO XXXIX. 

SI nmms (a) numerm (B) mtUtm fer 
quotientem {c) , epnftiens erit fors^ mt^ 
(B) kmetiente (ii) demminata. 

Nam cum A metiatnr B « per C, A 3 B »4 
tMT.p. etiamCmetietur4iBperA»lMx:eft .^ 

C toties acceptoa qood funt unita- ^ ^ 
tcainA» facit B,ac proinde C eftparfipfioff B 
ab A denominata* 
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PROPOSITIO XL. 

I mmerus ( a) fartem babuerit ijuamlihi 
{B)metietur illum numerus (£) fartem 
ienminans. 

Quoniam B. eft pars nomeri A A 14 B tf 
denominataabE»ergoBroetitorA £ 

\mi 9 perE» Ei^govictilfixoEaictitor^A ^ 

' pffB. 

PRO- 
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PROPOSITIO XLI. 

Nthiterm repewe nAmm^ qid fmes 
bdeatyadatisnumetis (J,B,C) dem 

Inveniamr « miiiiiiias G.qaem Ai B} C^es** h 
partiomdenominatorodatiA.BiC G la 

medtntQr. Aio G eam efle qui P6 Qa R| 
qaxritor. X^ 

Metiantur enim A, B> C. i[>fiim 

GperqaotientesF.QJ^.. IgitarP,Q;^R. EranC 
d pmts ipfins G, ab A. B, C denominatc. Quod ^ J>- /•» 
lotemGmioimosfitmanifeftameft: fienimX 
minor qaam G, haberet partes i nameris A. B> C « M^* 
denominatas i A, B, Cemetirentar ipfam X| 
adeoqae G non eilet rainimus qoem metOTiH 
tor, contrahjrpotiiefimt 

C^eHarim. 

\K Inimns nnmeras , qaem dati qaotcoiiqiM 
-^^-^ numeri A> B, Cmetiantar , eft etiammi* 
aimos omniam , habentiom partes 4 datisn»> 
ncns deaooumtaSf 






ELEM EN TORUM 

ARITHMETIC i€ 

LIBER SECUNDUS. 
EUCLIDI OCTAVUS. 

PROPOSITIO PRIMA. 

Sl fmint qmuunqui tuimeri ( A^ B, 
C, D ) qmum exttemi {AyD) fint pi^ 
nA inter fe , enmt ( A^B^C^D^) emmum 
fihi frofcftkndim minimi. 

A.B.C.D. Sint enim (6, fieri poteft ) alia 

£• F. G. H. E» Fi G, H> miaores k proportio* 

nales ipfis A» B, C» D. Igitur ex 

ttt.f. aeqao «eritAad D,iitEadH. Et quia A & D 

«ti.7! ^untinter&primi» erunt fibi proportionaliuni 

S minimi » ac proinde metientur c ipibs E» H» fe 

miiiores: quod eftabfardum. 

jlpml EmBdmmm§mA$BtCJ>%fcmmm eemU 

mt^frofertiomiles » fied nm rofmfmet ix defmm» 

fhrmum* 

PROPOSITIO II. 

NVmms qm fUcuerit , in tatim ^s 
(A4dB) mtme fnfertienaUs mni^ 
mm fefemi% 

Sittl 



LHif Siomim. ^ff- 

Vn. Skkt A» B mnmDt 

Aft B) tenniitirationis datas 

AA AB BB A ia A fadat AA. A 

^69 in B (ktat AB. Bia 

AAA. AAB. ABB. BBB. B » facsat BB. £mt 

S 11 18 27 AA»AB,B& trcs mt» 

nimi in ratione A 

adB. 

Qaodenim proportionalea fint in ratione k 
^ B patct ex 1 7. 1. 7. e^afqoc ftliolio. Qoodmio 
flimi , fic oftendo. Quia > A B fnot « miaimi in a 1^^ 
roapropordone, emntinter &,h primL Q«irebH-'7« 
ttiara eorum quadrati AA, & BB, inter fei? pri» 5*^j7'' 
mi eniat : Ergo A A . AB» BB, fnnt tres d nixmaa ^ 
^ proportionalium 9 iioc eft in ratiooe A ad B. 

Maltiplicans detnde A tres jam inventos iu 
ciat AAA, AAB» ABB, tum B multipUcans ter- 
riomfiB» faciat 6BB» enint lli quatudt 10 nh 
HooeAad B proportionales minimi. Qaod fint 
proportionaks in ratione A ad B patec ex 1 7. 1« 
7*ejaiqoeicholio. Qood minimi patetex ij. 
^ 7- Sc ei praBcedeotibos. 

Nam AAA, BBB funt « primi inter le • acet9.l.r« 
Piroinde AAA. AAB, ABB» BBB funt quatubr 
/ nuQuni Cn foi proportione » qnsB eft A ad & f |r«. .. 

Bo<iem artifido invenientur 
t*^ue & detoceps plnrcs In iafiaitiuB« 

CanXlmU. 

>• Trinmminimomm numeronim (AA» AEl 
w) eominui pfoportiondlium » extrcmi iiui^ 
V^ : fi quatnor fuerint • extremi emnt 
^» acficdeinceps. 

^•Numerorum minimoramcontfQiii popon» 

C % tio» 
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tionalittmjaoiinveotorom» cxtremi funt primi 

inter £e , patet ex eorom genefi » & ex 19. 1. 7. 
3. Doo rationis datx ininimi (A,B)metion« 

tor omnes reliquos infinitos. Ci!km enim reli« 

quosomnesgignant A & B» eos quoque ffietieiw 

t«r» perax. 7,&coroI. p. 16. l 7. 

4* Unitas » A, AA» AA A , funt continui pro* 

portionales ; fimiliter & unitas • B, BB, BBB. 

Nam ciim A multiplicans A fecerit AA» erit ut 
giefi*. ^ unitas ad A» fic A ad AA : & ci^m A multipli* 
^^ cans AA » fiidat AAA, erit h ut unitas ad A 
mmi, ( hoc jam eft ut A ad A A ) fic AA ad AA A. Ergo 

&:c. 

f. Inter extremos AAA»&;BBB caduntscqui 

SQulti mediiatque inter ipfos flc unitatem » patct 

<x demonftratis. 

PROPOSITIO III. 

SI fmim qmcmupu mtimie p^fmk^ 
fuies (AjBiCt d) mmni eandem am 
iffis rdtienem bdemim 9 extremi ( if ^ D ) di-» 
ter fe frimi enmt. 

•13* 7- Inveniantnr m duo E* F minimi A. B. C. D. 

inrationeA, adB. Tumperprx* E. F. 

ced. inveniantur O, P, Q. R toti- O. P. Q|R* 

dem minimi in ratione E ad F. 

Qjioniam igitur tam O, P, (2*. R« qnam AtB» 

C,D, rontminimi in ratione £ ad F, & aequi 

multi , eofiiem utrimque numeros illos eife new 
^ Mr. a* cefiie eft. Sed extremi O, R» funt inter fe S primi. 
if^ Ergo etiam A, D intcr k priiai erttnc Qsod 

«at dcnonftraadnm» 



f 



Lihef Seemubisl 37 

hmfimmfNfmmMhtm emkmimmtfwrtm 

mmmmqHortim frmdi exinmfim$ imerfi frU 

mvmfofi iiterius cmimmnJmcnfirMUner.f. 1 7,^ 

PROPOSITIO IV. 

DmU qmtcwufu tMkmlms in mmeri$ 
mmms^ e^dmin mmms e^m mh^ 
^Krismbmare. 

i<Deiiturinminiinis ter^ A ad B. C tdD 
ninis miones duae A ad B N. O. P. 
BcCadD. Inircni O c minfc. CL R. S « 3^ ff 
tt«m quem metiuntor B, & 
CTQmqnotieiBmetitur O toties A metiatiir 
aofflerom N,8c quoties C metitur 0»toties D me» 
tiaturP.Dico N> O, P efle minimos • quiconti* 
>»Dt ritioaes datas A ad B, & C ad D. J^W MMP 
MaMKMT rationes datas,patet ex ipfa eorum gene» 
fii n cujus Qt A eil ad N, fic B eft.adO>8c ut C eft 
irf 0,fic D ad P. Quare permutando ut A ad B fic 
Had Oi8c Qt C ad D,fic O ad P.Quod minimi fint 
fcoftcndo. Minores enim (& fieri poteft; QJUS» 
continuentrationesdatas. Qiioniam igiturutA 
(ft «i B, fic Q ad R, funtque A« B in rationefoa 
Biiumi, liquetd A,ametiri ipfos Q^R. Ean^dit. f. 
aeniobcaafam C,D metientur R,S. Quoniam 
*lSoamboB>C metiuntur R.etiamOminimni 
IKm metiantur B. C, rpfum R e metietur t « S7* /• 
Ottjor minorem. Qtiod eft abfurdum. 
, &* Dentur in mi- AadB.CadD.EadF. 
«UBiiterminisratio* N. O. P. Q^ 

Jf»twiAadB:Cad R. S. T. V. 

DiltdF.InvcniO 

a^oimnni , quem metiuntur B, & 0$ 8c quotiei 
^C nctiQntar O» toties A, D metiantar nu« 

C I ineroi 



^o ^Uwctstofftin AfkbHtttici^ j 

merof N* P. St tQm etiani E metitur P* totiei 
F mettatur Q^^Dico N»0»P,Q;_e(re minimoiw 
qui tres rttiones dttu cootinuant. 

Quod cnim N fit ad O ut A ad Bj & O ad P. 
ot C ad D j & P ad Q uf E ad F ex ipfa con* 
Hruftionepatet. Quod minimifint ficoftendo* 
Conrinuent minores alii R, S, T, V (fi fieri 
poteft) rationes datas. Oftendam ut (upra ma|o« 
rem O metiri minorem S. Quod eft abfurdum. 

Siver6Enonmc. Aad B.Cad D.EadF. 

tiatur P» mveniatuf xt ^ n 

-,_. . „ N. O. r. 

S minimus . quem P ^^ j^ g ^. 

tc E metinntur ; tt yj^ y y.^ T 

quoties P metttnr S« "^ 

toties » O, N» metiantor numeros R» Q^item 

qootiesEmetitur S«toties F metiatnr T. Dico 

Q. R* S» T efle miainiios • qui trei rationes dntaa 

Continuant. 

Nam ex conftrudione patet S efle ad T» ot E 

ad Fj item Q^R» S proportionales eile ipfis N, 

O* P. fcd N, O, P continuant ( ut oftenfum 

ibpra ) rationes A ad B> 8c C ad D. Ergo etiam 

Q;^R,S^(dem oontinuants ac proinde,c&m etiam 

fit ut E ad F» iic S ad T, patet Q R, S. T con.- 

tinuare tres rationes A ad B» Cad D, E ad F. 

Quod antem (^R, S» T minimi fint fic ofiendo» 

Continuent (fi fieri poteft) tres rationes datas mi» 

nores alii , V, X» Y 2. (^uoniam igitur A eft 

ekyf ad B» ut Vad X> funtque A»B minimi # in r»- 

^ "• 7- tionefuaj B/metieturX. Eodemmodo often* 

n 37* 7 dam etiam Cmetiri X. Ergo u etiam O minimus 

quem metiuntur B ac C, metietur ipfiim X. Jam 

quia ponitur X efie ad Y, nt C eft ad D; hoc eft 

nt O ad PiCtiam permotando Xerit ad 0*ut Y ad 

P.Cikm 
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^Ciiiii ergo O naetiatar X» etiim P metietnr 
T« SedetiamEmetietorY» (cumE»F liat in 
rstiane g ibaminimi» & velisut EadF, fic Yg^« 
efleadZ.) Er^etiam S minimas , qoem E & P 
mcdaator» in^tietnrY*minormajorem* Quod 
cft abfordum« 

Eodem artificio in minimis terminis conti* 
aoabiintor rationei quatuor» & plnres deincepf 
ininfinitom* 

PROPOSITIO V. 

I) Lm mmm (AB, cd) fatimm intet fi 
« habM crnnfofitm ex Utermmimbus. 

Nimirom ex rationibos A ad G & B ad D« 
rel rationibufi A ad D, & B ad C. 

B moltipKcans C faciat BC. Ra- AB ' CD 
tio A B ad CD compofita eft ex ra^ BC 

tiombos AB ad AC, 8c BC ad CD, 
ot demonftravi in Eiem. Geom.l/ .parte 3« n. 1 a. a 17. 7. 
Sed ratio AB ad BC» eft 4» eadcm cum ratione A b 
ad C« Sc ratio BC ad CD> eadem b eSt com ra- 
tione B ad D. Ergo etiam ratio AB ad CD com- 
pofita eft ez rationibos laterom A ad C ^ B ad 
D.Quod erat demanftraodom. 

PROPOSITIO VL 

SJ mmereftm emimte ftopmimdim 
( AyBj C,D,E ) frlnms (A)fecmlm (B) 
fmmetimfj nequeuUusuUmmetietur. 

Quod nullus metiatur pro« A* B C D E. 
xime infequentem patet ex ip- K o iP 
laliypothefi. Quod ver6 nec * *r * 
«Uas oUom metiatur » fic oft^do. Tribos A>B,G 

C 4 in? e« 
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• Sf • 7« inventiQtiir m proportionalet mioiDii N» 0> P« 
EmntargoN.Ppriint inttrfe» . ^ ^ ^ ^ 

•tft.f. critqneex# cqnontAad Cfic v o p ' 
Nad P. Quia vcri Aeft ad B. " ^' *^' 
utNadO) & A non metitur Bi neqoeNme* 
tietnr O, tc proinde N npn eft unitas. Qua'» 

%i»/aa. recikmNtP fint primi inter ie» N non B mc- 
tietdr P. Atqui A eft ad C ut N ad P. Er<- 
gonequeA metiturC. Eodem modo oftendam 
neque B metiri tertium k k numerum Dj neque 
^ i (e tertiom E. Et fi quatuor Aimanrur mini* 
mi proportionales datis , A, B* C> D, fimili vi^ 
demonftraHtur neque A metiri quartum D^ne» 
^ue B i fequartum E» 8c fic deinceps. 

PROPOSITIO VIL 

I iM0ifry0fX9if cminui frapmimilmn 
( AfBt CfDfE) Miquisquemfimaliumk 
Jecmdo ( B) mituamr , etim pimus (a) fiam» 
dm (b) metittut. 

Nam fi A non metiatur B\ neque ullus uUani 
«>rjB. ^ iequentibtts c iiietic|tur j Qitod erertit hy- 
pothefim. 

« 

PROPOSITIO VIII. 



s 



Slfutm mtmeri in tddm fiierint fnfpor^ 
ticne (utA ddB^fic C ad D) quot in^ 
itt dues frims (At &B) exifiiM freforr 
rimudes medii , totidm inter fofieriores dim 
{CMdD)€xifim. 



A. P. Q^B. Inter A» B cadaot medii P, Q^ 

N. 0. R. S. Nomeris A> P, Q> B ioveni » pro- * '^' "^ 

C V. X. D. portionales minimos N> O» iL S* 

Igitvr ei «quo 9 erit ut N ad S» o i&. /« 
fic A ad B»lioc eft C ad D. Sant aotem N, S ^ ^ '- 
^pninitnterfetc proinde in foa e proportione ^uji 
Jninimi. Ergo N» S aR)u& metiuntnr d fibi prob 
portionales , C* D. Totics O 8c R metiantur alioa 
Vt X. Quoniam tgitor N» O, R> S, seqoi metiun^» 
tnr ipfos C, V, X, D, patec C> V, X» D, efle pro- ^ |^ 
portionales ipfis N>0,R,S» hoceft datiseA, P»fAif« 
Q^ B. Q^aredim A, P, Q;^B, fint / continoi 
proportionales » etiam C, V> X* D totidem con- 
tinoi^ proportionales erunt ac proinde inter A» 
B»&interC»IXaequimoltiexiftunt mfsdii pro» 
portioBales : quod erat demonftrandnm* 

PROPOSITIO IX. 

SI duonmmi{c, & D)frimimeffi 
fknim^ qmintnipfisexiJittntmediiffQm 
fmhfiMes , mi(Um & imer emmfaigulit m 
Wtttdtem tscipent» < 

C. O. P« D. Inter C ac D ezU 

I ftant medti P^opor-^ I 

Unitas tionales O. P. Inveni 

A. B. iidnosA,B,minimo8 

AA. AB. BB. in rotione C ad D : 

AAA. AAB. ABB. BBB. deinde pc^ AA» AB, 

BB: demom quatoor » 
AAA. AAB» ABB» BBB» donec inventonim 
multitndo por fit multitudini datonim » C» O, P» 
p. Qaoniam tXffi cattremi CD» fimt i^primt ^%* 

C s >i^(«' 
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C. O. P. D. inter (e • emnt C, 

• %i*7. I O, Pt D ^ minimi 

Unttas ^bipropottionaliam, 

^hf' A. B. hoc eft minimi in d 

AA. AB. BB rationeAad B.Qiia- 

AAA. AAB.ABB.BBB. re c&m» AAA AABr 

ABB. BBB fint etiam 
•tMetfifi, f |Q|||;ii|i jn ratione A ad B>erunt hi illis aBqua- 

tes > iinguli fingulis. Deinde iez propvt. hajus & 
defin. 1 3 . patet unitatem & A,AA, A AA itemque 
nnitatem 8c B, BB» BBB efle continui^ propor« 
tionales. Quarecikm ram multitudo AAA» AA» 
A>quam BBB, BB. B, cum unitate parfit mvkU 
titudim AAA, AAB>ABB,BBB hoc eft C,0, P 
D> quot medii cadent inter C & Dt toridem pi« 
dent inter unitatem 8t AAA» fi^e, C> itcmqm 
inter unitatem & BBB> five D. Quod erat de* 
monftrandnm. 

PROPOSITIO X, 

Sf ittter wntatm & dm mmm ( AAA 
d€ BBB) i^ mdti tnedii frapartimdles 
exi/la9iij€timi9itiriffis(AAAj&BBB) dque' 
nmlti ttdfient medii* 

Inftituatartota conftrudio propofitionis. %. 
hnj 08 • eritque manifefta demonftratio ex coroU 
lario 4* lc /• propofitionis g ufdem. 

CmellArim. 

$. Si fiicriAt duo ordiaQS ab aaitate cotKi 

ti^a^ 



li^ SeamiHs. 4I 

propoitkma- unit. 

ttvm 1 » A • AA, t« 

A AA» 8cc. I , E BB. A. B. 

BBBtSLC. Ericpro. AA. AB. BB. 
poctio AA ad BB AAA. AAB. ABB. BBB. 
dopjicata ratlonU A 

ad B. & ratio AAA ad BBB triplicata rationia 
AadB&ficdrinceps. ^fihi. 

Nam c&m AA>AB»BB fint concinue s pro«(^',^ 
ponionales in ratione A ad B* Ergo ratio AA ad cjik§.if. 
BBeftdnplicata ^ rationis AA ad AB,hoc eft A 7- 
ad B. SimiUter cim AAA. AAB, ABB, BBB. fint ^*^^** 
coatinoi c proportionales in ratione A ad ^, erit 
ntio AAA ad BBB triplicata d rarionis AAA 
adAAB, hoc eftrationis A» ad B» Et fic deio* 
ceps. Qiiod erat demonftrandum* 

a. Veram eft corollarium primum » a quocmv* 
qoe communi numero (C) inchoentor ferk». 

C&m enim fint in proportio- A 
ae conrinoa A»B>Cf item A»Et B. E* aio.7i 

F,eritCAii par BB, 8c FA, par C. O. F. 
£E. Sed ratio BB ad EE eft D. P. (^ G« 
doplicata rationis B ad E> per 
1 1> qox ab hac non dependet. Ergo etiam ratio ^^^ ^* 
CAadFA (hoc eft ratio i C ad F; duplicata '^'^* 
eft rationis B ad E. quod erat primum. Part 
modo oftendam » qood ratio DB ad GE fit dnpl^- 
cata rationis C ad F> ac proinde qoadrnplicata 
rstiooisB ad £• Sedratio DB ad GE>vCompot 
nitor ez rationibus D ad G iSc B ad E» Ergo n* 
tioDad G cnm ratione Bad E eft qoadruplica'* 
ta rationis B ad E. Brgo fola ratio D ad G eft tri« 
pUcata rationis B ad E : qnod erat aiterom. 

]. Siiiur AuaMrain A lc dnotUG sequi 

mol- 



A^^ 'ElwiiiiH/nttii ^fiwwiticd ^ 

mulri .cadant medii proportionales Bt C Et F» 
etiam inter ipfps » D, G, (lic^t alteniter lit 
vnitas ^ xque multi mcdii ctdent. 

Patet ex corollario a. ciim enim ratio DG fit 
ti0l.ii.trip]icatarationisBad E, inter D & G cadent 
duo c medii proportionales in ratione B ad E. 



I 



PROPOSITIO XT. 

K^er duos quadratos tmmeros ( AA^ BB ) 
urius cadit medm froportumaUs {AB) & 
froportio quadrati rmmeri ad quadnuum nmnt* 
rum dupUcata eji froportims latenm {A^B.) 

•iEM. Pan I. AAeftad AB#iitA AA.AB.BB. 
17 7* ad B • Sc AB eft ad BB ut A ad A* B. 

wfk B Ergo AA eft ad AB, nt 

c/£!i7. ^^ ^^ ^^' ^^^ ^^^ primum. 

7r Parsa. patetex i parte rationem AA ad BB 

efic duplicatam k rationis A A ad AB : hoc cft 

#ratiooisAadB» 



ScboUsmu 

EXlme^S trsrtdtntidmmfirairiftnfi tboonm 
mailbduhhmimMm.i^EsuMifilAriie^ 
fofirmum : In qnadrato dimMter Istm mcosimtoa^ 
fttrMssifi. 

Si imm id ntgMtur^ dUmiotir ad lattis^ mtsm^ 

^- ftuad mttMrmn, fut/i tatLddh, ut fMttt tx dtfimtiom 

' ^' ttt £9mtntnfttrMUtmt. Ergo ttitim (m fattt tx a&. /. 

4t.) qttadartttumdiamtnifi tptmkatumlaemt^ ta 
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jfuJknmnmmirm saiMdqHJidrMium mtmertimibi 
ftdfim mmf9tifii gum imm (ut patet tx 47. /. 1 } 
fkdrsitim dimmitrifit MdquMdrMttmt Uttrfs tit%mi 
itfiUltd mdboe ifia ta quMdrMtusmtmintsMMd 
fUMdrstum tmmirttm hh,itiMm aa tjfet Md bb,iir % Md 
f . Mifnmde eitm mtir aa, c^ bb ^ h'Mm frififitiim 
mm iMdMt ittttts tnidkis imi^er,itiMmintir 1 c^ i»Cii* 
danittiditts iitiigirtimts,fir 8. ^ucdiftMifitrdtim. 

PROPOSITIO XII. 

INnr iuQs €ubos mmms ( AAA , & BBB) 
dtn cadstnt medii fnfmtitmks ( AAS , 
ABB: ) & cubiad cubumfroftntio efi ttifUca^ 
u fnfmioms laterm {a^B.) 

AAA. AAB. ABB. BBB. Per fclionam p. 1 7. 

A. B. 1. 7. AAA » AAB, 

ABB . BBB. Aint 
omtiniid proportipntles in ratiooe A ad B • quod 
crat primum $ exquo & definitione 1%, patet 
eciani lecundnm. 

PROPOSITIO XIII. 



DEniMf msmm cMim^ feofmiMoUs 
(fiotcmque A^ B, C, (pi infeiffis tblH 
fdciant AA9 BB, CC; & in bos rmfum iuSi 
fuiant A AA^ BBB, CCC Atque iu deincefs in 
iufuatuau 

Erunt AA9 BBy CC, item AAA^ BBB^ CCC 

&fisdeinceps cMimii vmmionales^ 

Per 



4^ Etetmrimm Afkhnnttu , 

1« I* t', Percoroll. 4. p.».hnjvs 

A B. C. tresferiesliic ab onitate 

AA. BB. CC incipieiites font contiv 

AAA. BBB. CCC. nue proportionales. Ergo 

\ 2^ ' 9 ratio A A ad BB ii eft du* 

\ irff, pticata rationis A ad B • hoc eft ^ rationia B ad 

cMiW. c. Sed ettam ratio BB ad CC dupitcata c eft 

^H- ';>^^*on>^BadC. Ergoi^ AAeft ad BB ut BB ad 

cMr.p. CC. Similiter quia ratio AAA ad BBB eft tri« 

f&7' plicata € rationjs A ad Bs hoc eft / B ad C, cuj ut 

»2?V. ^'^"^ triplicata / eft ratio BBB ad CCC, crit 

10. 7. * quoque h AAA ad BBB ot BBB ad CCC Quod 

h 34* /* erat demonftraodum. 

PROPOSITIO XIV. 

SlqMdtms nmnerus {aa) quadratmm^ 
merm {BB) mtiatur ^ etim { A ) Uuus 
mtius metietur (b) latusalterius. 

Etfi latus.{A) tnetiatur latus (b,) etim 
quadratus quadratm metietur. 

AA. AB. BB. Pars 1. A in B faciat AB. Per 
A. B. fchot.p. 17.1. 7. AA. AB, BB» 
funt proportionales in ratione 
ttijf. Afld B. C^are ciim 4 AA metiatur BB, etiam 
b 7* ^' k AA metietur AB. Sed ut AA eft ad AB e fic 
cfehd.f,^ eft ad B. Ergo ctiam d A metitur B : quod 
a^. ii.crat primum. 

tJM,f, Parsa. Ut AeftadBfict AA eft ad AB* Sed 
'7-7^ A jam ponitor metiri B ergo etiaro AA met». 
f Ajf. tur AB. Rurfumquia ut A ad B / (icABeftad 
liM.ii. BB» roetitorque i A ipfum B* etiam ABroetie« 
tor h BB. Ergo AA metietur ^uoqoe BB Quod 
crat altenimt FRO* 
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PROPOSITIO XV. 

SI ciAus nrnnems ( AAA ) cuhum nunmum 
B6B ntetUtm , etimlsm {a) metiem 
Usm(Bi ) Ete cmetfi. 

Fm I. Inter AAA. AAB. ABB. BBB. 
«trumqiieciibomin.i A. B* 

terpone ninneros 

AAB,ABB,quoram genefim littene fatb indi- 
carnt, Ernnt omnes quatnor Mcontmai propor^ ^ c§ ff 
tionales in ratione A ad B. Quare citm AAA 17 7. 
metiatnr BBB f edam AAA metitur A AB. Sed P %• 
AAA eit ad AAB f ut A ad B. Ergo etiam A ^^* 
metitnrB} quod erat primum. 17. 7. 

Pars a. Quia AAA eft ad AAB ut^AadB.l»^ 
poniturqvejam A metiri B» etiam AAA metio- ^ ^ 
tor AAB, Parimodoqoia AAB> ABB» BBBfunt 
rinterfe ntAad B, etiam AABmetietor ABB» 
8c ABB ipfum BBB. Ergo etiam d AAA nietitor d 41». t. 
BBB Qood erat aiterum. 

PROPOSITIO XVL 

« 

SI quddrAtks ( AA) quadrdtwn (^BB) nm 
metUtWf y nequelms ( il ) metUtUf latus 
(b) Et e cmetjfi. 

Parsi. nam fiUtos A tunc metia- AA.BB ai,pi#i». 
tor btna & etiam AA u metiretur BB A. B* ^ '3* ^ 
contra hjpothefinh 

P^a* SilatereAnon metienteB, metiator 
AA ijMram BB. lequeretor ctiam i A metiri Bt b t.fM. 
fontnhypothefiai. ^i^ 

. PRO- 



I 
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PROPOSITIO XVII. 

SZ cubus {aaa) cuhum (DOO) rnnme^ 
tiatur^ fieque Uuus {a) metUtur laius (D.) 
Et e cenmfi. 

Demonftratur ab abfardo per t /. 

PROPOSITIO XVIII. 

Kjtcf du$s fUtias fimiles ( AB^ CO) unue 
medius frepertimdis eft mmerus: & fUni 

ddflamm ratio dufUcata eft rattoms b$mdogOm 

mmlaterum (AyC) 

Pan t. Qisotiiam AB, CD AB. BC. CD. 
mO^. fimiiespla]iifunt,eritlatu8 4 A. B. C. D. 
ifi^. y.A ad latus B* utlatusCad 
e^. f» latus D, & permutando A ad C ^ ut B ad D. Cikin 
Vj^ igitur AB fit ad BC, ^ ut A ad Ci hoceft Cquod 
' jam ofteodi ; ut B ad Dj hoc eft d ut BC ad CD^ 
erit BC ihedius proportionalis inter AB. CD« 
Qgod erat primtim. 
Pars a.per i .partem Ratio AB }d CD>eft dupU* 
c dtfbh ^^^ ^ rationis AB ad BC i hoc eft/ rationi^ A ad 
f /«w.y C. Qood crat alterum. 

PROPOSITIO XIX^ 

INter dues ftfmks fiUdos ( ABC , DEF) 
du$ caduntmedn fr(fertiimales (BCD^CDE) 
& ratiofilidi adfiUiban efi trifUcasa ratienis U" 

tefumhmiogerum ( AadD.) 

Parfi. 



ABC. BCD. CDE. DE^. Pars t.qtiia fil 
A. & C D. £. F. miles foltdi funt 

ABC, £c DEF, 
cruiit unias Ittera A.B.C. propoitionalia alte* 
riotlateribas D. E F. Quare permatando A eft 
idD,otBadE,8cCadF. Jam per fcholinm p. 
17.L7.eft 

ABC ad BCD { BCD ad CDE [ CDE ad DEF 
Qt A. ad D. I ut B. ad E. ] ut C ad F. 

iSedjam oftendi A efTe ad D. ut B eft ad E k& Qt 
C eft ad F. Ergo etiam ABC eft ad BCD, at 
BCD ad CDE. & CDE ad DEFs ac proinde 
BCO» CDE» fant duo medii proportionales in« 
tcr AfiC, & DEF. Quod erat demonftrandum. 

Part a. Jam patet ex i . parte & definitioiie 12,' 
ratiooemABCad DEF efle triplicatam rationis 
ABC ad BCD, hoceft « xationis A ad D. Qupd a /cM. 
cratdemonftrandumi '7* 7* 

Scholium. 

Vldetm hk hens ixigm , quandofiUius numertu 
tx trmm mtmemum mHUiflicstmifroduciturt 
m tUmau/hmus ex tfihusMn^ quotlibit mmeris, quc* 
tuuque interfe wtline muUifUtaiis eundemfimfer nu^ 
merum froduei, Inpgne theormu eft^usus fermag» 
wi » quod t^ quAdMm vid long}que exfeditiorif quam 
mlufuffimfileunt, demonftrM^uH Sed qsioniMm es 
fendit k fermutMtimubust quds dntus rerum numerus 
fisSirefoieft , fit 

Theorema t» 
T>ut4fim rts^fiu litterM » quoteunque A,B,C,D,Et 
f3* fenMutitr totidem nmneri ub unitute i ,i, 3>4«f Hl 
interfi ordmsitim multifkcMtifreducent numerum fer* 

mmmmttitt^m m dim* A^fi^DtnfiMnfeJfum. 

D Tbee* 



ibm mmi u Imjm d tmm firMmem m9 MMdiJJi nm 
tmm &. ?. JgimiumtDirkmmipmickinmddediftm» 
um iixfitnplkidiutnmnmiimimifimmmimu. lU 
hiii^ ibm luttfcrii^t ifiliieimpndiiipui Tbipkgim 
€$im di Vmimit irim , trnami , tmftripiummmbeh 
di pUnk iximiSf Im^JJM^ divtrid ^k tdt tpimtt dt 
fimilifiriStmis mrgtmtmnJmBtmu itnutrknf.Itt fM 
ifiud ttiMm ItStr clme ptr/piciti , nmfidtm Thmlogis 
ibiUfiphimn uhiqm tmdUmi | fid » eimd nm ptrimde 
ftfiitjfisfik hmmesptrfuMftrintfittiMm k hUttlaemeui» 
eisrMiieeiniisfUMmim/MideMdfuSiimtsde DeedL 
vinifqm nkms qstefiiems enedMndm peffit lueis Mjfimm 
dL JiMperre» quedfuprMprepeftdt dtductbMt. 

VuM Utttre (hiu tnimpre nSm Mjfummsu) a > b» 
ptffimt bis ptnmUMri » quMBStt/imtl ultimim lcctm 
vtlprimtmiccupmt. Hinc 

TrtsUtitrM t»\hCptrmutMnfiJfuntftxitSt WMm 
quMhbttfriumftimlictupMmtultmum ioctmi ptfi 
fiuUiiturtliqttMSisptntmMri, Cum tnim c ttnet ul'- 
timtm iectm , pejfitm duM nliqud ar b , ^ ptrmiamri 
Mcprmde dm hMbemm -divtrfi erdimszhc» b a c. 
'EJirfmh iecttpMmi ttkitntm kctm, Sis ptrmtdmri 
fiffunt rtUquM a, c, fji^fic dm nevi txfttritmt trdmee 
acb»cab. Btm^^Zttdtittumitnmtlicimire^^ 
UqttM b, c Us ptrmmMripeJfum : tmul^ rmfm dm mU 
exifium erdmeshcntcham Enfitmtlmmi^ 

abc acb bca 
bac cab cba. 

^mMttterUittrM a, kc^ d, ptmmMiiemi mdmit* 
tumxj^ NMmqueJihttex^dMtitlititrisfmtiettitm 
fMTt poitft lecum tdiimum , m tum nUqttM trtsftxits 
permmMrl. Undi a^. divtrfi erdimi ytmmer^ 
fimmftimi^ 



( 




liief sumius. e t 

^liifM a«b» c d» etpemuttitimsfuBirifo/im 
%%o.MMlditmm ix fddiis uUimkm ttmnte lc^ 
N». fOft^^viciSsu x^fermsitmtstr, smdkhttt- 
tmm f . qtmqssiis ixifitmt 14 divirfi tfrdims . Im 
4 *!•. Jtfsteitaininfimtsim. Hic fnmijfofii 

Theorema i« 

?^. f . l>#i mmiri A, B, C nuoesmqsu imerfe 
mdim multiflicati , femfir sqsislis gigmmt nmnera. 

Sixdivirfas sfmUiflicmiemim crdiitej ex^ a B c 
y^ftM^ttAapfifitd.^uedfredsiaMfim4. bac 
f»M&4ckmiMdemiittera ultimum leeum ttS 
m.miuzBc & bac &c.f4titix li. 

t 7« ^fi^ igitur ut efiindstm freduBa ^ 

lB<vaCb«bCa» dquMtiaip bCa 

«n ^ c ba 

IBc Ceu^Mresmisfrsmum zBcd^zCh. zBifi 

iCb ^MzCmB Md C. SidB&Cfum iUim^jM 
nrnners, qui b d» c. £rgo aBr/l 4i aC, 17. 7/ 
ir b odc. Ergo BfroduBum ixfrimo zBiu qmsrtum ^ *^- 7* 
cfAire^aBc; MquMturfroduSio feesmdo aC ksh 
^ism(hoeefi$ffi ^Ch.) CompMremm „ 

J^aBc <J. bCA. aB#)f i^< bC i« f ° f /'*^f- 
^^CihocefimAMdcZrgofroduSiMm ^^^^^l 
iBc ifiMtfffr ;riW»^i; b C A. XijArt ^serommM 
mfrodhSM interfi equMUa ejfe. 

fers a. ttiMm ^missteria, b, c, d, quocumqsse hu 
Wfeerdine muhifUcMti tMquulisgigmm mimeros. 

Ixtbeor. fMtitz,h,c,dMds9sittiri j^fouMrios du 
J^^ordmusnjwifiirdinisdiverfis t^.Semuiue 
J^exhikiturisstMbiBMMffoftM. ^^u^ abcd 
r^cquoeua^imir fi ordimsmiltifiicMti bacd 
fy ««^'» ^^jwwm; awwwww ^er. i. acbJ 

>^&9tbimmii^tmfinMriosfiidem. cabd 



^ I 






52 Mhnemmm AtUhmmu 3 

f4i$t 9mM frhm fimuru frcduBM tffi bc^ 
iommidimqsit. Eodemmod» ofttndMmfix cbi 
frtdtiBaficisndifinarssmterfi ecnvenire. 
Afque id iffum definMrio tertie ^turtoque demoi^r, 
hmm, Hee i^tur filum reftat 9 utfrodu^umum 
frtturiiconveniMt eumfroduBo cujuflibet fimmrierM 
triumretiquorum. ^mdficoftendo. 

Cemfuremus fiuMrium frimum,iu quo d teuet teeu 

ultimumtcumfinario quurtejn quo a loctm fpftremu 

dcctifat. Scriie ^infiud. Tumuntedfone A»&\ 

c fiM, b c A d untOt sb <$• reliquMj fnfige utrique Utten 

l\l'yh£D^ hc.lgitHrhcKeftudhcD,cuthidt 

hoceft^udd. Erge froduSiu ehcA 6» ( 
b c D a finMrii frinn O* quarti aquaUa fum. fa\ 
thodo oftendam ommum 4 fenamrum cem^tmrtfu 
duBa. Liquet ergo frofofitum. 
fars i .Eodem difiurfu exfarte 1 oftendam fredutk 
ex multifUcatione f numerorum t quafunt iio»»^ 
eadem, atque ita in infinitumt i» numeris 6. 7.8. <^ 

PROPOSITIO XX. 

SIimefdiiosflams(A& b) cadat tmttsi 
pofmimaUs ( C ) Jimilesflaniemtt. 

2 . 1. . A. C. B. Sumantar F, K» a miaimi in rati( 
bli.y. F. K AadC&CadB. Ergo^F.K 
X. Z. meeiuatai: tam ipfos A» C 
per X iquam ipfos C B, pata 
dl^'.7 IgiturKinX 8c Z « facit C, B» ac proinde 
eftad Z, d^c C eft ad B, boceftF* ad K 
thp & P^^^Q^^^o FadX«at KadZ.Quareciime! 
«f . t. X faciat A, & K in Z faciat B, ac proinde F, Xj 
f ^. K. Z, fint latera planorum A 8c B, fimiles/j 

*^' eront A» Bt Quod erat demonArandum. 

• PA 



r 



Liher Stcimdus. ^3 

PAULO ALITER. 

Sluiuriiosmmeros{A,B)fms cdlume^ 
hsff^hMlis {c)fimiUsflm erm. 

SoaiantDr ii D, E minimi in A C. B. a «r * 
JitioneA tdp & Cad B. Igi- D E b Vx\ j\ 

w D , E SBqui b metiantur M. N ^f* •• 

ja A, C, puta pcr M , qu Jm DM. EM. EN. « uZl 
iBipata pcr N. Quarc DM f j&w/ 

.piwuaiim nempe ex D in M ; cftir A ; & EM ^ '7* 7» 
*eilCi&fENcft B. Jam in DM «t EM latuiife 
Deftadlatus E. ut /DM ad EM i Jioc cft ut A pfWJf. 
^Qhoct^xitg C ad Bi hoc eft ut EM ad ENi ^ ''^' »7- 
■occft nt l> latus M ad latus N. Ergo D M, E N 
i0ceft Ai B, Amt plani i fimiles. C^od erat de- 
ponArandDm. 

PROPOSltlO XXL 

limefJms mmterQs (A^B) dm meJiipr^ 
^jmmMUs exifiant mmteri (C^D) ftmiles 
imm{A,B.) . 

^antur^s datis A. C. D. B» 
^QD^trcfminimi EP X. OQ;^ *'^^* 
^ortionalcsJEP.X M N 

tqui xqui t mc- EPM. XM. XN. OQN. b «pW. 

itnr ipfos A,CJ>, f»i-7. 

per M) ac proinde EPM ( produdum nem- 
teiEPinM)^eftA,& XM <<cftC. Quiac^. ». 
|iemCD,Bfuntincadcmratione, in quaA, d idm: 
»lXcniiit£P» X, OQ ctiom minimi propor- 
► ^3 do- 



\ 
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eanl. tioQalcs ipfis C, D, B» A. C. D* B* 
f, &1.7. eofque proinde f me- EP X. OQ. 

tiontarequ^»ptttaper M. ' N. 

N. Quare XN (pro^ EPM. XM. XN OQfV. 

du^^am nempe ex X 
^ *•• •• in N) eft /a 8e OQN cft B. Cftm igitor EPM fit 

A» & OQN fit B, reliquum eft ut ofteadatur late* 

ra E> P» M» effe proportionalia lateribus O, Q, N. 
gcMfi. Quoniani inter £P, & OQj eft mediiif 
h^rM. prop. X. crunt E P, O QJ plani fimjles j idco- 

k^M^' <!"* * ^ ^^ *^ ^» ut P ad Qi. Dcinde M cft ad N 
^17. 7. ut k XM ad XNi hoc eft (ut jam ofteodi fop. ) 
lemji. utCadDihoc eft ut / £P ad^. Scd El^* eftad 
^^. X. utlatus Padlatos Q^^Q^ia tam» EPad X. 
n i|. 3. quam n P, ad Qcftin rationc diinidi^ta EP ad 
oit.ix. OQ^ Ergo * ut P ad Q/hoc cft ut p ad O ) fic M 
57' ad N. Similes igitur f folidi funt EPM. OQN, 
hoccftA, B. C^od crat dcmonftrandum. 

PROPOSITIO XXII. 

l tfium frcfortimlitim mtmnmtm \At 
ByC) frimtts {a) Jit qttMtkms i tettiu^ 
ttim quadrms erit* 

A. B. C. Radix Bve latos qoadrati A efto 
O P O. Quoniam igitur O moltipli- 
I cans fe facit A, erit ot ooitas ( 1 ) 

^jUf, ^O, fic«0^dA:acproiodetanife 

I 3. infer A 8c i, qoimlnter A 8c C onDs cft mediin 
^ ^% P^^opof^^oo^li^-^rgo ctiaiiii S intcr 1 Sc C unas ca- 
c fdtet etc det medius Pi qui proindc dodos in fer facit O 
def.i^, Ergo ctiam C quadratos d cft.Qood erat demoaft» 

»g, OnoUarium. 

QUadratosj^dif ,uoitas font coAtinoi propoi^i 
tionalcs. Patct cz deaonlt "" PROi 
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EROPOSITIO XXIIL 

Sl quduur cmtitme frcpmmalim mmufom 
fiMi ( AyB,C,D)fmms {A)fit ttibus^ 
fums etiam cuhis erit. 

A B. C. D. Cubi A htaseftoO.O» 
P R in fefaciat P. IgitttrOin 

O (^ P M facit cubttm A. )am , aj^ 

1 • per coroU. praec* i eft ad 19 

«t Oad P. £t quia O inP ^ ^ 
fccitA, erit nt, 1, adp(hoceftut OadP^^Lbr 
fic^P ad A. Ergo tam inter A 8c • i » quam inter 9. 10.' •; 
A &D adont duomedii proportionales. Ergo d Jffim» 
ttiamiofer i&DdaoroediircadentQR. Ciim l^ f^ 
eigofitati adQficQadR,patetiQJnrefapfie^. 
cereR. Et ci^m fit ut i ad Q^fic R adD>pateta>^9* 
QJo R facere D. &go / etiam D cubut eft. 

CwMarwm, 

T T Nitat » radix » quadcatum » cnbus , funt con- 
^ tion^ prbportionaiia. Patet ex demonftnttis* 

PROPOSITIO XXIV, 

SI du0 mtmeri (A ^B) eminter fi rdtimm 
ykem^ qum quadttatm atiquis (C) ad 
fiadratm (D^ ) pimus autem (A)fit quadra^ 
msi etimfiamdm (b) quadratus erit. 

Qaoniam,^eftadB,utCadD; A. O. B. 
BLinterC&D» unus cadit medius C. P. D* 
#proportionaIis P, etiam ioteri^A 
acBooQscadet» Q. qoia igitorprimas A qoa-t^g^l ^: 
dr^ eft , etiam tertios « B quadmttts erit. C^od c &a. i» 

mt dcmoo%«adom» 

D4 PRO^ 
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pROPosiTio xxv: 

Sldimfmmi(A^B) em imet /e ratimm 
bdeantqnamtubus (C) adcubm (D^) 
ftims autm (a) fitciAus , etim fecunhs (B) 
cubus erit. 

(II. 8. Qutt A eftadB, utCadD, A. O. P. B. 
atqueintcrcubos ii C, D. duo C. Q^ R. D. 

caduQtmedii proportionalcs Q^ 
b 8. 8. R , etiam inter A % B duo h medii cadent* Quo»- 
«*3' 8. niamergo Acubus t&i ctiam B» cubus c crit: 

Qtiod erat demonftrandum. 

CwolUrid. 

I» l^ Atio quadrati numeri ad non quadratum 
"^^ nequic«iprimi in duobus quadratis. Pa- 
tet ex 14. 

i.Ratiocubiadnoncubum» nequit exhiberi 
in duobus cubis. Fatetexa|'. . 

PROPOSITIO XXVI. 

Slmiles flani (A^B) em interfe ratimm 
habent qum quadratus aliquis ad quadra^ 
tm. 

a 18. 8. Inter A, & B cadit unus a mcdius A. C. B. 

proportionaHs,quieilbC.Inratione D. E. F. 

A ad C» leu C ad B accipiantur tres 
p Ti 8 *"*"^™» ^» E» ^' ^txmx D, F. erunt h quadrati. 
ccmfir,' QuoniamergoAeftadCut*DadE,& C ad B 
Acmfif. ^utCadFj eritezasquof AadB, utquadratus 
• »• 7- D ad quadratum F. Quod crat demonftrandum. 

PRO- 
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PROPOSITIO XXVII. 

SlmUsfili£ (A,B)emmmfe rtitiaum 
ithaittpum tli^ aibiu td cdMiM. 

loKrA&B.dvoncKliinrnie' A. C. D. B., 19. g, 
£iproportk>nalei,qaifiiit>C.D. & C H. F. 
b rvione A ad C. capiantnr qiia> 
tDorrainimi E.G.H.F. ExtmniEfcF mnt 
icBbi) ertt^ue » xqaoAidBi utEcubntad bonL 
I cubomF. Q^odent demoilfitaadiiin. '-t- '■ 



ELEMENTORUM 

ARlTHMETICi€ 

LIBER. TERTIUS. 

EUCLIDI VERO NONUS. 

PROPOSITIO L 

fUemes ep^mm froducm. (AB) 

A. O. B. A in ie faciatAA. Eritigitar 

%jM»p, AAadAB» ut 4 A ftdB. Sed in* 

17. 7. AA. P. AB. ter i A 8c B cadit unos medios 

^l'* '* proportionalis ciim finr A Sc B 

planifimtles. ErgoetiaminterrAAScAB» me« 

diuflcadetp. Quare ciim primui AA fit qoadra- 

tnt per conftru6donem »etiam tertius AB 

iat. t. dratni d ttiti quod^tdemonftnmdum. 

PROPOSITIO IL 

m 

Sl dmnmneri (Aj B) feimkm mnlii» 
fHcmttes' qiuidfmm gigmmt (iBj )fimi^ 
tes fUm enmt* 

A. O. B. AinfefitAA. QjioniamAAk 

AA. P« AB. A B ambo quadrati funt » cadot 

^ ^ '* ^ inter 4 eot nwdiof proportionalii^ 

ftd 
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IJBd A A eft ad AB, oc ^ A ad B. Er|^ etiam iftter A» biW. 
^B € cadet mediDs. proportionalis. Ergo A»B '7- 7* 
fitat i< plani iimiles. Qgoderatdemo&ftnuuiiim.^^^ I^ 



h T\ Uo qaadrati qnadrattim prodocaot. Sont 
^-^ enim 6milei plani. Ergo per. 1. hojus. 
1. Si doo numeri Ai B qnadratom prodoaint» 

flcaltereorom (pataA) fitqaadratos, ctiamB 

qafdratus erit. 
Nam pera. A 8c B font plani fimiles. Ergo 

tntcr « A> B cadit medias proportionalis. C&m cr- « 1 1 . t. 

go A primos fit qoadratos » et iam terrios B k erit. bai. t. 

3. Si doo nomeri A, & B> prodttcant non qaa- 
dracam » A terd fit qaadracas» B qaadratas noa 
crit. 

Nam fi etiam B. qUadratasciTet dao A» & B pcr 
corollariuni i. prodacerent quadratom* cootra 
lijpothefim. 

4. Qaadratfts A 8c nonqoadratas B»proda« 
conc oon quadratum. Atias per coroUarium a. 
ctiam B qoadratos forct » contra hypotefim. 



PROpGSITIO IIL 

CVhtimmems [cCc) fiiffmnnmlti^ 
cm i fdcit ciAm (D) 

CCC Cabi radii (eo latos efto • C. Pcr co« 

* CC rollariamp.ij.1.8. i»C»CC»CCC, 

* C funtoontinuiproportionales» adco- 

D I que inter i» tc CCC cadont doo me- 

dii proportionaics. Sed» qaia CCC ia 

tofSm fecit D»crit m ot i adCC&itaCCC ad a idla. 

D.Sr. •!• 
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oO EUWfftMtifH AtithMtttCS ^ 

b8.t. D. Ergo eHani A inter CCC 8c D cadaot dao 

medti. QuarecAmprimttsCCCfitcabui» etiam 
^^^''* qoamisDcobwcerittqoodfakdeffloiiftraQdam. 

PROPOSITIO IV. 

X €Mh (A)m cultmm {B)fit ctitif 
(AB.) 

a pTM, A in fe fit AA. Erit 4 A A cubas. A< B. 

^Od '' ^ S^^i*»' A» & B cabi fant » ca- AA. AB. 
\j^ y'^' dent inter eoi duo medii ^ pro- 
d 8. /.8. portionales. Sed AAeft ad AB» ^ ut A ad B. Eiigo 
c &}. 8. 2( inier ^ ^^ ^g ^^ cadent duo medii. Qotre cum 

primos A fit cubus » etiam qoartos t AB erit. 
Quod crat demonftrandum. 

PROPOSITIO V. 

r ctAtts (A) tttttltiflicm aliqttent nume^ 
rtmt (B) gignat (iB) cubttm ^ etim mulH'^ 
flicaHts (B j cubus erit. 

a 3. p. Cobos A in ie fadat AA. erit ii A. B. 

A A cubos. Quoniam igitur AA & AA» AB. 

ABambocubiiunt» intereosca-^ 
b IX, 8. dentdooi medii proportionales. Sed AA eft ad 
cfiUf. ABtotAadB. ErtroetiaminterA&B^cadent 
/g ^*g duo medii. Quare cikm primus A cubus fit» etiam 
1 13. 8. * qoti-tos B cubos erit. QiuKi erat demonftran.» 

duiiu 

Onrilarid. 

I. TJ* Xcubo CA) in noncabum (X) fit non 
^ cubua. Alias enim per f, ettam X forec 
cobos* contrahypothefim^ 

' a.Si 



s 
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t, Si cobus A in B facUt noii CQbvm » aeqoe 
BcobDsfcrlt. Alia$ pcr 4. etitm&dnsaLAinB 
ibret cubus » contra hypotheiim. 

PROPOSITIO vi. 

SI mnmus {A^)in fi duSusfadt tdm 
(b) & iffi cttbus ejl. 

A in B producat E. Quooiam A in A. 
ie fecit B> Sc A rurfum io B fecit E» pa» B. & 
tet E « cubum efle. £t quia A in Bcn- t dtfia, 

btts Cecit E cubum » etiam B cubu» in A » facit *9- 
^cnbum E. Ergofit A c cnbus eft. Qaod erat^^'J^* 
dcmonftrandum. 

PROPOSITIO VII, 

COmfcfitusmmeTUs(A)fnultiplicdnsquenh 
visnuntefHm{B)g€nef4tfiliitm.{E) 

Compofitum numerum» aliqoif A* 6. E 
( prxter unitatem ) metitur 4 no- C D. zdtfim 
rocrus (qui fit C ) per aliquem nu- *>- 

merom, qui fit D. Ergo C in D cft * A. Sed A ^^ *• 
tn B f eft E. Ergo E fit ez mulriplicatione triom a 4^. 
Q D, B> Ei^ E folidus d eft. Qood tfUi demon- 2^^ 
ftrtndnm. 

Lennnds 

In feric ttomeronun ab unitate continoi pro* 
porrionalium ( i . A» B, C, D» E» Scc. ) numerus 
(A) primusabunttatCt multiplicana quemlibee 
(D) produdt iequentem. (E) 

Erit enim/at i. ad A* ita DadE: exqoo ^^ 

PRO- 



PROPOSITld VIII. 

SI fmnnn qmamupie fk^ d miuu €m» 
timii fTiffofriwidles . (B)fecimdiis (Bmi^ 
UU ftdmi) quddrdUis erit^^ & mie intemifi 
mmes(D,¥,H,&c.) ; 

Tenhis mm {c) eubiisefh^ 4t imbu$ Ah 
temiffis omnes (F, K , &Ci ) • 

Sextus vero (T) cubusfimid &^^fAms^ 
& qmsupie imermiffis emues. 

I & j 4 y 6 7 8 9 lo iT ri t) 
I. A.B.C.D. E. F. G. H. ¥L L. M. N. O. 
1. 1.4. 8. 16.31. 64. ii8. 

md^ Pan I. QaoDiamut i eft ad A» ficAeftad 
o^defim, ^* pttecj A 111 (e facereB» ac^proinde B qu«^ 
98. dratuf eft« ]>ein<iequiaB»C»D»fuiitcontinai 
b»i.t. proportionales, lc B qnadratoa efti etiam^ D 

qoadratus erit. Et fic deinceps ono intenniilb» 

Pani. QuoniamAiniefecitB* &Arurrum 

clf». ^inBfacit C» erit d C cubus. DeindequiaC« 

d difm. D^^f^ fuQt quatuor continui proportionaies » 

• i3.t. &Ccubaseft» etiamFcubusf erit: fiificdeiii» 

ceps duobus iemper intermiffia» 
Pan 3; patetex 1 6c i. 

' Scbolim* 

QXTmUmfnmusmfmimmer^mA mMfiemu 
q$umatmqui slitsm tx fimfndtiatfiqsiimi^t 
Bqitit cmtimt^ fnfortkmUmn firitm ftdchtmmt 
•xfrhm fiU Utterd {A) nmmrmn qmmliUt defigm 

f. A 



• » » 3 4 f 

I. A. AA. AAA. AAAA. AAAAA. A 6. 
A7. A8. Ap. A 10. Aii* A II» 

A fg^P* mfeiffmn , fmi AAtfudrMumi A 
m AA , jMdt AAA euhum fj^ fic dmtefs. ^mm 
^l fie tatM profofittms detimfirMti» m» wtukm 
ferfiieititr» ^tmiMm enim multifHeMtietib frodttm 
&um UtterMrum Mffefitume extiSetur » Uquet fHW- 
dretum effe » cum litterMrum muititude fMr efi^ 
qmun freiude binurius metiutur » utfit leeeficuude^ 
fUMtte^ fji^fequemihiis un^ intenmjfe, Rurfumliqttei 
tum fjf^ etihum ; cum memerum btterknmt tuetitter 
tenmruts » mc fremde trifecMri fctefl > qtiod eveuii 
lece tertie , fexte ^ feqtiemihis Hrtis femferinter* 
uttjps. DemqtUMffMreicumlitterMrttmtntiltitutbefi 

' uumerm frimus t tet» f 9 jftuiit&c» Nec ctt' 
hum hMberi » mc quudrMtum » quiu nismrttm cum fri' 
mes mmteret uuBm tittmerus tnetimurt lifterMrtum 

^^^w^^wuuw^^^^^ ^99uu^ wM^wu^UMu em^9w 9rwM^^entw u % wm^^ueuw i^uuu ^mw9^9^9^ M9^^ 

ticMm t Mta trificMri » qmd ad cuhicMm tmiltiflicMtie» 
nem reqmitm : felem ttb uritbmeticis , in numerifur^^ 
dtfiHde five ftferfeHdi MffeUuri. Omnes nmem f*fi- 
quiffegreJpMietermiiuvelquMdrMtit velcuii fmttp 
* velmrmmpui qtuMcumtmmeri litterMrum feu dU 
t lm tp ee mm cpiibusiwfiMnttfmtcemfefititeosvelkin 
tmritu veltemMriut > vel menpte metitur % mc freindM 
Mm6ifecMrifeffum9 um trifecMri 9 Mut tttrumqur, 

Se h m fmo numeri fregrejpms jmn mSM , veCMn 
feeefimes » ttc firiSi fufru ees numeri erdiue imtm^Mbt 
fw hetim feu dsmenfieaesfinfftkrtu» iudicemt dicuum 
iurque escfenemes. ItMquein frieriferie, qu4 ume 
ScMumufifumuttAefifrimusterminustveeMtm» 
^rudix^ BfeeumUis feuduMrumdmmfienumt fjf^ 
fm tmm Mttit ; Gttrtmtfeutrimdiimnfiettum, 

& 



♦ rummnbm$d9,ham^lM$tri^Mi!immfimm p^0fi4t» 
tMm fingtdMirum ixfrima. 

ExdtiHsfiifrAfmttti.m^mummpiifirU^m^ 
tim^ frtfmunsimm termmmUi mjmtxpmtettstfi 
6» effefimtU cubum ^tpmirmtmu : mmierm emm 
Uttrmn ejm thn mmfiareturk x. & ^.foterh kife- 
eari mc trifecuri, %, Intermiffis fimfer f^ reJuium 
emnes firt ctsbosfimul & ^tsdrMtos , termitmm vi^ 
ioUcet II, 18,14. i^cMterosqMerumtxfonemesfi'^ 
nurimmettttir. Cumemmtmni qmsm } me/MU 
tur6» 6 mutem metimttir 12. 18» %^^f^* ^. t rm m 
$mm X qumm j topUm etnnes metientm» qm frmmdi 
&btficmri fotertim fji^trificmri. Brio^ ^. 

PROPOSITIO IX. 

Sl ht ferie imifne froportimditmt A um^ 
tMt mmrmum frinm {A)Jit quddnittts, 
reliqui mnties qttjdrari erum. 

Si frimus eft cubus , rtUqfierimmitttes ets^ 
biermu. 

Pan I. QaonianitAper i.A.B*CD.E.F. 
hypotlicfiaa, &Bper prx- 
a or.i. ced. quadrati font» 8c A inB ftdtC» etiim m 
^* 9' C qoadratos cht. Rorfom qoia qoadratoa A » in 

o te. qoadratomC>#&citD»ctiamDiiqoadratiisertt. 
£c fic deinceps. 

Par s 1 . Quoniam A pcr Hjpothefim cnlKis eft. 
C3.9. CcAiniefacitB>etiaminBcobu8ferit. Etqm 
niem. ^ cubus in B cobom m fiKit C» ctiam i C aabai 
^♦•^ crit. Etficdeinaps. 

PROu 



Tertktt. S,$ 

PROPOSITIO X* 

SI crniSmi pGfmimUm Jb umtdte iw« 
memmn pimm {a) qtudratusfmfit, 
m^ alius uUus quadratus erit , patetfecun^ 
im{B) & TeUcpUfs uno fhnfer intemdjfofem 
fimes (D,F) &c. 

Et fi primus nmfii cubus , tieque aUtisullus 
culms erit patet iertium & reliqu0s.duobus in^ 
tmtt^isfiquemes{F^&c:) 

?m I. Sitenim» d i. A. B. C D. £• F. G. 
fieri poteft 4 £ ^uadra- 

tns. Quoniaip igitur E eft ad D» m B. ad A» font-* 
.4tteqttadratiii£>^D»^B,etiam A ^ quadratns ^ ^^ 
crit contra hypothefim. mtmr, 

Parsx. Efto (d ficripottfft; D cnlms. ciim^ >8j9* 
ergo etiam cabj fint « F 6c C , fitque per iiTpothO' cjL^* * 
fim&exaequo.utFadC ficDadA; etiamAidaj-/^* 
cnl^oserit» contrajiypothefim. 

P RO BO SITIO XL 

IN/mV mtmirmmab unitate cmtinue fro- 
fmianalim ndnor quilibet ( C ] quemlibtt 
nu^ern {G) metitur fer aliqum numermf 
qfu efi in firie» 

I. A.B.C.D.E-F.O. 
KxaeqnoeiumC cftadO.ntladD. Bi^C 
netitiir/GperD. tdtftsi 

S Cifif- <f» 






6^C liimenmm ' ytritbmetiu , 

I. /^ Uantiim major (G ) diilat a metiente 

.. V^(Cj taqtilm (D) ispcr quem minor 

majorem metitur s diflat ab unitale. 

' a. Primus (A^ metitur quemlibet (D} per 

praecedentctm (C) 

.. 3 . Qui^is in ferie numerus ( C ) ieipfum moU 

tiplicans , pnpducit numerum (F) eodem a fe in« 

tervallo diftantem t quo ipfe ab unitate. 

4. Si quivis in ferie numerus (6) multiplicet 

quemvis (D) etiatii in fefie , quantum diftat » I , 

ab minore (B) tanti^m diftabit major » (D) apro- 

duao (F,J 

» 

PROPOSITIO XII. 

I ab unitate fuerint ntmeri quotcumque cofi-- 
tinue frofortimales , frimus numtrus (e) 

^i metitur uliimm ( D ) metietur d* imitati 

pitximm ( A.) 

I. A.B. C. D. Ponatur enim Cfi fieri potefl) 
E. H. G. F. E primus flTon metiriA. Ergo 
a ^T. 7. « £ & A funt primi inter fe. 

bfflr.a. Qutjniam ?cr6 E metitur D, mctiatur per.F. 
«T^rrf. Metitur autem & A eundem ^ D pcr C Ergo E 
197. efl ad A , ut » reciproce C ad F. Sed quia E 8c A 
d *3. 7- 'iiint primi inter fe , erunt minimi d in fua pro- 
f c«r.* Z' portione. Ergo E mctitur C, c puta pcrO. Quare 
frde, cdmcundemCmetiatur / Aper.B, rurfum erit 
g •^ot' E ad A » ^ ut B ad G. Ergo qula E, A, funt in fua 
hxuf. proportione minimi , iterum E meritur h B pata 
k MfW. per H^ Atqui etiam A metitur B per A > ( nam 
'^ 7* A in fe facit A , ut patet ex 8« ) Eigo rurfam k B 

eftadA* utAadH. Qiiara 



s 



Lihtf tefUus. 4j 

A. A. Quare c&m E , A > fint in proportione 
E.H. fua minimi £ / metitur A« Quod eratl %i,fi 
demon/lrandum. 

Scholim. 

PVUbfd & fubtiUs hac demonlhath efi , in 
qua ex amtraMorio ajfettiom , affeni$ 
ifta direHa demmftratione inferm. De hoe ^ 
genere demonftrationis vide^ft lubet, qua difi 
fermmus in affendice foft ekm^nta Gemcm 
trU. 

PROPOSITIO XIII. 

Sl numerorum ab unitate cminue frofortio^ 
nalium froximus unitati (a) frimus eft^ 
masdmum ( D ) nuDus alius metietm frater eoi 
qfUpM in numeris frofortionaUbus^ 

I. Metiatar enim (B ficri t. A. B. C. D; 
poteft) E diFerfuj ab ipfis A, B, E. F, G. H. 
C » maximum D. Non erit £ O 
prinnis» aliasetiamEmetire- ^ 

furiKA* acproindeAnonefletprimus» tontnkzfrm. 
hfpothefim. Igitur Ecompofituseil) acproin- 
deeommetitur^aliqulsprimui. b 34.7. 

a. C^em dico eiS; A > fi enim alius primus O 
metinetur E» qaoniam E medtur D» etiamO 
i metiretnr D » adeoque d 8c ipfum A » qaod eft c '^- 1 1. 
abrordiim» cum A primas fit. MetiatarjamEip-**^'"* 
fiimD. perH. 

j. Ent H dtverfus ab A, B, C. Sit enim (& fie« 
ri poteft; H idem cum aliquo ipAMrum A. B, C, 

£ 1 puta 



^S > EktMHMUfH AMUmHitUA » 
putt emn C Ergo £ metitur i. A. B. C D» 
Dper C| •cproindeetiam C £. F. G. H. 

ctf».^ t metitur D per E. ErgoEeft O. 
* * '• ^' tinus / ex fcric A, B. C. (iuod 

eft abfurdum » ciim E voluerb efle non nnnm es 
lerie A» B» C. Ergo H diverfus eft ab ip6a 
A» Bf C 

4. Deinde H non erit primus • aliis ciim H 
Xfrm, metiatur D> metiretur / quoque A* primum ex 
hypothefiquodeftabfttrdum. H igitur compo» 
fitus eft. 

f. Qtiia autem H compofituseft» metietnr 

eum aliquis primus 9 quem dico efie A. Si enim 

alius primus O metiretur H. dkm .H mettatur 

k jw. 9. D' ( ^^^ V'^ B per H metitur D» etiim H h 

isit. ii.perEmetieturD) metietur quoque i O ipfom 

lc frm. D^ ^^ proittde etiam k ipfum A primum: qtiod 

9k abfurdum. 

1 tml. ^. jam quia A metitnr / D per C» iteio* 

mlml!' V^^ ^ metitnr D per H > erit ut A ad E n» 

19. 7. ' ita reciproci H> ad C Quare cum ( ut oftendi 

nom. 1.) A metiatur E» etiam H metietur C, 

pota perG. Qiioniam igitur» ficut E dtverfiia 

ab A» B« Ct metiebatnr poftremom D» per H» 

ita nonc H» qnem jam oftendi nvm. }. diircv» 

fum efle ab A|B» C« metitur ipibrum A»B» Ct 

poftremum C» per G. Oftendam eodem modo 

G diftinAum efle ab A» B> 8c non efiie primom • 

&menfurari ab A> qoo hasc tria oftendi dc no^ 

mero H. i 

m md. Qiiiaefgo Ametitor C 11 per B» fc H meti- 

^ >>• 9' tnr Cper G» erit nt # A ad H > ita redproci O 

^T\\ A^ B. Sed oftendi nom. f. A metiri H. £i{^ 

etiamQ metitor B>pota per F. Oftendun roN 

fto 



lihefTerthis. 6f 

IvFdiyerfomefie abA, planiat oftendi nam. 
}.HdredtveriomtbA>B, CdcGabA,B. . 

Q^oniam igitor A per A ( hoc eft per ie} 
inetiturB,& G per F metitor B, crit at A ad 
C^/ficreciproc^FadA* Sed eft oftenfom nu. P 
& AmctiriG. Ergoetiam F metitor At qood *^* ^' 
cftabfurdoips c&m A primos fit. Sedhocabfor- 
^miude dedudom eft, qood poneretor E diver« 
fotabA,B,C»metiriD. Liqoet ergo oollom ab 
A)B,Cdivqriom metiri D. Qood eratdqnonft. 

sddim* 

XlMiimmfirMtk^ fU4r0titekmtmisJUxMmL 
^*^ rMi tsmkm mfkrt qudfitm» • mmio i diffidm 
MmMBStadirifoiifi, SJnvknmMlmmfiUfiiiitif 
CUinf RidfMrdm mfimt » ZmUdit emmmmm 
tf^dumtfidtJ^nmemfidfrciftfiim^fmlkiuid» 
k^% (piUgm$. 

PROPOSITIO XIV. 

Mlmmmnummm [a) qmHfrimimtf* 
meri( B.C^D^methtntw, mUmalki 
pms fTAter datos metitttr. 

A. Metiatur ( fi fieri poteft } minimum 
I*C.D* Ayalios qoiTpia^ primos £, per F. 

E. F. Ergo E in F facit ii A» ac proinde £• ' ^* ** 
F font latera ipfias A. Quoniam er- 
|P Bi C, D, metiontor A» merientor qupqoe i al«* ^ S^ 7* 
^ttomE» F. NonEprimum. Ergo F. SedF 
aiaoreft qoioa Aiuaro F in E £»cit A. Ergo A 
^Q Cft minimos>qoem metiuntor B» C> D. Quod 
tjpothefimeverrit. 

£ } PRC^ 
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^o Hmentmm Arithmeticd, 

PROPOSITIO XV. 

l fuerint tres pofmimudes in ratione fui 
minimi , (AA^ ABy BB^ ) duo quilibet 
eomfojitiadfeliquum feimi erunt. 

A. B. Ex prop. 2. 1. 8. manifefhim 
AA. AB. BB. eftfiA, B. duo minioii ponan* 

tur in ratione clata» AA» AB, 

BB fore tres minimos in eddem ratione. Jam 

1 14.. 7. ^"'^ A 5c B funt a primi intcr fc , etiam ^ A f B 

c 30 7. ad B# primus eft. Sed etiam A ad B primus eft. 

d 16. 7> Ergo etiam d fa£las ex A f B, in A , ( nempe A A 

•*7-7. .j-aB; adBprimuffeft. Quarc AAf AB ad BB 

etiam $ primus erit. Eodcm plane modo often* 

dam , BB f AB ad AA eife primum. 

' Reliquuni eft ut etiam AA f BB ad AB pri- 

mus(it. Quoniam A* B, funt primi inter fe» ac 

£ 90. 7. proinde/ctiam tam A > quam B ad A f B primus 

K %6. 7. eft > <;rit quoque AB gonitus ex A in B, ad A f B 

? ** ** X prinius. Ergo AB ad h ipfius A f B quadratumf 

Y^JoJ;'. feoccftadiAA f BB f AB, primus eft. Ergo 

B iM. ' dividendo AB primus k efi ad AA f BB f A]). 

Ergo rurfum n' dividendo AB primus e& ad 

AAf PB, Quod erat dcmonftrandum. 

PROPOSITIO XVI. 

Vobus numeris inter fe pimis (il C^ B) . 
nequittertiusfrofortioikUis eschiteri. 

Sit enim (6 fieri poteft ; ut A A B. b. C« 
ad B. fic b ad alium C. Quiapri» f. 7.7. 
1x3.7. mifuntinterfcA&BvCrunt s minimi fibipro- 
b ^i* 7* portionalium. Ergo A i metitur b. Sed etiam 

Ame« 



D 



Liber Tir^. rT^ 

A ffletttur (e. Ergo A 6c b , fuat inter $ & com- ti^tm, 
pofiti , contra hypothe/im. Quod eft abfur- H* 

PROPOSIT.IO XVII. 

S/ /if cmimu pofmimdim firie extremi 
(AyD ) fimt frimi inter fi , ea nmfc$erii 
ukirius eontinUari. 

Siteaim (fi iieri poteft, ut A. B.p.D.E. 
Aad B, & B ad C&c. fic D ad 
«iittm £. Igitur permutando ut A ad D, fic 6 ad E. 
Sed A & D funt ii inter (e primi . ac proinde ^ a %. 
minimi in fud ratione. Ergo € A metitur B. ied -b a^. 7; 
B metitur ^ C, & C meticur D. Ergo A e mcti- J ^\ ^' ^ 
torD.fed & A metitur fc. Ergo / A & D funt « slt.tu 
inter & compofiti j contra hypothcfim. f ^/* h* 

PROPOSITIO XVIIL 

DVebus nmeris datis {AfB) eerifiderare 
an fofflt iffis tertius frofmionalis ex- 
Wm. 

Si A, B itint prinii inter ie non A. B. X* 
pofle reperiri tertium propofitione BB. 
pateteii<5. 

Si A..B non fnnt inter fe primt » B in fe faciat 
B6. SiAmetiturBB»putaper X. erit X tertius 
poporttonalis* Nam X in A « faciet BB. Sed Sc ^ m. 8., 
Biiife£acitBB.ErgoiAeftadBMtBadX. bio.7. 

Si A non oietitur BB, npn poterit A. B* Z. 
exhiberitertiuf proportionalisDetur BB» 

cnim (fi fuiii pQteft) Z. grgo A in Z 

£4 f*cit • 



€ md. facit BB, eiindefii r qaem B io ie. Qaia ergo A ia 
4 MT. 7. 2 eft BBi A per Z metietQr i< BB { contra hypo* ^ 
thefim. 

PROPOSITIO XIX. 



T 



RHms farnieris dofis {a, B, C^ cmfiderdite 
snqmirtus p^tiomilisfiiffttexbiberi. 

A. B. C. X. Secandoi B in tertiuxn C du- 

BC# aus fisiciat BC. Si primos A 

metitiir BC, pnta per Xt erit X 

««r.jt. quartus proportionalis. NamtnilcA in X « fa- 

^ '5-7* det BC aeqai ac B to C. Ergo ^ ot A ad B» fic; C 

*d X. 

A. B. C. Z. Si A non metitar BC, non po" 

BC. terit eirhiberi qaartus proportior 

nalis. petarenimZffi fieri po? 

c 19*7. teft. Ergo A 10 2i ^ faciet BC euodem quetn B 

4, Mt. 7. f^^ |„ Q^ £pgQ ^ ^ metietor BC per %i cootjn 

bypothefim» 

ScbeUum. 

PRfififitimes ^.ftMidmts httilB^endd fsmt sU num 
mms smtgns» ^ssih$/vis smh dsstkm nrnneris 
ttrtms 9 <$• tpibssfuis trshss qssstrtm frtfffrtsmslis tx» 
hiheriffitift ftrfrsiBstttts p mdttimtHtks jlritimt* 
ties fra^lics. 
o lArki. Hc€vtf\thfirvsitMJ^n9smtft^^9t$dfmo kUde-* 
fr^. t fsmftrsMmmt qnmnvis sissthsts fsitssfliSit tertim 
f ' ^* ^' frtfortmsiUs fj^ trikm ipsstrtm » fihtm frst^m sisri 
ftttft^ tsmtm inttr fms tntdim mtt^ dstri nttpsitt in^ 
itrttsm^mfi^stAtsfmdtmttOmfttmt txlnhth* 
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Diltf $r$hu immnk^ A>tB^^ fJMi^ A«'B. C. Z 



PrtMMi ^ iMdaufeetmdim B^fs^ iputUnttm 
D.IMki C mnbifUfMMsDtitffutttZ.hktfti^ 
fitm, 

Ciiit€nmjldhMitBpirIKitmm\Ai»Dft^isii.t. 
tmB. Sti0»cinDmffffm Z. Ergt ji^mlB»^^?-?' 
nmCMdz. tt»7-7- 

lmf§fiAi&s irit tpmrtm fnf irt k miBs imtgtrt mm 
fA9mtmtitmB,fidftfAfimi^CinDmBfaiik^ 
ttgir^ MmmiimiffrttmridttciMii. 

PROPOSITIO XX, 

Frimi tmmmfimtinfinitL 

A. B. €• Denear priini tra A,B»C. Inveni k $8. 7« 
X t L X niinimam » i^ qaem A, B, C me- 
%. tiutttnr, cai adde » i. Si X f 1 pri* 
mns eft » ]km quartas habebitor 
frinms. Si X t < noii eft primus , eum aliqais d a 34. ^. 
primos merietor puta Z. liic erit primus i daris 
AiBiC diverfus. Sttentm (fi fieri potefi) idem 
cam dttoram aliqoo C. Ergo qttia C meritor 
X. eriam Z metictur X* Sed Zetiam metitur 
Xt 1. Ergo Z metietar^qooqne i.quodeftabr b m. ii^ 
fnidom. Ergo Z novns primos eft. Eodem modo 
iavenieiitnr plores fine termino. 

PROPOSITIO XXL 

NVrtteri pares qmctifiqtte (A^ B, C,) cm^ 
fmmt fmtm. 

A. Q. C. QaoniamA,B,(!:paresfmit, eorom^.^ 
M. Q. p. n femiilb fint N, O» P. Qgui tgttor ,47^' 

£ / efk 



74 Element<frm Aritbmetiu, 

cft ut A ad N» iic B ad O, &Cad P.eritatA. 

b ift. j. ad N, S Cic fumma A, B, €• ad fummam N, O, P» 

Sed A eft duplus N. Ergo fumma A, B, Ci duplm 

eft fummas N, O, Pj adeoque fumma N» CX ?0\ 

€ddk ^ ^^^ini^s ^UQ^i^se A, B* C. Ergo fumma Ai B> C ' 

i^. ^ par numerus eft. Quod erac demonftrandum* 

P.ROPOSITI O XXII. 



I 



Mfdres {A B, C, D) tnulHtuMnefari , cm^ ^ 
fommt farem. 

A. B. C. D. Aufer i (inguHs unitatem. Tumn 
^dtfm, &4reliquipareserunt9 &onira« 

17. tes ablatgc h parem component Quare per prx- 
^hf' ced. reliqua 8c ablata (imul (hoc eftipftA» B» 

C>D} componentparem. 



I 



PROPOSITIO XXIII. 

Mfdres {a , B , C ) rmiltitudine imfm 
cmfmint imfarem. 

€defSm. Quoniamf imparipari diflert A. B. C ' 

i^frm ""^*^*^» «"f C-^> P*'- Scd & im- C-i 

0iUfk», pares Ai B i^ componunt parem. 

*7< Ergo A, B, C-.t compononr patem. Sed fumma 

A, B, C-i ab fumma A> B, C« differt umtate. 

Ergo fumma Ai B» C eft numerus #impar. Qaod 

erat demonftrahdum. 

CorolLffim. 

PAri ratione impar addittti pari componit 
imparem. . 

PRC 



' LfkrTertitts. 7f 

PROPOSITIO XXIV. 

• • * 

Slipoinumero ( D) fubtrabatinfaf [Ej) 
nU^ (F) far erit. 

NamfireliquasFforet impar, compa'* D 

p E componeret a imparem. Sed F com E £ a imU, 

icomponit D. Ergo D impar cfTet i contra *y f^^^ 
iijpothefinL 

PROPOSITIO XXV, 

SI afmmmero (a) imfar (b) fibtrabawr ^ 
reliqm (c) erit impar. 

Nam fi reliquus C efTet par » i$ com im« A 

i B faceret l imparem. Sed C cum 6 fa- B b t^nt, 

it A* Etgo A foret impar contra Hjpo* "q »3* 9^ 
befim. • 

PROPOSITIO XXVL 

SI ab imfore ( £ ) fukrahatur imfar (F) 
relupms (G) eritfar. 

Nam fi G foret impar , is cnm impare F E 
componeret E e parem. Quod evertit hy- F ^ **• ^ 
pothcfim. Q 

PROPOSITIO XXVIL 

SI ab impare {A) fubtrabatur far (B) reli" 
quus {C) erit imfar. 

i A Nam fi C foret par , cnm pari B compo^ 
I B nerec 4 A parem j contra hjpothefim. t u. f . 

5 PRO. 



y6 Etementmm AfkbmetiUf 

PROPOSITIO XXVIIt 

PAf & intpar fA, B ) mUem multiflic^ 
tesfnducum{c)farem. 
h difn. A 1, B }. Componitur b cnim C cx pani 
txl^f^ ' C^* totiet fumpto» quot fuat iini 

inB.ErgoC par^eft. 

CereBarid^ i 

Ar multipltoini parem ^gnit pirai 
Patet eodem modo ex 1 1 . 
%, Omnis periter impar , eft par. Patet ex defi 
tf axiomatis 7. 9l hac.propofitione. 

PROPOSITIO xxix:. 

IMfor (D) w^tiflium imfdren^ (jsjfrv- 
iludt imfdfem ( F J 
• *fr. Dj E|,. Componitur4cnimFexD impail 
K a). $. ^ if* totiesfumpto» qaot fant anitaMl 

inimparcE. £i]goFiinpar^di. 1 



11 Bl i.tmfdr (ji)mitkiu p0rm(n 

j A ^ ^ ^ MM» methwrfirfmmHC.) Namlj 

*^^** Cforctimpar»quiaAinCfpr(>»^ 

4a|p. 5.ducitB,ciretBi/impar (utpoti genitus ex isw 

pare A in imparem C.) QJiod repttg;nat hjrpoij 

tuca. ] 
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libef Tenius. fjn 

> ^ ^* $tUH mttitur ftr imfanm (W.) Nam 
B Fforetpar, quonUmDimpar 
pareni gignit 4 E^cffct Eipvi «onixalij-.^ I 

Scholiom. 

X ^«i dittmfirari JMm poterit nmHlum tm t nmtm 
{jiB) itaficMrifBffi , utgmittts tx toio (AB) fli 
9 psrttm{CB)fit4qttMlts ptstir/UofMrtisakim 
[jtCi) Mc froindi froftfiti^tm 1 1 ,/ %MdU tttotU 
mtmins MffHcMri , qttMtnvis lofrmtMijttfdim 
ftrt^Jitiotns otmtts ttiMm in ntmftrisfiti vtrM, 

-C— --B Sii imm (fifiiri fitifi)gtm. 



D— E-* tttsisc ABin CB fttrftm 

drMtoixAC» 

VilACfMrift^CBimfMr: 

Vei AC tmfMT cJ» CBfttr. 

Viltttirqtti AC» ^ CB imfMT, 

Vei ttterqtte far. 
0Mpiimttm ACfttr ($> CB imfMt^.Mrgotmi AB 
i imfMr. Ergoffmtits ex AB itnfsn in CB tmpM^ . 
b impMr b ^, Efi c vtrbfMr qnMtirmns» tx AC »3, 9! 
l Ergiimfsrginitttt ix AB in CB dqtt4tttr fMii <>«<>. 9. 
fi qmuirMto ix AC ^md eft Mtfitrdttm. Ji*^ 

Sit DiindiAC imfMr.tii^CBfMr, ErgototttsAB d^ 
ufm^ 0. EargifM&m ox tmfMn AB in CB fmem *3- 9- 
c^. Jbq^qttMdrMtMtmfMritACitnfMrfifi.^^'9' 
IprttrfttmiucimfMrt ilUfMri ttqttMUs iB. ^mdglt •' 
ilkfmdsmt. htt.f. 

SittirtiomirqttiAC»CBimfm. Brgototm AB^^^^ 
'mt ifi. BriofMEtm ex AB ftui in imfmm CBfttr 
fJn^MHt Mtttm ACqttMdrMtm i imfm ^. Brgo 



fmfimiieimfMrillipMnex AB iw.CB dfid 
^Md efi tikfmdmm. 

Sk dmmpu mirqta AC^ CB fsr. Sammm 

mmmi D»EtimrMtum§ AC, sd CB. EnmeJkl{ 

^,^^* 7* im k httirfi i mc frwnii mquimtt mmSo i/tf 

mUms mitiritur ios ^Mrius $ fid vil Mmhefimi 

tis ) vilDfMT , £ imfMT ^ vil D impMr^ Efm, 

fMM AB in CB ^qUMtm quMdrMii ACyorit m 

ACtitMACMdCB. Et qtdM E efi Md D m 

CAfirit cemfwindm E csms D Md Dtftt BA 

\^fle»di beeffimlACMdCBMeftutmDMdB 

m^ igjitmDcstmEeftMdDtUtDMdE^eriegi 

€iem EissE equMlis quMdrMteex D. ^sed 

fojfi , triSus frimis fMrtiSus deseumfttMeum ^, 

Ajt ipa^iMm fisfficMktm itMficMei feni^ 

fumpefi M duMs fMrtes , qtdbm frMSieeies 

Ferum p ilU fMrtes ndttcMutm Md deuu fn 

ijtsfdim dinomistMeitem » ut decehitur «• Ahtm. 

l 2,c. ^^frcb. X, fMcii^ affMnSit m id 

feJpbiU. 

PROPOSITIO XXX. 

Sl ifHptf (b) metidttif form (Ay)&t 
Amidimimtietter. ■■ 

Imptr B iBetittar A parem per > * A L 

»^9. '' ^'^"^ ^ ^ P*''-^ ^ mctietur quo- } B ^ 
b 4». 9« que A ^ per B.Ergo & dimidiom ip« 

fins C metietur dimidium ipfius A per B| 
enimutCad At fic dimidium C ad dimil 
• ^' A. ; Ergo etiam B pcr dimidiam C rocdfl 
dimidiomA. Quod erat demonftraadimi. 

PR' 



LiiefTeriius. ^ 79 
PROPOSITIO XXXI. 

pQ liwf» (a) ad aliquem (B) fttrms efi^ 
i lu^etim ad illius duplm (C j frimus erit. 

\ NimfiAdcCnonfintpriini A )« Bf. 

loiirr le , metiatur eos aliquis D, C i O.D.E. 

Aqoidcm per E.Erit D neceiTa- 

ti6 impar > alias D par in E gigneret A a parem. t »8. 9. 

Qaoniamergo D impar metitur Cparcm (eft^^^ 
ntmCpar, cum duplusfit B, } etiam D metie* 
rCur^Bqtis dimidium. Pbnebas aurem etiamD 
Nnetiri A. Ergo A, B. non funt primi inter & i con* 
Itraiijpotiiefim. 

, OffdiU&ium. 

eMpar A, qui primus eft ad ali^m B» etiam 
primuseftnonfol&maddaplumB, ied etiam 
quadraplum, o&uplumScc. Patetex propo» 
Qciofie. 

PROPOSITIO XXXII. 

I 

I ^lftifftntiodupla ah unitate cminuetUTf m 

\Oif^tum ( 1, 2,4,8, i6.&c;)babefm 

Jtimesfariterparestantum. 

I !• A. B, C. D. E. F. Quod fingulifintp*. 
|>* t. 4. 8. 16.3 1.64. riter pal^es. patet ex 
I. R. P. O 1 1 . 1. 9 per hanc enim 

a nictitur quemlibet 
^^ Kne f per aJiquem ex ferie » hoc eft per parem* 
K>9>perdefinitionem 18. 

Qriod fint pariter pares tafltiim , patet ez 1 1. 
l*9.cim enim a proximus nnitati fit primus>iinl« 
^ nietietar ullum ipforum i> 4» 8 8cc. Prseter 
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C08 , qid funt in ferie > hoc eSt prxter parcs. Ergo 
per definitioiiem i8* 

1. A* B. C. D. E. F: Qaod hdHos ftvd^ 

I. &. 4. 8. 16.3». 64. hosfitpariterpartan» 

i< R. P. O. t^ficoftendo. EAqn 

tant^m pariter pif 
quicoiique O» cu;as dimidium fit P. hic erit pti|i 
a^iis fi Pforetimpor» binarias per imparem P 
metirctor O • adeo^oe O eflet pariter imptarf 
eontrahjpothefim. Semifiis ergo ipfios P. efid 
k. Hic rorfum crit par i fi enim R eflet impar , 
cum fit qoarta pars ipfius O • numeros 4. per im« 
parcm R. metiretur Oirurfus contra hypothefim* 
Atque ita lemper femiffis prioris erit par , doncc 
ventaturad i.Sitetgo» i.femiinsipfiusR Eroae 
igitor R • P » O , ab oniute dopli » acproindeO 
oaos ex ieric. Liqoet crgo propofitom. 

PROPOSITIO XXXIII. 

l enines mneri imfares dufUnm » p«« 
vement mrnes faritet imfares tmtiim ( 4* 

y f. 7. 9. ir. Singoli pariter imparea 

i(.-io. 14. i8. aa. font^ quia eonim ibiuffis 

9Lhf. A. R C. D. E. eft «irapar.adeoqoeme- 

7N. ft. tietor binarios fiogulos 
P*Q:^ per (emiflem impareai. 

Efle poriter impares tao» 

tftm fic oflendo. Somatur quilibet ez illit» pota 

D cojos femiflis eflo N 8c apponator btnarios. Si 

b Mt, ^E9 ^ ^ etiam pariter par » metiatur S eam P 

18. parperparemQi^Qupniam igitur ctiam N pcr 

ame* 
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ft metitiir eandem D^ erit e Q^^ad N ot » ad P. cemL 
Sedi metitar t parem. Ergo ctiam Opar mc- 1J.7. 
titor imparem N : quod eft abfurdum concra 

Q^od nallus praeter hos flt paritcr irtpar tan- 
tom , flc oftendo. Siquis prscrcr hos^eflet alius, 
isdeberet ieflie par. Pares autem numeri aut ha-^ ^ «•'^- 
hent partes dimidias , ac proinde funt ab unitate *^' ^ 
dopli , adeoque pcr praecedentcra funt pariter pa- 
fcs tant&m > vel habent dimidios tmpares , & 
fic pcr iequentem funt pariter pares Sc pariter 
impares. Ergo&c. 

PROPOSltlO XXXIV. 

PAh$ mmi (A^B. C. D. E. ) quinec i 
binano Aiplifimt , nudimidium habent im-^ 
farem , fintfariterpares & fariier impaates. Ei 
frater bos alius nullus. 

Singuli pariter ti.a6.i4.a8.}^.4o.44.48. 
pares rnnt j quia A. B. C. D. E. F. G. H. 
cim eomm dimi- 

dii pares fint , binarius eos per illos dimidios pa^ 
retmetitnr. Ergo pcr definitionem r 8. 

Quod ctiam paritcr impares fint , fic dftenda 
SumaturqujlibetexillisBiquemfi dividas bifa- 
riam, flc dimidium mrfns bifaf iam , ac fic dein-^ 
€»p9i tandem incides in aliqucm imparem (& 
cmm tndderemus femper in pares, incideremus 
tandcm in a, ac proinde B effct ab unitate duplus» 
contrahypothefim) impar autcm ille metietur 
panrmBpcr^parcm. Ergo B pariter impar eft. bcotij. 

A tfue € ji hi8 patet 3 . pars pr«cedenti«- «• »9- Sfi 

F Quod 
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Quod prxter hos alii nulH fint pariter parcsft 
pariter impares patct ex duabas prxcedentibat 
propofitionibus. 

tROPOSITIO XXXV. 

SI faerint quantitates mthme frtffoftumda 
quQtcunque ( £Z, CZ, BZ, AZ ) erit m 
(CE) excejfusficundd (CZ) ftifrafrimoMyJhi 
minimam(EZ)adminimm{EZ^) ita exceffm 
(AE) maxima (AZ)fiifra minimam , ademan 
fimul reliquas ( BZy C2, EZ* ) 

Transfe- F G— N E Z 

tantur EZ, C Z 

CZ , BZ in B Z 

tnaximaoi A* B ■C " E Z» 

AZ • Quo- 

niam AZ eft ad BZ. ut BZ ad CZ, & CZ ad EZ, 
1 17. f. erit a dividcndo. AB ad BZ, ut BC ad CZ, Bc CK 
bi»*/* adEZ. Quare^utunaABad unamBZ» fiFeut 
CE ad EZ , ita fimul omnes AB , BC, CE ( hoe 
eftAE) ad omnes fimul fiZ>CZt EZ» Qood 
crat demonih^ndum» 

Ex hsc prafofifume,€ufiufaecttn£$aiim nm viieu 
turfrioris aritinmtici obfmMJft^ftipmiiadtdmcimm» 

Corollaria^ 

1. Si fuerint quofcumque nnmeri conttnni 
proportionales (EZ,CZ,BZ* AZ,} erit ut dc« 
nominator proportionis unitate muldatns ad 
nnitatem, itaminimi& maziffli termini diA> 
rentia (AE^ ad fummam omniom donpto maxU 
mo (AZ.) 

Vcaoi 



HhiTTeftku 9j 

DdiofDiiiatorein referat FN » nnititein Ter^ 
GN. Igitur uc FN eft ad GN. ita CZ eft ad £Z ; 
9c dividendo » iit FG denominator (cilicet uni* 
tate muldatuf , eft ad GN uoitateni , ita C^fk 
jd £Z } hoc eft » per hanc propofitionem » ita eft 
AE ad fimul omnes BZ, CZ, £Z. 

a. lifdem pofitis dato denominatore (FN) 8c 
maiimi ac roinimi termini differentit (A£j ha. 
faetorrommaomnium dcmptomaximo» fi CAE) 
mazimiScminimidi&rentta» dividatur per de* 
somtnatorem unitate muhatum ( FG. ) 

Cumenimfitf utFQ ad GN unitatem • itZcetnl. 
AE ad omninm fummam dempto A Z> ea ezhibe- i . frse, 
birur , fi quartos proportionalis inveniatur j is 
wer6 ohtinetur , fi d terminus lecundus » nempe d ip. ^. 
Qnitas, ducatur in AE tertium , & produdus» qui v 
manet ipfe AE>dividatur per primum FG. 

3. Quod fi termini proporrionalis fuerint 
magnitudinis» habebttur fumma omnium dtimp-i 
timaximi» fi fiat ut CCE) duarum collateralium 
diflercntia ad minorem (£Z) ita ("AEj maxi. 
Bix ScminimaedifFcrentiaad aiiam. Patetexip- 
fipropofitione. 

4. Si data ieries proportionalium , feu nume. 
rorum»ieu tnagnitudinum eft proporrionis du- 
plae » habetur omnium fumma , dempti maziml» 
£ mlnima auferatur a mazima. 

Per hanc enim 3 f , ut CE eft ad £Z; ita A£ eft 
ad omnet BZ, CZ, EZ. Atqui hk CE par eft £Z. 
ErgoetiamAB pareft omnibus BZ, CZ, EZ. 

f. lildempofitis ut(AB) differentia duorum 
mazimorum terminorum CAZ, BZ) eft ad mazi- 
mom , ita (AE) mazimus • dempto minimo , eft 

id onuiinm funanuun 9 dempto miniino* 

F a Often« 
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Oftenfiim eft eoim in propofitione» ut AB eft 
«d BZ • itt AE efle ad omnes BZ » CZ» EZ. Er^ 
ut AB eft ad AZ, ita AE eft ad omnes AE,BZ,C2^ 
EflftiLOceftadomnesdemptaLminimi EZ. 



Q 



ScMim. 

VI hmi€ fritp$fitmim fjfifqui tmSariM emUidh 

rh cttmiis rqudfiriffi^dfrcpofitmim it. 1.6* 

fiuiliinteWget hiiudiMiei fojfe tetMm cnumfUitio» 

nem HlMm , qitd Jkfriii infinitMrtim fnfmrtknsliHm 

e^MntitMtum tmMext^tir amnihis dquMlis, Nim 

iperhme cjimfinitiis efi frofmmMHum nnmims» ttem tUfCM 

^^' ift Md JEZi feu u$ AB MdBZ^ itM AE (koe eft 

mMxitnMdetttftdfnimmMfeu ultimd) efi Md ommt 

BZtCZfSZ, Citm vero numertu frofmionMXmm 

mfittttus eft , tune ut AB oftMdBZ, itM mMxsmMtO' 

tM jiZ.e/^Md omnes BZ» CZ^ EZ, fJK. USi koc fe» 

lum interefi qnod tertio hco mMxitriM JMm MccifiMtttr 

MM I quiM nimirum minimMf qtufrius k mMximM mm» 

ferebMtttr , jMm ntilUfit » mc froMe suifeni tmquiMt» 

Burftis cumfinitus iftttumirtis fnfortinnMBum» 

jmr.f. ttt AB£ eftMd AZ mnximMm , itMAE (hic ^ 

* mMximM demftM minitua) tft Md omms AEtBZ^ 

CZ, £Z, (hoeeftMd otnms dimftA tninimM ^Atve» 

f cum tnfirutus efi froportiMMlsum tmmerus , tum 

tit ABeftMd mMximMm AZ^um mMximM AZ»eft 

sd omnes AZ, BZt CZ^ EZ, Ubi rtcrfum hdc mm 

differemiMeftt qnod nimimMJMm iVMnifcMt , Mcmd» 

iMpt» MdeoquiMttferrimquiMt» 
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PROPOSITIO XXXVI. 

SI numifmm feries in ratim ibipUabmim 
uu cminue fraportiomlim ( A^ B,c» i>) 
uHtinmtur^ dmuc emmfmmA (e) fitprimus 
nmnems; finrnnn (e) inmdsdmmn \d) multim 
^tcntdficiftmnninm perfe^m. 

Quot iimt iiiimeri A» B» C, D» i. A.B. C. D, 
tot fQnuuatOF tb E dopli : nimi- £. O, N. P. F. 
mmEvO* N. P, Ex cqoo j igi^ M. Q^ ■ **. . 

mr eft ot Aad D, fic E ad P. b19.fl 

Qa« ex A ia P idem k fiet numerus • qui ex D 
in % aempe F. Erga P mctitur F pef A binaiiam» 
acproinde £, O, N,P* F funt continui proportio- 
salci in ntionedopla. Ergo F mioib E,equatnrc ^ Mnl. 
ipfii E.O,N*P. Sed E aequalis eft d ipfis 1« A,B>C,D. 4- r^r. 
Efgo F minjb E ipfis i , A,B, C, D, & 0,N, P ^^* 
«qoalis eft. Adde utrifque E* erit F omnibus 
I» A, B» C, D, E, O, N, P xqualis. Sunt autem di* 
€a nonneri partes aliquotsi ipfius F,nam c&m E,0, 
N,P,F, fint continue prop. finguli metiuntur # F. e.ti. 9. 
Qb eaodem caufam finguli i » A, B, C, meti untur ^ ht* 
D. D aotepi metitur Fanam D/in E fecit F. Ergo 
llfingnli i»AtB,C,D^metiuntnrF. Cjar.ii; 

Reliquoni eft ut oftendatur numeri F nullam 
efle aliam paitem aliquotam* Efto M quxvis ali* 
qnota ipfios F. Oftendam eam efie eandem cum 
idiqui ipfiurum A» B> C» D» E, O, N,P»eo ipfo,quo 
idnegatnr. Ponatur enim M • non efleeandem 
cumnllaipiamm A,B 8cc. Quoniam igjtur M 
medtorF, metiatur per QJSrgo M in Q^ fadt h 4v, t. 
r. iedetiamEinDfedtF. Ergoeftot EadQ;^ 

P l fic 
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I. A. B. C. D. fic M ad D. Sed quia B «oitatl 

k %f« £, O. N- P- F. proximuc eft priiniM, k ntpote i| 

^ ii^ M. Q;^ & M ponitur elTe diverfusaboi» 

i^f . y. nibus A»B.C«Don metitur ilAijk 

& ^S- 7- fum D. Ergo ncque £ metietur Q. Quare t cmH 

p 1 1^0 ^ P""***' ^^ » erunt E, Qw primi inter fc 5 ideMj 

* que in » ratione fu^ minimi. Ergo£metitur 

& Q# metirur D. Ergo ciim A primus (it » Q^< 

aliquis p ipforum A> B> C. Sit ergo QJdem cvdij 

B; & quot funt B» C> D* tot fumantur "ab £ d«#: 

pUE>0,N. Igiturexaequo utB eft ad D, ricl^ 

cft ad N. Idem ergofit ex B in N, qui fit ex D ti 

£ , nempe F. Sed quia M metitur F» per Q> etiani' 

Qjn M facit.F. C^are ciim idem F, fiat ei Q;, 

in M, 6c ex B in N»eritutQadB,i(aNad]|. 

Sed oftendi Q^fle idem cum B. Ergo N eft tdefli 

cumM. 

NuUas igitur F partes aliquotas habet prxtflt 
I, A, B» C, D, E, O, N> P » quibus omnibus (Am 
F fitacqualisv perfie^useft. Quod eratdcmo»» 
ilrandum. 

J^tmadmodum m %%, frcfopiitm hujus liM* 
ku (^ f» hM 9x eamrudiSmufuu dinSi Mjfertittm 
•ludkur. ^uid minrichwt riuftp^ mufr^ 
t/yirvuiumf 
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Scbolim. 

I •"/!*. ^m fitmmaix fyttift ^mtmirM fri' 

; m»» imtiUmm i fdea 6 fnmitm ferfeBmn 9 

i mjm fmes sBquetd furn u »• }. Et qttis fumma 

\ §x ifU^,eft ifrimus numertts « 7 in mnximum 4 

; /10» 18 ficnmlum ferfeBum • «tf;Mi fnrtes §Uqmt4e 

pmt I ii» 4» 7, 14 VJtrfum quinfummn ex i> i, 4, 

8» i^ifflji ^rffHMr, %iin 16 fjtdt j^^6% ferfe^ 

f^umunt ett/usnliquet4fnrtejfunei»%,d^S, 

1^1 31*61, ix4,&48. 

Amkm hskturfaeillimetfi numertts fiqueus tnti' 
tetmmmntet ttt fatet exeerollMric 4. frdcedenie. 
fmtes eHsefmMs ettjufvis ferfeSii fie invenier. quei 
mmteri Muefti funt nb unitate dufli feclusd uni* 
. ttnet tetidem i^ frimo five fummd ttceifinntur du^ 
fH mmnmerMte frimo% hi dnfli eum duflis nb unU 
ttne, stfte iffn wntnte , funt fartes nUquets fer» 
. pSttuuL 

ferrh Inventie ferfe&emm ex bne frefefUiene (^ 
mnBnrie^, frscedente brevijprnk exfemtur hunein 
tminm> tJttie dtefU nkumtate eentinttetter in infim^ 
fMi. VuU qni nmneri fr^Jfsotus oBjeBA smitute 
! fmtfrimi» In nmnfte du3t in fe frdcedentem dom 
kmtferfe^es. 

De muUitttdiue ferfe^erum hn^enm inventerum» 
Uerimts Merjfenmts i» frdf nu. 9 • hne fcribit : hn* 
Btemhevemos ejfe ttmttun 1 1: mmirum, 618496* tm. t. 
8118.1} ('5'fo,536.8.5'89 (869. 05-6. i57»5^^ 
4}8(69U3»8. & 085*, 84) (008,139(9^1, 
nttirtru nim , qnerttm feftrefnus fit ex frcgrelfte^ 
ttbit^timminme umntennd^ntein terme- 

F 4 tnnm 



08 E!mtKtmmiM!thmttiu,LihtrTertlus^ 
am if6iim: txillii iS,^iut tarni Bungut ej^ 
X^.dtnr/^tmirum.ttet^it , f «if wn S frmnti^ 
'ftrftSiii (a>ividtluti,qiieifitfradidimui) rtli^ 
lowiptrfiSn. Huilli. 

^mi Mtim fUmti baStmu nm pal rtpeni , 
ft^^iitftrit ftvpt^mii dufU imtrvsllM imn 
rmm, quiMljiSsmMMit primi fiam vtildt tnMpn 
finti imdieimmiimmtJMfmtdi, iJlnrmmMi »' 
tMit (MdiBmnfufrm) ifjmixilufvif mf 
d* mimtriu iiyiiu , quifrimiu Mnfit, Imgijfiim U 
itrit iji diftirnin. SMni,fiio nttii tmfirt hwm 
nu. laiTfimin M^irit, hnit txanum m inttgrm 
qmdtmfMiulumfi^mi, fuopi^iu pttdo iDtkmf 
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A D 

LECTOREM. 

QVid fotiffintm hoc in ipere ^Saverim » 
iniHo fufatus fum ; nimirum ut Aritlh 
metiu ftaxim univerjkm & cUre breviterque 
exfmifm , & (qued nuBu$ bue ufpie fecit) 
dttm^arem» Qma forro quod in tribus ele^ 
nmorm libris comfendio ( ut ofhm ) non jper^ 
npklojmfici, logifiicA ^ciojk rudimentii fri' 
nm noH femel utar etiam hic 9 revocandainme" 
nmim erunt eay qua hahentur ante elemento^ 
rumUbrm^ nobisfYimm, Euclidi /eftimm ^ 
Vdius hoc jm accedet unmy quod fiaiiiones 
etim ffeciofas fubinde adhibebimus, l^ihil e(l 
tmen , quod d^cultatem inc aliqumfibi qmf* 
fim imaginetur , cum oferationes earm a com^ 
VMmoif fiaSionum oferatiembus in nuUo Sf 
firant, 

In citandis eUmentorm Arithmeticorm Um 
his Euclidis ordinm retinui. Quare cum cita- 
^ftftimus, adeundus efi frimus nofier hic y & 
fic ie duobus reliquis : frimus numerus frofifim 
fumm^ fecundus librm defignat. 
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ARITHMETIC^ 

P R A C T I C i£. 

LIBER PRIMUS. 

LOGI STICA 

Integrorum Numerorum. 

1N omni numero pluribus notis conilante » ea 
nota t quae maxime dextra efl • prinu dicetur « 
«Itinuyerd, qua; maximd finiftra. 

C A P U T L 

Notmm Afithnteticdrm It^ittttiom 

DEcem notae (eu charaAeres funt ^jjfiii dign 
tos» alii figuras appelbnt) qiiiSiM omoes 
numeri exprimuntur. 

o. p, 8. 7* d« 5". 4- }. a. I. 
Frimanota(i)unitatemiigQiiScaC; i»fignifi- 
cat unitates duas ^ i» unitates tres i 4* unitates 
quatuor» & fic deinceps. 

Podrema, o,quae cyfra dicitur» nihilfigni-* 
ficat» fedaliisnotisprxpofita» earum auget ya-» 
lorem, ut mox dicemus. 

Pra^ter huQC valorem fimplicem notae jam di^ 
Aum* aliuminfuperhabentrationeloci» quem 
fingulae occupant. Porr6 locorum valor crefcit 
iecundum proportionem decuplam in infioitum 
continuatam. Itaque nota quadsbet primo loco 
pofita figoificat (ut di^um efi) unitates^pofita fe* 
cuttdo locQ fignificat tot decades» quot habet uni^ 

tttcs: 



tltcf : totio looo. tot centenas i qnarto loeo » toc 
nuHia: quinto loco, tot dena milliai fextottot cen« 
tena millla : feptimo » tot mille millia • ieu deciea 
centeni millia » ieu millionea » quot unitates ha* 
bet» atque ita deinceps iequentium locorum valor 
itt proportione decupla in infinitum procedit. 

Efto nnmerua A: prima hujus nota 6 fignificat 
Sex, unitates: iecunda y> valet noyem decades uni- 
tatum hoc eft C90) nonaginta : tertia 7 valet fep« 
tem ccntenas » lioc eft (700) (eptingenta : quarta 
f% vakt quinqoe millia ff oooj : quinta B» valet 
tres decadea millium feu ter dena millia » lioc eft 
(30000) triginta millia : fezta 8 valet o&o cente* 
iiasmillium» hoc eft (800000^ odingenta millia: 
fiptima ii valet unum millionem feu mille miU 
lia > ieii dedes centena miilia (1000000) : odava 
4» valet qoadraginta milliones (40000000.) 
A. 41835*796. 



90. Nonaginta. 
700. Septingenta. 
/000. Quinque millia» 
30000» Triginta millia. 
800000. 0£^ingenra milliaJ 



iMi 



i o o o o o o. Mille millia • feo millio. 
4 0000000. (Joadraginta millioneaik 

I Unitas. 

I o Decem. 

100 Ccntum. 

1000 Mille. 

i o o o o Decem miilia« 

- 'a 00000 Centum milliaJ 



Z* O» 



•» I ' 



LOCUS 

Primus 

Secandiii 

Teitiut 

Quartuf 

Quintus 

Seztus 

Septimus 

Odavus 

Nonus 

Decimus 

Undecimus 

Duodecim. 



F ^ £ O R. 



Unitates 

Decades 

Centenae 

Miliia 

Decades milliottl 

CentensB roillium 






^% 



131^ 
141» 



IpMf 

%om 
x\m 
xxm 

&41M 



Milliones 

Decades millionum 

Cenfenx millionum 

Millia millionum 

Decades milHom miHionum 

Centenae millium millionum 

Milliones millionom five 

biliones 
Decades bilionum 
Centenx bilionum 
Millia bilionum 

■ 

Decades millium bilionum 
Centenx millium bilionum 



••««> 



MilHones bilionum 

fivetriliones 
Decades trilionum 
Centense triHonitm 
Millia triliondm 
Decades milUum trilionnm 
Centenae millium trilionom 



J 






x$m 

Et& 



Milltones trilionum 
five quairtliones 
Etc 



Porro 



JtihhmAu ffsSkA tH.t. 9 f 

9€rfd fii^loruin loconim ?alor ttbeHft lite 
«ppofitiexMbetar , quani vifum eftcommodi£ 
finomitapartiri, ot fingolaquafi membra» \o* 
comm fimarii fingoli cooflitoerent. In fecondo 
ijgitor fenario ieo membro fiiot millionesi in 
tertiobilionesi in quarto trilioness in quinto 
qnatriUooes. Atqueitaininfinitum. Yd» §mm 
n^Mfias memM/iufinMirii 9 s mmimmmbmum 
fm fmmmum frdudmimm dmmmuMiur. Ut fi 
qoxris ▼alorem fimarii ieptimi , b erit fintilio » 
qoia ieptimnm ienarium iez fenarii praecedont. 

Si magis placet valorem membrorum per fo^ 
los nulHoncs exprimere , toties itera vocem 
milBi» quot fiint membti prsBcedentia. Ut fi 
qoaBratnr quis fit valor in quarto (enario» opor» 
tet tertib dicere miUio > quia qoartum fina» 
rinm tresienarii, ieu membra antecedunt. Ita- 
qne Talorqoarti ienariicft milliomilUonismil-' 



C A P U T I !• 

Numerdih^ 

T\Ocet Numeratio datom nnmemm fcribe» 
^-^re {c ennndare. Utrnmqoe faciU n^otio 
perfidet ist qui notamm nomeratum valoremy 
tomfimpUcem» tum loci.potiflimnmf primo 
capiteexpUcatttmrcde perceperit. Sed qoia in 
magois nomeris procUve eftotbsereant» etiam 
periti 9 ¥ari« praxes huic rei faciHtandac fiint ez« 
ItatflB. Nos btc eam dabimus » qux vifii cft 
Kteras eipeditior. 

^knte omnii» dabit oper» tjrro arithmetw 

COSf 



4f6 Ofni i- JMitk Inugrmim. 

ciif 9 Qtcxpediti icribttacenoncict priim tcaan 
locof > hoc eft nmneros confiantes notis vel , £etd 
td qninqae vel qnatoor , &c. J 

In qoo xovabitnr hlc pravi. ^JOt ffj- M 
Pronontiandi dentor nameri»A» 4$^ ^04. M 
BfC.Pofttresprimasnotascom- 7, o^^p. d 
ina interpone,Qt doo qoafi mem- 1 

bf a ezilhint, five iecundum tribos conftet notif J 
five paocioribnsL Pronuntia deinde ieciindomj 
membnim > tanqoam fi eftet iblom ^ fed adde ie- 
melhancvocem wilk vel miiiMi primom veri 
membrom pronontia » ot jacet. Datof igitor nu« 
Ineros A. B» Ct ita enand^is, 

A- Trecenta ieptoagintaf millh » qoiDgeoti 
decem & ieptem. 

B. Quadraginta novcm millia * trecenta 8t 

qoatoor. 

C. Septem millia > qoinquaginta novem. 
doc praemiiro : nomerus enuntiandos efto qaaiH 
tomvis magnof. 

9& 638 (908, 00} (030, 460 (243» jop* 

Poft fex qoaiqoe notas i dextris incipienfddr 
lonoM aot virgola interpofitl » nomGroAi partire^ 
in quxdam quafi membra » quorum fingula & 
conftabnnt notis » deitipto ultimo » qood coni 
repoteft paucioribus» imo unici. Tomfio(^ 
membra , a finiftris incipiendo ■ prononcia » (1 
jam docoi) ac fi eiTent ibla • ied adjoi^ge fingi 
Ifs valorem ipfis competelttem » qtteni fiibjcr 
tabcUa indicat* 

idEMl 



LiM I. capia 2. . 97 

iiShiB' VALQK. MEMB, VALOR^ 

Ptnmoffl. Septimum. SexriHo 

ndufn.Millio O^avum. Sq>tiIio 

'ertiain Bilio Nonum 0<5^ilio 

jartumTrilio Etc. Etc, 

Qaiatum Quatrilio 

ScUQm Quintilio. 

19amerus igttur D fic pronuntiablfur. 

Mmbr. 4. 
lioiu^nta fez miliia , fezcenti trigiiita oddf 
triliones. 

Memin 3. 
NoDgnitaodo miliiadc tres bilionet. 

MitnSr. i, 
Triginta millia» quadringenti» fexagtntt miU 
liones. 

Membr, i. 

jlXicenta quadraginta tria millia» feptingenta* 
novem. 
cim nomerus multas ad deztrato 8c non in*' 
tcrruptas habet cifras > btevior eHpronuntiatio. 
Ut (i detur Numerus £. 

E. 

1 foooooo^oooooofooooooCoooooofoooooo 

(oooooo. 
|akajor ia eft» numero areoarum orbeni terre 
componeorium ) quoniam is ultimum » hoc cft 
&pttmam membrum conftans unitate,fo(um ha« 
IttfigQsficativum» eum tocum proauntiaveris 
dioeiido j unus iextilio. 

i Qgodfi miifis bilionnm ac trilionum voci«i 
klf ii^&Ui per Ibios miiliones eountiare , dUiem 
' G p«r. 



^8 Arhbmetiu PtiSlcs » 

partitionefaAI» qusfupra» 
fingala ac fi etknt fola » toties adjunQt voei 
fniW0 9 Quot membruoi enuntiandam alta mtai 
bra ant^dunt. Itaque numeroi D per miUio« 
nei fic pronuntiahitur. 

Mmir. 4.' 
ptf^^l^ Millionesmillionum» milltonum. 

Mnnh. }. 
908» 00) MiUiones millionum. 

Mmh. 1. 
030« 45o. Milliones. 

Mimkt. f. 
»4j. 709. 

Numems Yer& E pronuntiabitvr liunc io 
modum i unus millio millionum millionuffl mil* 
lionum millionum. Prior modttsbreviorScex* 
peditior eft > alter ufitatior. 

Omnium facillima > at caetcris longior • A 
enuntiatio per ibla millia. Poft fingulas tenun 
notas» initiofadoidextris» interponecomimi 
tum merobra fingula » incipiendo ifiniftris» itt 
pronuntia ac fi eflent fola • fed toties adjOflg^ 
h^nc vocem mllt vel miUiis » quot membrQiii; 
enuntiandum alia membra antecedunt. Dstfli 
fit numerus F enuntiandus per millia. MeiQbruo 
vltimum eft 9^ millies millies millena mjl* 
lia : penultimum , ^381» miiiies millena nik 
lia. 

P 9^ 638» ooo» ooo> 000. 
Ratio borum onanittm ex capite primo eft iitf 
nifefta. 

Scriptio dati numeri nullo negotio perficittf 
fttbfidio tabellss capitis prasccdentis. SoflmiM 

dtai 



r 



litri z. Cip«r 3« ^o 

tfto Ke numeros > fMniraimtM^tunqut tmSi^j^ 
Jtfim mUlitu 

In tabella reperies decades millionum obti^ 
wre locum odlavum , mtlliones feptimum , mil- 
Ib qDajtom j fcribe igitur 4 loco odavo : f fcp- 
*»too:, 7,quarto. Eclocavacuacifris reple.45': 
007» ooo* 

CAPUTIII, 

fmfmita quAdm i ex quibus fendent ratimes 
oferatiomm logifticAfum* 



PORISMA L 



O 

00 
» 000 



SI mnero [a) 243 

pluribus notis A 243 243 

smftanti pAfona*^ 243 
tmumnota^ iilius 

hdor augetur in decttfUtmi fi dsu^in eentth 
fhm^ fi tres , in ndllecupUtm, & ficdeincefs 
femfer in frofortume decufla^ 

DemonfirMtie. Cum enini toti numero A prar-^ 
fonituruna nota (cifrsequailibet hknotasre» 
prstientant^ fingulse ejus notae adonum locum 
fromoventur , fic nt 3 jam fecundo confiflat 
ioco} 4*tertio} 2,quartOi acproinde fiogola- 
rom valor aogetur in decuplum » ut patet ex pri-* 
inl flotarum aritbmeticarum inftitutione capitc 
Irimoeirpofitli Ergo valor totius numeri Aan« 
fffir isk decuplom* Similiter ciim numero A 

G a duae. 



Yoo Jritbmetiu PralHut 

iun notr pneponuntur , afcendunt finglAe i 

duo loca. Ergo valor (ingularum « ac proui 

ctiamnumeritotius A> augetur in centupbii 

£t fic deinceps. 

. CaroUmMm^ Hinc patetfi », ja. jio«* 

ante duos numeros ^Uh po^ ^. 7. ^m. ^ 

nantur xque multse cifrse, 

vtfiant f &/i, fore f & /< ipforum m fc ^ txA 

multipiices. Si enim prdeponatur finguiis 11 

cyfrat erunt pariter r , 8c^ipforum«Sc^deci 

pli i £ dux cy frx , ambo centupli, & iic dcinoep 

PORISMA II. 

20CO A 'TX Vmm mmmtmiBe^^ 
999 B jLJ 'jof efi qul flmfm mi 

ctmJfAU 
, Patet ex prima inflitutione notamm. SlcA 
anajor eft quam B. 

PORISMA III. 

C. 2000 "VJ Vmefofum MfiiemdA^ 

P. 1999 X^ tis mfiantium iUe mf 

efi r cujus pofifema mta m/qa ^ 

C 34299 Sic C majpr eft quim D. h 
X) ?4.)Q0 ^^^ ^' inftitutione prima aoti 
^^^^ ruro numeralium. 

P O R I S M A IV. 

A 2999 Q ldmimqude$mtniitiA,\ 
B 2000 i3 ^^M^ ii2»/m ffor/; cmfiti 
£ 2000 I 6 corttincbituf mmin fiiajmti 

nus f^m dcciest, 

9 



I ., '- ^ - 

Lib. I. Cdp. 3# tof 

Dmmftr Mh, Adjiciatureoiin A 1^99 
WaBori B una cifra > & fiat £. Per B aooo 
.yorifina z^ £ xnajor efi quam A. £ 2000 } • 
'8ed E pr^cise decuplus efi dati 
Biiiioris B per porifina 1 . Ergo A noa eft decil« 
!fliisdatiB« Quod erat demonfiranduBi. 

P O R I S M A V. 

i, !A 2999 TTX Atifint mmm A mjcr ; 

iB 300 JL/ B minnfy &maj(fr Afi» 

£ 300 { o fetet minorem B unamtiy fid 

mmris B nm ultim (3 )ftt nuh 
jgi mta tdtimd m^oris A. Dico mimrem B i> 
imjtfriA mtineri minus qum decies. 

DemmfifMtid, Adjiciatur enitn minori B nna 

. ciira dc fiat £. Per porifma 3 » £ majoc erit quam 

A» Sed£ psBcisedecupluseft dati minorisBper. 

porifma i. E^go A minor eft quam decapliif 

jpfius B« Quoderat demonftrat^dum* 

PORISMAVL 

DAtiJimditommriAs& d 
B. SifrimttniusfMd c 3,042« A 
muUifUcet aUqum numeri al^ c 

teriusmtam dp:ima alriorem^ ^17 B 

Jedacceftam [tmjUcitery & fro^ - * 

dhAwff e adkcum nota i attoUa^ ^* 2.1 
I iw, myideUcetmtis anteiffim ^«^.i. 000 
fefiHiyqmtfintanteiyUifiatf^ Dicoiefft 
k mum ftoduaum^ quodfitex mta c midtifticanta 
WUimdfictifidhnlocivaloremafiimMani: * 



Bimmlhmm. Noca d^ d ^ S»ooo. £ 
CQndam loci vatorcm aeHi^ s 7 

iiuu» efto/. Tam^inold- 9 %i x— — 
^pUcans^» fiusat &. Oftcn- /af»oQOiS 

deodnm eft / cflc &. Qao- 
aiam c moldplicaos OQoierQS d9i£ gcnok 
merosetcx» pcr i^.j.otieftad/, ita«eft 
X. Atqoi ettam at d adf • ita t cft ai / (c«m ci 
j 8c/ftat ipfi DQmeri W 0c e, (ed «qualiter fobl 
mati 9 hoc eft aDqae maltas ante ie notai per li]^ 
pothefim habentea, patet ez porifoMtis i. corat* 
lario/ • &/ip^nim d & «eftc xqai moltipUces.) 
Ergo e ad X & ad / eandcm habet proportioneflL 
Ergo ycT r^. f, X, hi f fQHt aqoalcs. Q.aod cn|i 
dcmonftnuidam . 

i 
! 

PORISMAVII* 

DAti m/umfinf d 

ifoo nwftrri il 3,042» A 

&B. Sidiuqudlibet k 

mriufque numeri mu 5 9 17« B 
k , &AmicemmU 



tiflicentfimpIidterdC' c. i f m. 15,000 
rrpfx, &froduSumf, f. 15,000^00 
dttollatur dd hcum ex 

rmanm multiflicmim lacis cmpofitum» tti 
videlicet mis me c fofitit, quot utrmcfue k 
& d mecedm. Dico haberi (f) froduSum 
verum, quod fit ex wais k ^ d d^MXM UA 
fdlorem Afikmih 




Lihi I. 

Notae kBc d&^ 
cimdiUii loci va* 
krem eftimatx 
$nthhg. Tam 

'flendeodameft/c^e «• Anter produdamez 

- liiiiponantiir totaotae» qaot antecedantnoi» 

tHA i flc fiat m» Erit per porifina prsecedens m 

'{rododum ex I in notam d cx loco aeftimatam , 

lioceftex k\ng, Deinde quoniam perconftra«i 

^tionem 0» eft « cj^m tot notis ante ie , quot funt 

in nomero A ante d^ f ?er6 per iiypothefim eft s 

Ucmc ied ci^m tot notis ante fe, quot in nu<i 

sneris A » & B* antecedunt utramque d^k^ ma- 

nifeftum eft notas» quse in/ ponuntur ante c » ez- 

oedere eas, quac in m funt ante e , tot notis , quot 

iiint in B ante k > boc eft tot notis quot funt i^ b 

nnte kt cikm b, fit ipfumi^, ex loco «ftiffl». 

tnm. Ei^per corollariumporifinatis i,i^, 2c/ 

innt ipforum k% Bcm SBqne multiplices , ac pro- 

indent I eft ad I», fic «9 eft ad / Atqqi etiam 

periB.7 otibeftad^* ttai»eftadx$ oam» nt 

ofiendi fupra ib ^ultiplicans g produzit m, & 

perliypothefim i multiplicans ^ genuitx. Er« 

gp m eodemmodo fe habet ad /&ad£. Ergo 

per 9. f ,/& & acquales funt : quod erat demon* 

ftnudum. 

Ex bu fmfmMii ^ frunUmi mMfUcM^dt^ 



04 fOp 



n 



j 

I 
I 



fo^ Jbhllmifiu ff/i^ f 

PORISMA VII l; 

DAtifimdu» A, B ^^o.C 
mmeriABy 3^0,5897 6, 4 
&0 fic dipsddi \6,oooo. f 

wembfwn A fitn^ 

fUciterdcceftumy & quotiens d dttoUatm si 
kcum memhfi A , hoc efl fenantur ante i tee 
mtA , quot funt ante membrum A^ ut fiatfm 
Dico f ejfe quotientem vetum , qui babem ex 
membto A afiimato pcun^im bci valorem » 
dmfi per C. 

Vinmflratio membniin A A g 
joxta ioci vtlorem scftimatum 360 ^tfotooo» 
cdo^. Tum C dtvidens j f»- C 

riat qootienrem «. Oftenc 60 

depdum eft / eile «. Quo^ d.(^. ^ooootf 
niam C dividena numeros ir*' ■■ 

A, ic g genuit quotientes A 
2c X. erit per corol. p. 1 8. 1. 7. nt A ad/« ita d ad 
X. Atquietiam eft ut A ad/» it^dzdf} (citta 
enim/ & / fint ipfi numeri A 8c ^ ad arqualem 
locum fublimati » hoceft» asquimultasperhj* 
potbefim notas aote iehabentes» patet ejc corol' 
lario porifmatis 1»/ &/ipibrum A&d eGc asqui 
multiplices. j Ergoitfeodem modoiehabct ad/ 
£cad«. Ergo per 9. /• /.eftx.Qiio4 erat de« 
fnonftrandum. 
Bn kn fmftimeo dhnfio dmmftratmtr eafu» 



o 



/ORISMA IX. 

terationum bgifikmm , boc eji addu 
timis , fidftraiiiottis , mltiplicatims » 
^Bv^ms ottificiufH in eo j/ofttm eft , qffi)^ 
umifpeTy dumoperamir^ hcivalorenegleSOf 
wnA accifiantur juxta valorem fimflicm , fic 
umen ut frnnma in additione , refidua inpAtra^ 
Sione, froduSainmuliiplicatione^ quotientesi» 
div^onefiiis quaquereponanturlocis : quoptui 
valerfingulis ex loco ddntus reHituatur. 

P O R I S M A X. 

NOtafimplex qumcunque rm- A, 3 6^ 

tnerm multiplicans , aut iq 

Svidensy nonnifiunicanotaifiuUh' —— 

€oeum attget , minuitve. 3^5^ 

Detor nufnems A quicrioqac. A 365 / f 
Ific tnultipHcsitaa per 10 non 10 ^61^ 
nifi uno gradu.(eu loco attoIUtur» 
ntpatetcz i. 'porifmate. Ergo neque muUipli- 
catus per notam fimpiicem attolktur alti&sgra* 
du uno. 

Rurfam 10 dividens datum A, eumnoode- 
primit infra gradum unum. £rg6 neque nota 
fimpl^x: qu6eotmdiviforeft minor, c6 quo« 
tieaima|orcft. 



G S C A<< 



'%o€ JrithmiAcM VtiOiu , 

C A P U T I V- 

Additw. 

ADditio eft plariam niiiiieroniiii tii 
fammam coUeftio. 



1 



D 



T K A X t S. 

Ati fint nomeri AiB>C* 
in unam fammam colli^ 



9706%. 
Sooft. 
/041. 

ItifcribantarsiitprimaciiOf " » 

toB refpondeant primis (lioc eft 1 i o 1 o tf . 
finitate« anitatibai) s fecnndfle 
iecandit (hoc eft decades decadibas) 1 tertis 
tiis» (hoc eftcentenae centeois) &ficdeii 

Subdu^ deinde iinel • notsB primi loci 
dantar» 0cfinumerat ex hit compofitua uiw 
iiotdconftec» ea primo loco infra^iineam 
batur: Siver6 duabutconftet» iblaearum pi 
mainfra lineam icribetur» altera refervabii 
lequenti loco reponenda $ fi tribut (quod 
rius accidit ) fecunda ad itfcondam » tertin 
tertiuro locum pertinebit. 

Poft hxc ad^ntur notte (ecundi Ioci»uni cuQi 
illi» quxfueratreiervata» numemfque ex hil 
compofitus fcribitur infralineam fecuado loco» 
juxtacautiohem jam traditam. Atque eundem 
pland in modum locornm cteterorum additio 
peragetur. 

Exemplo praecepta fient darionu 



Mx§t0 



lihi 1« CofUt 4« IQJ 

Exmflwu* 

P &iiDi loci notx i, x, j faciunt 97063. A 
^ 6> quae fcribo infra lineam. 8 o o t. R 

KotaBiecuadilod4»Q»6fa^ 5*041. C 

cioBtiOy qni numcrust quia ! 

duabos notif conftat , primam 110106. D 
o,infiraIineam fariboj fecunr 
dam I» ier?o tertio loco reponendam. . 

Locotertio nullam reperio notam figntficaf 
tinm. Notam igitur iervatam 1» infra lineam 
fctibo in loco tertio. 

Inquartolocoreperio f,8f 7qu« fimul effi^ 
cJOflt 10 i qui nuroerus qula binis conftat notis» 
jnimam o fcribo infra Hneam quarto loco s fe» 
ciindain wb % fervo fequenti loco. 

Itt loco quinto reperio 9, cui addo nptam 
lervatam a, & fiunt , 1 1, quse ut jacent, quinto 
|c fexto loco fubicribo. Atque ita operatione 
totiperadt provenit numerus D, fumma dato^ 
f um , A, B, C* 

Si mnlti fuerint numerorum addendorum 
ordines • expediet lineis interpofitis in tres qtiar 
tuorveeoaclailesdividere, H ex fingulis claifi* 
bos fingulas fiimmas colligere , quae deinde ad 
nnam redadbe , fiimmam fummarum cxhibcant^ 

Demmftf^tic^ 

/^OlIigitnrexporifmate 9. cap. 3. Quamvis 
^enim in operatione notarum valor localis 
negkdostantiiperfuerit, istamen fuit reftitu* 
tos 9 dom fiogulorum locorum fum^iaefuls quacf 
qoe locts fnlre coUoatae > ut ex operatione ipsi 
^(laiiiftftnm eft. 



ito Aritbmetks VtdStu t 
iequente t proximani notam figoificanteni ) re# 
potabimos ot i » & cifras intermedias # ot tott^i^ 
dem 9. Aofero igitor 7 ex 9, & refidoom % fob* 
lcribo. Tom f aufero fimiliter ez 9>& refiduom 
4 foblcribo. Tandem a aofero non e< | » ied 
ex 1 » 2c nihil reftat. Reliqoosn igitor qoaefi- 
tom eft F. 

j.OporteatHaoferreexG. Qoia 8/009 ^ 
pex jaoferrineqoit^djedlismente ^9 H 

10 ad J» fobdoco 9 ex i}. & refi- * " 
doom fobfcribo. Qi^propter f fit 4 84934. L 
2c 00 vertontor in ^g. Ergo 6 ao- 
fero ex 9» & refidoom 3 fobfcribo..'Tam • qok 
nollse notae inferioris nomeri H foperfont aofi> 
rendx » reliquas foperioris » qux jam funt • non 
8/0* fed8.^9, fubfcribo. Erit I qusetfitom ie< 
fidoom. 

4* Qoia 3 nequit aoferri ex t o» 1 00000. K 
tdje^is mente 10 ad o » aofero 3 f^^^- ^ 
ex lOy&remancnt 7. Tum verd -- 
quia m majore numero K nota 487/7. M 
proxima fignificativa eft, 1 » ea eva" 
nefdt» £c cyfrae intcrmedix vertniitorin 9» aqot* 
bos fobtrahes ot fupri. 

DenKmihatio Modi u 

QUod in refidooruih fcriptione locorum n^ 
lor (ervatus fit, ex operatione ipfa patet. 
Sol&m reftat ot declaremos id • qood mirom vi^ 
deri (blet tjronibus » qoare nota fignificativa 
ad fioiftramproxima, minuatur onitate, & cifrar» 
fiqoas foerint mediz » in totidem 9 commoten- 
tor > qoando nota inferior demi neqoit ex fupe^ 
riore. Infpiciatur fecundum exemplom D» B» 
F. Qgia 8 demi nequit ex 4 > ad 4 adjicio de^ 



Lihi 1. Ofia f« tll 

|oo4« D cem mutaata i fequenti nnmero» 

#f78. E qui cft tria millia. Liquet autcm 

* ^m a tril^s millibus fubduco de^ 

4»6. F cem» iemaiiereduomillia»Dongefi« 

ta > nonaginta » quss quia aritiime^ 

; tici exprimuntur liifce notia 2990 • patet » quare 

in fuperiori numero » 3 vertantur in a » & dfrsB 

00 tn 99* 

D. )oo4 I 96 At dicetquiipiam» fiantenn» 
^ *S7^ I 9' meriDprimamnotam4pone« 
■ rentur ^lix dux » p»6,i ante 

F. 416 ^^^numeri ]£ primam 8, duae 9, i* 
^|H^unc4va]eret 400, & 8 valcret 
fioobacprolHFut 800 auferri poflint ex 400» 
adjiciet^da eOTnt non decem fed mille • ut fic 800 
ezi^oofubddcantiir* Ver&mrefpondeo e6dem 
reciderc , five 8 auferas ex 14» five 800 ex 1400» 
quia refiduum 6 fcribitur infira lineameoloco» 
qni debctur notis 4 flc 8» nempe tertio : undi fit 
ut rcfiduuoi 6 eo loco pofitum valcat 600 , quan- 
tum nempc (iipercflct • fi 800 ex 1400 fubduoe» 
icatnr. 

« 

^ Mcdi 2. rmis. 

117 iEc in co tant&m i priore diflert» quid 
-L^ quando nota inferior auferri ncquit i fo« 
periore • ac proinde illi decem adjiduntur « nulli 
infuperioribus notis fequentibusmutarione fa- 
^ » feqncns inferior nota unitate augeatur j aut 
oert^ , fi nulla nota fignificativa fequatur > iii 
looo fiqucnti unitas reponatur. Res cxempio 
Marahitsr» 



ti% Aridmieiks frdHuy 

Eximfbm, 
8o68. IC Detnr « L • aofterendtss ex fi.6a{ 
fj^. L reltnqttit i. 7 ex 6 rubdoci neqni^ 
*■■ Adjtcioergo 10, & 7 dcmo cx t6:m 

7491. M. (Untp. Jamqoiaadjeci lo.ieqacfll 
notainfmor f aogeodaeftnnitatm 
^fic^fitd* RurfnmdexoaQferrineqQit. Af 
fero igitor 6 ez 10 » & reftant 4. Quia vcr6 n0 
iiimadjeci io»reponoieqoentiloco, qnivacal 
«nitatem » qoac ablata ex 8 rcliQqoit 7. Rdl 
doom eigo quxfitom eft M. 

Haec methodos expeditior plemmqoecft pnt 
ocdenti } qux tamen commodior erit • ciim ^ 
majore nnmero plores occurrent cyfrae conli 
nus* 



Demn^atio Modi ^i 



D 




Entur binx qoan-* E 

titates AB major» I 
CF minor » qux ambx 
atqualibus quantitatibus EA» IC aogeantar 
IF aufcras cx EB * idem crit refiduum LB , q 
fuifict» CF ablato ex AB. Hoc fi numeris afk 
plicetur , opcrationis ratio continu^ elucefcct 
Mam fuperiori notae 6ad)icere decem ficutfial 
t6» nihil eft altud, quim iequentfpoft illai^ 
loco Cqui hic tertius eft) apponere unitatem 
Quare cikm etiam loco notam inferiorem , 7 »fo 
quenti» qui 8c ipfe tertius htceft, apponatn 
nnitas » manifeftum eft ntrumque numenim M 
qoaliteraogeri , ac proinde refiduum hac rati<H 
lie obtentum, illudipfumeffe» quod nvmerol 
L$ tnomero K fubdu^o renuaet. 

SPECIB 



Uhi I. Cafm6. iij 

SPECIES DIVERSiE. 

T librxf floreni» afles, Lib. Flor. Aflcf* 
fi offerantur,ininor fum- %f \x i| 
fubrcribaturmajori.ficut lo 14 18 

ilia fimilibus refpondeaat : •— >. ■ ,- 

(i fimile i fimili fubtrabi 14 4 ij 
queat » a fpecte majori pro» 
,liml uaum mutuetur. 
, Zxifttflum, 1 8 afles, qnia nequeunt auferri ex 
I f|. a floreois 1 a unum mutu6, acceptum adjicio 
I ad I ]. aflfes, 8c fiunt } |. Jam 1 8 ex 3 3 ablati re« 
liaqount 1/. Rurfumquia r^floreniex f 1 (a* 
j nom quippe fuflulimus) demi nequeunt, ad flor. 
' II ad)icio 1 libram mutuatama libris af , 8e 
I fiont floreni 18 $ a quibus Ci fubiucantur 1 4, re* 
manent 4. Poflrem6 10 libras fubdoco ex 14 
Cnam una motud dataeft, ; Bc reflant 14. librx. 
Simili rmiom pibtftihmm grMdus , $nimtts fm 

C A P U T V L 

T^hiU VytbagmcA tmltiflicaitm divjftm^ 

que infifviens. 

i 

I A Bacus* quiabau^orePyth^oricusdicitur» 

** ia vertice feu fupremo ordine A , C habet » 

I io?em primordiales notas arithmeticas » i»%» $$ 

I 4* f * ^f 7» Si 9 : £c fub fingulis ponitur fingulo^ 

f am duplom » triplum » quadruplum » lcc. uique 

ad aoocuplom. Ufus eft eximiuf > tradeturque 




fti4 AridnmHu Frdttu 

QQodfihnjiuabKi colomiix AB» DE» 
abinvioeiniepsreatitr» mpoffintintcrieie^ 
visordine pcrmiictri» mnteiplicationis ac <uvi*^ 
fionii compendiam admirabile cxhibebitor.^ 
Hanc tabobe Pjthagoricx dUTedionem primosj 
excogirarit» adhibuirqaeJoannesNeppenisBa» 
ro Merchiftonins • tum hoc inventoftto » tnm 
logarithnus a £b itidem ezcogitatis» de MatheiE ; 
prxdare m^tvs. 

Porr6 hojus abad difledi five mobOis coii«* 
fimdio eft hojafmodi. Prseparentor ex aere» 
charta iblidi • aut aiii qaaris materii idonei 
laminx plares oblongx & tenoes CAB) ^ux 
dividantar in novemqaadrataxqoalia» &qaa> 
drata fingala dadis dtametris in dao triangnla 
ftcentur, fic nt inferius triangulom fBNP) ad 
dcitram fit. Primx laminx infcribatur prima 
columna tabnlxPjthagoricx» nempe» i, a, 3» 
4»&c. & in altera qus focie» colamna iecun* 
da, a» 4» 6, 8, 8cc. In iecunda lamina defcribator 
colomnateftiatababB Pythagoricx, 3» 6». 9, it, 
Scc. In alten ver6 cjufdem iacie columna qaar« 
ta , 4* 8» I a, I d> &c. Et fic deinceps in reliquis 
laminis abaci Pythagorici reliqux columnae 
defcribentur, ed icmpcr lege » ut ciim numeros 
nnici noti conftat » is reponatnr in triangob 
anferiori ; cum ver6 duibus ( exemplum gn. 
18") prima nota (8) inicribatur triangulo infe-i 
riori, iecunda (1} triangulo fuperiori. £jr fin* 
gnlis aotem hojoiinodi laminis plores ejvidcm 
formar eront conftmendsc. Sex oniaicujafqae 
fbrmx ad maximas etiam divifiones ac multi. 
plicariones peragendas fuffident. Praeter has vam 
|f m alia infuper prxparand^ cft hmina XZ» 

^ua^ 




Lihi !• Cafia tf. IX f 

Llc ezprefTam vides. Ea reliquis\ad fini* 

in omni multiplicatione ac divifione ap» 

tQr, fingulos numerorom ordines denomifi 

5 • qoam proinde ab officio ' exponentem no* 

^^iiinabo. 

Harum laminarnm primum idod atqoe pra> 

l.<ipaiun artificiumeft, ex quo uius reliqui om« 

riies emaoant » qu6d datum nomerom pcr novem 

^jnmordiales notas momento pen^ multiplica« 

I* tam czhibeat. Datuscito numcrus 5-97. LamL* 

I aaelionc nomerom gerentes in vertice fibi mu« 

' j|fcii& apponantor » prxfixd ad Ixvam virguld ex# 

ponettte XZ. Stabit igitor io primo five fupre^ 

lao ordine numeros datos /97 , atque infra ip- 

iun alit. nomeroruio ordines o€to, moltiplicet 

fnad /97 » joxta nomeroslaminx exponeotis 1 

«t cap« 8. demonftrabitor. 

M^iis Ugendi & ix(mbendi tf&KS m^ 
wtrUos Iminmnu 

* 

TR!a obfervi. i • Primum inferios triangu-» 
lom 9 quod nempe ad dextram eft » conili-» 
toere primum locom j rhombos intermedios 
fiogoloSt loca fingola intermedia i pofiremuili 
foperios triangulum 9 ilocum oltimum. ix quo 
fiatim apparet quot notis confiet numerus quem 
ordoqoilibet lamioarom continet. i.Kotasfn 
eodem rhombo exifientes ( Exempl. gr. in NM ) 
OMkfcere/Qapd fi coalefcentes» hoc efi in t^num 
» coIlcdaB » oomerum efficiaot binis ootis conAm* 
. tcm» illios notam fecoodam ad feqoenteio rhom* 
faim» ««ttrapgoiuiorc^k^opgrccr;» ,; 



1 1 ^ AfUhmeHcs ftddu i 

^€$nfl$m. Opoiteat ordinem tz delcHl 
In primo triangalp inferiori repcrio }> qtix 
1x> primo loco. In fequenti rhombo norae 
'6 Sc t> qus coalefcentei ficiunt 7. Scribo 
go 7 iecundo loco. In rhombo feqaentt 
fuot 8 1 8c j* > quae coaleicentes faciunt .131 
jus fummx primam notam 3 fcribo loco ti 
alteram » t « rejicio ad iequens ultimum 
gulum«ac ad notam ifthic repertam 4>ad)i< 
ft:fiunt/> quz fcribo loco qoarto. Ordo^f 
nonus cohtinet numerum J37J. 

Ratio hujus exicrtptionis dabitnr In dem( 
ftratione cap. 8. 

CAPUT VIL. 

MubifUcado. 

QUid fit multiplicatio expofitnm eft defin. 
13. l. 7. qui noUi etf arithinetioonunpri» 
mus. 

Ut expeditd fiat mnltiplicatio nameraniflii 
plnribus notis conftantium » prxnolccnda eft: 
notarum fimplicium multiplicatio» quaeprsefi- 
dio tabulx PythagoricsB momento abfblvitur.: 
Oporteat multiplicare 7 per 8. In latere AB» 
qusere^ j in latereAC» 8: in concurfa ofii» 
tnr /6» prododbim ex 7 per8« 

P R A X l S. 

DEnturnomeri A« B* intcrie moiriplietti»| 
di. Si insBqaali cooftgt notarum namero*; 
eun alteri fabfcribe f oi ptacioribat coote 



Lihi 1. Cdpm 7. 117 

Ttncprimaiiotainferioris B miiltiplicet 

fiogolas fapenoris A , & produOa faibe in. 

\Bnexak i dextra in fiaiftram» ei lege» at fi pro- 

" UB conftet duibos notis , primam fobfcribat 

ti alterl» qoas leqaenti prododo addenda 

Pari modo reliqaz not» inferioris 6, maltipff. 
mntfiiigolasnotas foperioris A^fed prododa 
icribentor » ot prodo^ fecondi D prima nota, 
loco reponatort qoen^ habet nota moItiphV 
DS|i)hoceft fecondo» prododi tertii E no* 
ta prima ftataatoi^ eo loco » qoem habet no« 
ta(f)moltiplicans» boceft tertio: & fic deinc 
ceps. 

Deniq^e prodo^, C»D»Ecollige in onam 
ftmmamF. HsBcerit prododOm quaefitain •< 

nomeroromAtB. 




JSxifitph 

DEntor mahiplicandi in- 
ter fe A, 8c B. Minoris 
B nota prima 7 moltiplicet to* 
11 1 9 4 C tom A. 7 in 1 facit i^iprimam 
304^« D notam 4 Ibribo infira lioeam 1 
ijTi 1 o • • E alteram nempe» i» iervo. 7 in 
^ 4facit 18, qolbos addo noram 

1^7 a 7 14 F ^vatam, i»Bc fit a^. Saibo 

9 fecondo loco infra lineam 9 
k feno a. 7in,o» fiicit» o. Ei^o notam (erva* 
tam % fiibfoibo tertio loco folam. 7 in 3 fa« 

citai| qoaefobicribbqoarto&qaintolocot nt 
^jaccnt« 

EodemprorfosmodonnmeriBnota fecuoda» 
jimoltipl|c^totimiA» gignet prodMftom D» 

H ] Gojiii 



ti% Arithmetiu TrdBlcs, 

Exenjplum. 

8068. R Detar , L , auferendus ex R. ^ex i 
- fj6. L relinquitt. 7 ex 6 fubdaci nequir» 
* • ■■ Adjicioergo 10, & 7 demo ex tSite* 

749&. M. ftantp. Jamquia»]jeci lOtiequeof 
nota inferior f augenda eft nnitatei 
Bc fic f fit 6* Rurfum 6 ex o auferri neqnit* Ao« 
fero igitur 6 ex 10 , & reftant 4. Quia ver6 rur< 
fumadjeci io,reponorequentiloco, quivacati 
«nitatem » quse ablata ex 8 relinquit 7. Refi< 
duum ergo quxfitum eft M. , 

Haec methodus expeditior plerumqueeft fw 
cedenti ; quse tamen commodiqr erit • ciim ia 
snajore numero plures occurrent cyfrx conti* 
nuK* 

Denmjlratio Uodi ^t 

DEntur bin« quan- E-^ — uA*-«*— L-*»— «B 
titatea AB major» 1 C — ^F 

CF minor , qux ambae 
«qualibus quantitatibus EA, IC augeantor. Sl 
IF aufcrasexEB, idem erit refiduum LB , quod 
futfiet, CF ablato ex AB. Hoc fi numeris ap- 
plicetur, operartionis ratio continu6 eluce(cct 
Nam fuperiori notge 6 adjicere decem fic ut fiat 
t6, nihil iefi: altud, quam fequentipofi; illam , 
loco ( qui hic tertius eft ) apponere unitatemt 
Quare cikm etiam loco notam inferioreai , 7 sfe- 
quenti, qui 8c ipfe tertius hlceft, apponatur 
nnitas » manifeftum eil utrumque nuroeriim 1^* 
qualiteraugeri, acproinde refiduum hac ratio- 
ne obtentum, illadipfumeiTe» quod numero 
h$ tnumero K fubdu6to remanet. 

SPECIE^ 



■AD 



ViSOS 



UM u CofmC iij 

SPECIES DIVERSiE. 

t T T Hbne» floreni » afles , Lib. Flor. ktku 
^ fi ofi«raiitur»mmor foin- %f ix i ^ 
iafubrcribaturinajori.ficut lo 14 18 
Emilta fimilibus refpondeaQt : ■■ . - 

k fi fimiie k fimili fubtrahi 14 4 ij 
leqoeat • a fpecte majori pro» 
liml uaum rootuetor. 

EximflMm, 1 8 affes, qoia neqoeont aoferri ex 
f-]. a floreois 1 a onum moto6» acceptum adjfcio 
ad if.aflesy & fiunt 1%, Jam j8 ex 33 abiati re« 
liiiqottnt if. Rurfumquia r^florcniex 1 1 (u* 
som qoippe fuflulimos) demi neqocunt, ad flor* 
11 adjicio I libram motoatama libris xf, 8e 
fiant floveoi 18 $ a quibus d fubducantur 1 4» re* 
aanent 4. Pofirem& 10 libras fubduco ex 14 
|( nam una mutod data eft, ) Sc reftant 1 4. librx. 
; SMti rmm$ fMbtrtihmwr ptUm , immuM fru 
pn»fiamds9 &€• 

C A P U T V L 

TihJd TjibigmcA mdtifliatdm £vjfim^ 
qtu infayim. 

A Bacost qot ab aodore Pythagoricos dicitor» 
" in vertice &0 fupremo ordine A • C habet $ 
imm primordiales notas arithmeticas » !•&»;# 
4« f I <• 7i 8, 9 : Bl fub fiogolis ponitur fiogolo« 
tam dnplom» triplom > qoadroplom • tcc. oiqoe 
id aoocoplana« Ufos eft czimioa > tradeturqoo 



122 Aritbmetiu VuSics 

Ai f 9 7 tritoguU fuperioris , cnm nota t^ 
B 48 quentis triinguli inferioris coaleicic» 

• > ' ^ " tc proinde cur notx in eodeni rhooH 
4776. C boexidentestadlocumeundumper* 
B.^88 D tineant» faltem quoad primam ag» 
* " grcgiti notam. Nam fi notx alicnjut 

%S6f6 E rhombi coUedx numerum fadant 
binit notis conftantem » fecunda no» 
ta adiequentem rhombum rejicitur. ?o&rtJtA 
numerus 40 repertus in v 1 1 1 quadrato lamioaB 
jtertiac» eft is qui fit ea 8 in f: cu)us fola prima no- 
t^ o pertioet ad k>cum tertium : ad quem quia 
etiam pertinet nota fervata 7, in eodem cum t o^ 
rhombo exiftens » eae rurfum debent coalefcere. 
Sed quia o addito ad 7 manet 7, infra lineam fcri- 
be 7 loco tertio j alteram ver& 4» quae in ultimo 
eft fuperiori triangulo» quarto loco. Qdbivus igt« 
tur ordo in laminis, hoc d!t numerus tpie C» e(l is 
qui fit ex A , jr97 dud^is in 8 primam notam ipfius 
6. Pari ratione oftendam ordinem iv» hec eft nU'» 
merum D» eum cfie qui fit ex A> ^97 in 4» (ecus* 
dam notam ipfins B- Ergo eorum fnmma E eft isi 
qui fit ex A in totum B. Quod erat demondrand. 

L^mmMrMm igitnr tarufxiwn in bis dmSus ttafi- 
fiit. Frimb quhd UminA qudli^et ccmfwi spnerfi 
fojpntf se froinde qnivis mimerus fiatui in /ufreme 
^dme, Secmdoqucdnumeridfio^us notis con/^smses» 
m Uumnis itn defcriptifint » tst primM mta in ifim» 
gtsloinferiori t Altern in fuferiori fit \epofitM. Undi 
fit» taqmMtriui^ulum quodUbetfuferiui. ctsmU^ 
minMfequentis trinngulo inferiori unum rhombum €9ih 
fiitmttnotufuperiert UmmMfr€cedentis (qudfenh 
fer efi en ipfa quA mente refervnndd efftt ) referintm 
fhomhe €um ImmiUfi^feqfmtii notA infe^ 

f0tt 



n, quo ip/a $ Ueo feriSsiUr. 
Cstirnm quam exftdufifsciUsiftcurAhu mithp^ 
fi$ ptifuiffo doce^itur, quifyuis voluerit iJiferiri» 



C A P U T IX. 

Divifw* 

QDid fif divifio cxpofitum cft dcfin. 14. Vb. 
7. qui nobis primus eft. Daos proponam 
snodos 9 quorom primus miniis ufitatos cft , fed 
meliofi alter ufitatior quidem» &d implicatior. 

T R Jl X l S M 6 D I I. 

NUmerus detur A C divideadus per nome* 
rumZ. 
1 . £x dividendo accipe tot notas poftremas » 
qootconftatnotisdivifors veh fihae numerum 
efficiaot divifore minorem» (ut t io exemplp 
noftro acddit^m 4^9 minor fit quam Z> 5*97-) 
iilisnnam adhuc apponc Co.) Atque ita confti- 
tuiturprtmum divifionia memhrttm AB> qpod 

|Nind:o iecernc* 

Z *. Vide quo* 

a b c f 97 iMf. ties divifor Z 

4f9®»9*J» '" iqmembroAB 

4179 /7^9 Gontioeatur. Id 

. — ,^ V 5; fi non.appa- 

a 4 1 I. 9 reat , quacre 

. ^fS.x ultima divifo^* 

^ . M ris nota. (f) 

qupties coni» 
tineatur in uU 
timis duabuf 
notir piembri 
A8. 




tZ4 JbMme^^ trdtiu 

Z AB. <Qaodft 

• b c J97 JDtv^. dtvifor 8c meai* 
4 f 9 0« 9 }* l»rum «qa& mul* 
4*79 f 7^9 ^ conftaioit 

, !■ (x notit • qoKrco- 

d 41 f.p dttmeflet» qoo' 

If^ % tiesdififorisnoti 

• nltima (f) Gonti- 
# 5" 3 7- } nettor in ii|(nn* 

/ } 7 } bri ultima- } Re^ 

>■ peries contineri 

o lepties. Scribe i^ 

tnr 7 poft iQnulam. Non lioebit autcm poft luno* 
Umfcribere unqnain fimul plus quam^t quiat 
ntdemonftraboinfra» diviforin membro nun* 
qnam continetor fsepitis • quim ootiea. 

}. Per notam(7)}am in quotiente (criptam 
multiplica totum diviforem Z» i finifira in dei« 
tram.ProduAum (4179«) qood membro efie dcbet 
minui»vtl aequale,ipfi membrofub(cribe»abeoqna 
tofcr • 8t refidttum D (41 1) quod minut fic opor^' 
tet divifi>re Z » fcribe infra lineam • ante prioaam 
qutnotampundoadjedo. Hsecomniafi fuco»* 
dant » iegitimaerit nota (7) poft lunulam in quo« 
tiente fcripta > 8c primi membri divifio pera&a» 
4. Qaod fi nota in quoticnte fcripta dtviforem 
nultiplicant » CKhibeat produdum membro miH 
jut^r^icicturiminori fubftitutd:fi vero produdkum 
cxhibcat nimiiparvumr quod nimirumf nbi i 
tnembro fubtraxcris,refiduum det diviibre majust 
Tcl tequalc» illd fimiliter rqedimajor fubftitoe' 
tur. EJEsmen porr& iilud notte poft lonolam fisi* 
bendte expeditiut redditur multiplicationc i^fini- 
ftxi in dextrami ut fupri priBceptum cft>tnftitu tl. 

Itit. 



Lihri t. Caflit f. iif 

J^Htt mt tdk mtpiohmimiM f€rikMtm ^ f9r ipum 
Sv^ormuhifhcmm, ktmmSro/Mmi foft^ fj^ 
€ia9ifsMuSm fmritf rtjidtmmix^m tttl mdbmt 
v€lihfif€r9mmm. TaBt mmt mta imUiMUif fHm 
tmsdhifmtimimMimkimmkrt. 

/. Memfarorum reliqnonim fimilit ell dirifio» 
Ad refiduum (41 1 j D mcmbri priorts A B » dei« 
trorfom adicribe notam (^) qu» membnim A B 
jam divifom aotecedit. Atque ita iecondum 
inemhromconftttuitor ("41 1. 9.J drcaquode»i 
dem operatio inilitoetur » qus drca primom. 

^Hmrtstumirmnqmiiiit^vifir Z tMtoetmmmi^ 
Utr : nfirksfixitsi feriii irgi 6 foB ItemtUm mui j. 
DiffifirimmtUt^Mftr6* fnduSm» }yS> sfnm ' 
kn 411. 9 fubfcribi , «i a^ fukrihi^ nfidm 
29/37» infruUtttmrtnfifiti» fuuScfui mti^ 
fum u0tmi, 

JDim^ tmum (^) tfUdditttnrfumfiqmtur in 
iMdnuU AC» npduo E f^j»udfcriSi » m hutiutur 
wtimhrum ttrtitm y)7- 3. "Bjtrfum qusn fuitiu 
dhiifwintirtiotuitnhriimtimutur, Reftritsmviit, 
Igittir 9 epttiienti udferibi. Vivifenm deiude mtdti' 
f&cm fer 9. yndtiSumfij^^ k mtmhi 5*373» 
fuSiruki» tif^uiUl nftut. 

His peradis abfolota eft divtfio tota nomea 
dati AC per datom 2. 

6. Si divifione peradi fu- / t . 1 13 DfwjC 
yerfitaliqoid Cot in exem» \ 9 
plohicappofitofbperfonti') *-~ 
refidnom(5'}fcribefopradi<^ la. a /* • f 
viferem (13) lineoli inter- 11 7 \ 39 i*^ H 
pofitl, nt fiat fraaio (N; •— 
gwticttifritiAtcgernomc^ / 



\» 



%i6 Aritbmettcd ^Mu , 

rot poft roiiiilain fcriptiu» -ima cito di^ finH 
aionc(N) 

7. Si operatiope primi i 0*4. j* fDiv^ 
abfblottf conttngtft in fe- . 10 
qucntiummcnihroruinaH- ■ ' ^ 

quo (o. 4. ) diviforcm (f) o.^f ^ ^^ 
ne icmel quidcm contincri, 4 f 

qnotientt poft lunulam ad- ■■ ■ 
lcribcturcifra,&mcmbro o 

apponctur adhoc una divi- • 
^cndi nota (s) lincoU intcrpofiti , ut appamt 
( o. ^ f ) membrum ciTc gcminatnm » atquc iti 
jncmbrorum numcnis appareat. 

8. Ut minor numerus pcr majoftm dvn^ 
tur (ut ^ pcr 7) fcribcndusminor fu- 
pramajorcm • lincoli intcrpofiti, ut 3 

fiat fradio (R) Dcmonftrabttnr lib a. 7* 
cap. a. tbco. i . corol. a. 

Vemmjtratiom 

2. Tot fcribuntar no- 

a b c S97 ^^A t8Bpoftlanuiam,iM: 

41*90.^.3 proiodc tot notis 

4179 ( J6p conftat quotlcns Xi 

. vx quot font mcmbni 

4 4ii«f 4livifionts»utexope<* 

3 ^ 8 a ratione praticripti 

^ — patct.Tot vcr6 funt 

* fZ7' 3 membra» quotnoi 

j* 3 7 3 tse in dividendo AC 

■ •» I primum membrum 

o A B antcccdunt» 

quod quidem pcr ie 

fwanifcftapi eft, Vxgfi tot iiott« conftat ^^ 

tieitf 



lilri I* Caput 9« tiy 

dtf» X» quot notae primum membram diyidendi 
antecedtint. Liquct igiturexporifm. 8. cap. 3. 
BQineri X poft lunulam fcripti notam ulnmam 7 
Terum cfle primi mcmbri AB qnotienttm,qui ni- 
miriim indicet quories divifor 2 in primo mem« 
fcro AB conrineatur. Parimodo idipfum often- 
dam de reliquis notis numeri X pod lunulam 
impti , refpedu merobrorum caeterorum. Erga 
BDmerus X verus ell quotiens • proveniens ex du 
^ifione numeri AC per Z. Quodcrat demon* 
llrandum. 

Quod vcr&, cAm divi/br / r. » 13. Dhifi 
noDmetitur dividendum» 39 
▼eros quotiens nifajlcmi- .*— . 
nns fit numenxs integer i x. % f ^ 
(39}ansi cumfrado (N) ii yVl^ijN. 
cnjas numerator eft is» *■■ . m 
qoi pcradli divifione re- j 

ftat» nominator ver& divi- 
for ipie , fic dcmonflro. Ut nnitai eft ad 4 qno- « 
tientem integrum (^9) itadivifor ( i^) eft ad t»^, ^ 
dividendum (j-ia]demptorefiduo(|'}. Rurfum '♦•' ^* 
nt unitfts cft ad fradum N fic ^ nominator (13) ^^^^ 
«d nuQieratorem f ; hoc cil divifor ad refiduym.A 
Efgo ut nnitas ad f integrumcum fradloj ita*'^^^** 
eft divifbr ( 1 3 ; ad totum dividendum. Ergd 1*^**^ 
integer ille ciim fra£to vcrus d quotiens eft. /. a. 
Qaod crat demonftrandum. 5 itc '* 

Cor autem nunquam fimul ad quotientem li- ifv^' 
«eat adftribere plus quam novem* 
itafietmanifeftum. Vclmembrum A 1994$ 
A & divifbr B «qui multis conftant B 1 000 
aotis I vei membrum excedit uni :/ I ^m 

fc^oc tnin poteft UAquam pluribus ^cedere. *" "* '• 

Si 



siB Jritbmeticd Tf^kd 9 

Siaeqiii miiltis notis confttnt • liqiietex' 
nute 4 <ap. | » B in A contincri miniks qd 
decies. Si menfibrum A nni notleitcednt divii 
rem B » tunc ultima nota divifbris 
major eft ultiml notd membri » nt A a 9 9| 
patet ex num. 1. ac proinde per B 30! 
porilina 5*. cap. |. rurfum continc- 
tur B in A miniks quam deciei. Qoare c&m dit 
Ibr in membro quolibet contineatur femperi 
n&s quam decies» caufa jammanifeftaeft» 
non liceat unquam ad quotientem plna fimnli 
lcribere» qu^ 9« 



k MMk 



OPorteat nnmerom A di?idere per noi 
rum.B. 

1* Diviforem fubrcribe dividendo ad fini 
ftram > fic ut nota ultima ultimae refpondcat 
penultima penultimae , 8c fio deinoeps. Qu< 
i. numertts fupra divifbrem pofitus ( 3 70} k to 
minor eflet divifore w oporttbit divilbrem 
vnum locum promovere dcxtrorfnm • ot 
exempio cernitur. 

Cenfetur autem fupra divilbrem elle 
tnm » quidquid illi ad laevam eft. Undi fo 
t%% eft 37oaj fupraSdk ]; | ftpm a« 
170. 
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Sce. 3. 
4 

U/^^ (4 






Scc. 4. 
4 » 



addetc» 
tramkk 
< vifffda 
efi , f «»• 
feftmiim 



1» QasdrequoticsdivirormnotisAipniipfufn 
Ids contineatur. Sed quia plerainque &oc ju- 
itu difficile eft > qusere quoties ultima divi- 

ris nota ( 8 } in numero fupra ipfam fcripto 

17^ contineatur. Reperies contineri quater. 
fcribe ergo 4 poil lunulam. 

j. Per notam (^) in quotiente fcriptam 1 mvtU 
IpHcatotum diviibrem, &|)irodudrum fubtra« 
ra notis (i 701) fupra divifdrem fcriptis 5 tum 
ifidao fupra eafdem fcripto • dele tam dtviforem 

£nnotasfiipra ipfum pofitas. Mainnt.autem 
que fingulas ieorfim notas diviforis per quo- 
lentem (4) multiplicatas , ai numeris fupra ipias 
kkfitisittbdocere» fubtradione videlicet multi- 
fkationi altematim interpofiti. 
Ixmf. ii 6 in 4 facit 3 isquac fubtra£):a ex 3 7 re« ^i 5^0. 2 . 
bquunt j". delei J7 & Bj f verd fcribe fupra 7. ^ ^^ ^' 
Urfum 1 in 4 faciunt 8* quae fubtradta ex jro re« 
inqaant^i.delerigtturfoficindiviforexs refi-ciS^tf. 3. 
^nm ver6 41 fcribe fupra /o.Denique i in 4 £1- 
iit4,quxfubtra&aa 411 reIiaquant4i8.Dele^ d Jk^ 4^ 
Htur 411.& I : refidttum «utem 4 1 8 fcribe fupra 
fa x.Atqae ita diviforis applicatio una peraAa eft* 

l 4- V«- 



J 



130 'Jriibmetiu ?f£tus 9 

9 fimt 4* Ver&iD • quia ultimi diyiforis notft 
^ per quotientem- ( 4) lAahiplicatsl & fub 

(ex 3.7, } etiam nota penultinu (i^ per euad 
quotiencem (4) multiplicata > fubtrahi dei 
refiduo (5*0) fupra ipiam pofito 1 itemque Sc 
I lsm& ma(i) moltipUcata / per qaotientem euni 
!• .(4) fimiliteri refidoofupra ipfamfcripto (41 
fubducenda eft $ hinc fit> ut dum quacritur» q 
ties di?i(bris nota oltima ( 8 } in notis fupra 
fam eziftentibus (37J contineatur • talis poft 1 
nulam nota in quotiente fit reponenda>per qu 
fingulaBnotaediviibris multiplicatae » poflint folH 
trahi i numcris iupra ipfiis fcriptis » & ei^quidcoi 
adhuclege» utultimifobtradtionepera^» ie»l 
%fm» fidttum(4i8); fitTelnuUam» veldiviforenJH 
^ ' Dus , quenudmodum num. 4. modi 1 » eft trad»i 
tum. Quare fi prlml fubtra^one fa6lsl » nequeiiE 
peragi iecunda, aut his pera^is » tertia 9 notapoft 
Junulam fcripta minuendaeftunitate eo ufque* 
dum fubtraftiones fingulc poffint ablblvi. Pri^ 
igitur , quim opereris ierid : tota operatio num. 
3 . praefcripta » erit mentaliter peragenda , ut no* 
ta in quotiente adicripta ezaminetur. Quod &- 
fid non tyronibus mod6 » ied etiam non rarA 
exerdtatis fubmoleftum eft. Unde fatiiis orit hoc 
f xamen notando feorfim inftitoere. 

^mfk jam di&a de^ Scem. j. 

claremus, DeturM.di» / i 

videndos per N. Qoaero M. /j^Sa /^^ 
qooties N in notb fu- N. ;]f ^ 9 ^ ^ 
prn ipfam pofitis 738 
contineatur. Keperio ter. Scribo ei]go 3 pot^ 
looulm, t in 3 facit 6, quae «blat ^^ a 7 reliik 

^uont» 



libti i. CapuiCf. fjl 

mnt , f • 4 in j fadt 1 1 , qu« aWata i i j relin. 
rtmt r. ^ in J cft !;> quae cx j3 aufcrri dc^ 
incanC Notaigitnr jadquo- 
itcm fcripta nimts magna i 4 Scc, ( 
Quare hic rcjcdd , fnbfti- ^ fo 
1, & cxamcn repcto. a in / ^ I a 
p funt 4, qux fubtradta a 7 rc- x ^ ^. f 1 
^quunt 3» 4in 2 funt 8, qua; 
''ftbtraaa cx 3 3, relinqunnt a/. 9 in a funt 18 ; 
qox fubtrada a 1 j-B, rclinqnunt 140. Notaigi- 
lor 1 lcgitima cft. 

Qwmvisamcmplcriquc,utdixifnpra. fnb- 

tn^oncm multiplicationc pcrmifccant , modo 

jamcxplicato: mihitamcn vidctur confultius • 

Intmukiplicatiotota fimul abfolvatur, & qui- 

iem a finidra in dcxtram » adhibitl cautionc nu« 

JBcro4,niodi i.praclcriptl. 

f- Applicatione pri- 4 i Scem. 7* 

nA di vifpris abfolut 4 $ f ^9 

qnac Sccifl. 1, a, 3.4 A. g' / ^^p 
cxhibctur, promovc- B. 8 a 1 (4 
bitur diviibr B mi 

notd ver(ik dcxtram, nti ftanm vidcs in Scem.r: 
& opcratio inftituctur pcr omnia fimilis haa»- 
noi traditse. Atque ita dcinccpi applicationes ro« 
li?ii«, fi plurea cflent facicndae , abfolventur. 

6, Si ftad aliqol promotibnc diviforis 5 is ne 
fanelquidcm innotis fupra ic pofitis continca- 
tw, ad quoticntem fcribatnrcyfra» &divifor 
IW0 adhoc k>co promovcatur , nulll in dividcn- 
aottotddcleti 

7* Silliiid fnpcrfit divifione peniai , fictf 
V^ pr«fcriptum nusk. 6. modi i. 

I a SamM 
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ScmMU 8 •xbibitur numm A ffr nummmM 
ihifio MM^ qud /ufTM tMntiim diclMrMndi grmtiS 
fUMmfimMiii fitit txlMtM. 

Demonjhatii* 

HUjus modi fimilis ^ / Scem. 8» < 

eft demonftratio^ /^84 j 

ni prxcedentis. A. 3^ / iT x^ A- 84 ! 

^uMmvkMHtim kdc K jt ^ / / \ 8x1 
TMiitiiividittdi fMjpmfit jj ^ 

ufitMtM. fri$rm tmnm 

HlMmlt^miUurmfimio: ufitMtM fitpddmt ium 
mtMs ixfUMpt » vifiigiM divifitms Mt mtmirM uth 
fimdit • utfiquid trrMtumfit » etmBio Mdbihrt fk» 
rumqut vix fojpt} tttixfimMti Sfims MffMHt* 
Triar verl UIm , (b^fingulM divifimis tuitubrm , tbffiMm 
fulMrum fndttBM tnhltifUcMtientm f^ quM ptkrtm 
dtomfMBA ix mmhrisfingulis mMntnt nfidtsm % dim 
fiinBl ixhibet. ^no fit nt fitciiis fit (prre3in,fi 
tntfr imffirit. j 

USUS TABULiE PYTHAGORICA 
Cmmunis in Divifitm, 

DAtusfitnQmerosquicumquedoft* 6% E 
bus notis coniltns . E» 8c nott . 8 F 
q.i]xvitfimpIej[F. .Qnfln^itnrqaotietF 
Iki E? 
ifvUk Qgaeratur 9 in iatere A 1 nota F » 8c iiilinei 
iM. numerica ilii refpondente nnmeriit £• mt eo 
ff . tf. proximi minw (f^.) Ab boc numero fiurfiim 
afixndendo ad latut A C » inddet in qnotiea* 
tem quaefitum ^7.) 

Ritip ps^et ex conftnidione tabnlac cap. & 
tradita», 

OIVI. 
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DIVISIONIS COMPEMDIA. 

D I- /^Um nltif. 

C^BBjf I 819 looo ^ma nott 

C 819 . diviforisDeft 

1889 ^Q unitM,&wlU 
lopo qnxoninescy* 
ftTftidtvidenip 

do C tofer tot ad deztram notas (8ip)t quo^ 
cyfrtt habet diyilbr. Reliquas (i88p) icribt 
folk iQniilam » quibus appone notas abje^bu 
^ap) fapradivirorem(iooo) icriptas* lineoI| 
interpo^ti. Quotienserit (1889) numerusinji 
tegerpoft lunulam fcriptus una cum frafiionfl 
0. Qi^ddfinotaBabjedzetiamcyfiraB funtf ut 
in ezemplo quotiens erit 9 ipiae notx ad finifiram 
icfidnx 34x« 

jyivif. 'Jyem&u/hMtiibdlicolliffif 
^4» I ^oo 1000 tur ex porifm.^jB. c. i* 

Quin etiam patet ex ie« 
/34% cundo compendia multt* 
^ftfims. plicationisc* y.Nam lopo 
multiplicans 341« produ? 
eet 34&O0O. Ergo lopp dividens |4iooo far 
dt quotientem 34^. XJt patet ex definitione 
i)»8c 14. L 7. Per defin* quippe 13. I, 7. l^t 
inttas eft ad 1000 ita 34^ eft ad ^oduftum 
341000. Ergo« pennutando, utnnitas eft a^aiC./* 
' 341» ita 1000 cft ad 341000. Eigo per de* 
fin. 14. 1000 divUeni 341 000« dat quotieiitt 

I I ft.C&«i 



234 ArithmeHu FralH^d » 

1. C&m <lm«- A. 1.4. 9 I 46 B& I 00 , 
forBconftataliis 1 /* . <4^ 

notk figoificati» *-^ V, * *^ — ^ ^ 

vis uni vel plu^ 0.4 %of \ 

xibos <)i9crfitab •— 

iioifeate » 4ul dex- 0.9 

tram ver6 ha-; 5^ 

J)et<iyfrai» idi- — ^ 

Jridendo A nir- i 

iiim. aufer <ad 

dextraqi tot notas (46) quof habet.cifras difv 

for p dc natx rellquac x^gi dividantor per folas 

diviforis notas fignificatiyas* Divifionc po^ 

fiquidfuperfit, quemadmodun^ bic fupereftu 

id cum notb i^bje^s 46 quotieoti integn 

114 appone« diyifore fcripto inferiiis & linMla 

interpofitl. Quotiens erit t int^er i «4 coii^ 

frado m. 

Vnfmfitsth cx porifm. C 1 7. a . 000 4 D 
9« c. y, vel ettam ex 24 
compeodio t muItipU- -^ 
cationis cap. 7. difcurft ' 3. a. # ^Qw^ 
tmiM ut pauld antc elir 3 a \ ^ ^ 
citur. -rrr 

3. Ciiip dividendus haf o 

Ibet cyfraa ad dextram Sc 
nihilex notis fignificativis iupereft » tq^qpp« 
Yienti adicribentur cyfrx «. quot poft ultiminii 
Qiembrum fignificativum cyfrae reftant ja 4> 
yidendo. 

£(lo C dividendus per D^ 4. 4 ip prinio 

^embro 17 continetur fexies. Scribo ergq» 6, 

^p6fk litnutam. 4 in 6 eft 24» quae fubfcribo men^ 

^ro xjt at> eoque fubtraho Sc refiduum 3 repbno 

■ ' lofri 






UM 1* Cdf»t ie» Mif 

llfis fiiietin 9 ciqMe adicribo nolain di?i« 
lettdi proximam & > vt habeam &ciindafli 
kcmbrum 31. 4 in jacootjaeturodies. Scn« 
bo 8 in qnotiente. 4 in 8 facit 31» quaefabtn* 
fia amembro' i% nihil relinqutint. Qjiia Ter& 
in dividendo jam nihil rcftat prseter cyfiraf ^- 
IdlcribQ quotienti cyfras tQtidem , fc perafi(n 
cftdivifio. 
QanpnflratiQ it porifm» 8. o^. }• 

SPECIES DIVER^iB. 

EUttdemadmodnm tra£bandff» ^Q|tridite# 
itt multiplicatione cap. 7. 

i 

C A P U T X. ' 

j)ipi/h facilUm fn Umm^ tduUtj-^ ] 



. I f 



IN opere divifidnis praecipunm fiiceffit tie«» 
gotium inventio quoti ieu quotientis » pei 
qnem olultiplicandus eft divifbr. HttncqncN 
fum , quin etiam prodn&iim ipftm et diw^ 
vtfbre tn quotum multiplicato » admirabiB 
Gompendio lamiox exhibent. Csetera omnit 
peraguntur ut in modo primo cap* praecef 
dent. qui aptioreft huic metkodo t ^vi<n'fe< 

cnn^QSi 

j 4 0*tn» 



Jrkhimtiu tfMc^^ 

Z Dfttns fitni 



13^ 

a b c ^97 Dkfifm rus A C dii 
-4/9 O' 9*1* dctulus per 

4179 / 769 meram Z. 

■■ ^X 1. Appone 

d 4 1 I. 9 U fHQtQo 

3f 8 t aas» quae in 

• mo ac iiii 



e f 3 7^ 3 ordiue 

j*) 7 3 diviforem Z. Pi 

■ ter icema hic 

o pofitum i&rf 

ce tahcllam A 

%. I)etermtaaiiiembrajiiprimamAB,utinit 



i.modiprimi cap. 10. 

3* "^ide quis ordo in lamiiiss namernm con^ 
neat membro ssqiialeni, vel proximi tninorenb 
1$ autem ordo eft proximi minor memlmH qaem 
Immediati iequitur ordo membro major.. ^a- 
meras laminse exponentis XZ. ordinem deno- 
minans • eft quota» poft lunulam foibendus. 

In exemplo noftro reperis ordinem proxim^ 
mioorem niembro refle ^ptimam* Scribe 0^0 
f poftlanulam!. 

^ 4. Ordinem inventum (qaieftipfom pfodo^ 
{^qm. ex diviibre in qootum 7 } ex(cribe,io£ra 
membnim AB»abeoque fubtrsUie &infni lioeam 
fqribe refiduum (4? t) i cui adjice » pua&> incer- 
pofito > notam (9),qu9P io dividendo membroffl 
primom AB ant^ceditt ut habeatur.miembruffl 
iecundum (^n.f)) 

f. Divifio iecundi membri » & iequeatiani 

ir» quoprimi. 

: A S} 



libri f , CffHt To. tyf 

6. 5t ineinbrum e£t minos ipfodivilbre» ae 
■ffoinde&frfQurlamtpianBni^rdme» qoi nimi* 
tom continet diviforem s qootlenti cifra adfcrif 
petur, ^membroadhncuna|K}}icietor nota et 
Jividendo « tit membrum habeator novnm* 
\ 7. Sinonnsbrdoellmembrominorf in qoo* 
Ijcnte icribatorp. 

I' Porrd, exercitatione vel minimi accedente» 
||homento cernitur qois ordoprozim^ mtoor, 
iwt major membro fit. Revocanda fnot in mc" 
fnoriam porifmata 1 ac ;. cap. 3: item qox mo« 
lioiap. 6, in modo exicribendi ac legendi ordi- 
tti. Deinde refleAendam eft mazinii ad oIti« 
ma locolamenta ordinum » qaanta nimirom fit 
nota» in poftremo ad Isevam triangulo: Sc an 
famma notarum Rhombi proximi excedat no; 
vem • adeoque nom aliqoa indi nota in trian^ 
gulumpollreniamjitrejiciench; 9x. 



Demmjhatio. 



F 



Acil2 colligitur ex demonftratis cap. p. Ic 
ex ipfa divifionis definitione. Qoam* vide. 
«nte libr. y. def. 14. 

^am verQfrdfltmsfit hdedivUendi rstio » nemi 
itrtius meiis^et , quamqm ]fuerit'experttis. Flttret 
fitn} divifienej $ma alterave horafic exfediet » quam 
He iotegro vid eemmum, Ad hec temferis atqtte epe» 
V4 iufens eemfendium aecedit eferatimis fecttritas^ 
fi$*mriex meuria^ baUucinatim erte, vixk- 
^ ttHftm reUnquit* 



C A^ 



CAPUT XL 

DMfimus 



np Udffimimi eft > «t per iaviccm be fpedfli 
'^ cxanuiieatiuc» cum reljqiuepnxes fint eri 
ffori obooiUB* 

ADDITIONIS fiXAMEN. 

> 1 } A Pl^lt per fabtndioiiem. Eftofiiim 

. 21* B -*- inaX£i$a ez addtttone daomm 

«^-^ |iilineroniiQA»8cB. Altenatramatk 

.148 X ditorom» pDtaBtfabtraheaibmiii^ 

%f X. SirefiduosC fitidcoiciimaltero 

•— - A» rede perada fait additio. Em- 

,1 a } C tumefta £ non cft idem. 

.^97 D QuodQexiftat fiimma9rOK«i^ 
8 3 5: E ditione triom nomerorom D» E> F« 
4 7 6 F aat pluriums examcn inftitaetiir 
liui|c in modum. Incipe a finiftra 



i6qS Z ^ dic a, 8,4 funt 14 haK fubcra^, 
■ cx i6reIioquaat» a» qoxcam^o» 

a I o faciant ao. dcin 9, 3, 7 faciufit i^i 
h^ ablata cx 10 relinquont i* 
qaod com 8 fadt 18. 7*5 > 6 (s^cm^t i^^ qaap 
ablataex 18 nibil relinquunt. Piroba igiturfoit 
additio» cikmfumma Z aeqaalisreperiaturom* 
mbaifttispartibas fimul famptis. 



* 
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Uki U CdfUt 11« 13 jf 

SUBTRACTIONIS EXAMEN. 

1 9 4« ^ G . T^ It per addicionem refidiii 

jx. 'H *^fX)ad QQmeniin fal>tnr 

* ij ■ €tnm (U) : 6 enim fumma K !»• 

1 8 ^. X , di fa^a conveniat cum namero 

S a. (G; a quo fada eft fabtradio . 

^ ' pcobaeft fabtradio 1 mala» fi 

1 1 4. K non conveniat. 

LicelHt etiam fubtra&ionem eza« a*| 4 6 ' 
mijMreperfubtradlionem.Refidaum f ^ H 
X fobtrahe ab G» & novum refiduam •— — 

it LSi liDc coove^t cam numero H 1 8 a X 

priiufobtTa^* bona foitprtorfob- .«x^-^ 
.tndio* Ratio ntriaiqoe ezaniinia f%h 
manifei}». 

EXAMEN MULTIPLICATIONiy. 

» 

^P^Itperdiviiionem. Nu- ft^ N 
•*^ meri fc mutu6 roulti* 6 P (f aj. R 

'pKcantcs fint N, P. Per ^ ■ 

^nniltiplicantcm P divide 3 i 5 8 Q^ 
ptodu6him Q. Si quotiens 
RcoQveniatcammuItipHcatoN» re€ti inHitota 
fttit muitiplicatio ; mali verd > fi non conveniat. 
. Ratio patet ex notione prima m multiplioa- * ^^ 
tionis ac divifionis & 1 6. !• 7. J '; 5* 

Si pcr laminas fafta eft multipljcatio > vix 
Pfms qIIo examine -, ade6 fecura eft ab errore i(lk 
Mhodus. Si tamen volueris examinare» nul* 
lam erit examen faciUu^i q>uam ipfa multipli* 
^tiQois itcr^tio» 
i FXA- 



140 Aritbmetici PnflKf^ , 

EXAM£N DIVISIONISr 
* pp It per maltiplictticv A B 

plicetur per quotieateiii % 
C. Si producatur Qumeros ■ /iij 

divifuf A > proba eft divi- o. 4 \V 
fio) tttpateteir definitio-i 4 ' 

t^fm, ne / divifionis • acmulti-* ^ 
■1*^ plicationis ac 1.^.1.7. 0.8 

^* ^* Si poft divifionem alir 8 

quid fuperiit » diviforem E — - 

multipHca per quotien* • 

A E temF: prodoAoOl 

ft 4- >• f • |. Dk^ refidnoiii %. Sifwd 



* 4 r 803 F fit aeqiuais difidealii 

•-**— probaeftdivifio. 

o. i. !• G Quod $ per hoil 

9 A 4 o 9* perada divifio ct > ^ 

~ opus crit examioe ^ 

^ . % Si tameii ezamiiutftp 

" .. ' ' . - cuerit, moItipHcitio^ 

H. a 4 I I examen reqoito » " 

dem manentibof ^ 

ntl* quae divifioni iniervierunt » perficietBr* 

Stiolinm. 
JJI Odos ixamioMndi fer sAjt&mim w^ 
•■-y* qHmamfaUMeesfimt,hk nm Itshitttsdfr^ 
aisntnttir tamen iafigm profriitati ijttfdem ni^ 
i^Mitittsnnimnovinarifisomnimnitmef^^ 
jm mta accefta tanquamfimtUcis, cffnfidmnt 9. % 
htmsmtrifimt, 18, 27. 3^,45'. 5.4,^ j, 71, !] 
9o>99, 108, 11 7» I itf (^ Mmjhm. 



Lihi i.Oifm liJ T^t 

%• im i Wf t t fi fimqmmtm m , mmtmmmkmmmm 

C\ wtiAfim^lkkir M€9ftA tmfitmm^i iQittmh» 
wtmmisixufHs* tpmrmB mnesmtu fimt ^ 
mymfimmUfimf 99, 999 c^« 

3. Simmfinu ^ m nm^ tUmtm wmismfmu^ 
fmm^mmmeikm, dividmmferp^idimini nfm 
Jmmim mmm^ tpad mm m M t fi ms fim^Uanr 
mmfi^t dividmum fir ^. Uifi 64 divUUmimfef 
pnmmmm, ttAtdfimttmjmn mm^tfaestadtm vm* 
hnmfitt^^mm. 6* & ^fimtmt io»^divifit ftr 
9 ui t u m riGmqtmm , i.tMtitixti^ %• 

4. ^uod fi metsmmmmmm dmtun em^uumm» 
fmfimtr meeefts » emfieimumumm ftuum 9» iue^ 

$m wtumM} Jif» fer 9 dimfi. l^mtmiiibmdmu^ 
fi^fer 9 rihmq mm u 6 » tpmmtum vUielieet emfiumm 
iffd mtd fimfUeet ^&^» 

f. JUfme ex hie demum mmfiqtum efi» eu ^m 
>mummtmedivifi fer ^t idemrebnqmi, qmdreUi^ 
fmtmex netu ^mfikmmunun fiwtfUater meeeftu» 
jffer 9 devidMmtttr. 

NemummUp fu tenmemrfmm mferuet. Imdim 
mke/mtmvme. 19evemmrmsefiumitmeimimerdO' 



mwrie. Heerite &exfwmdm &m^fUees , frefrietmet 

mdk jm reemfiuts mm d^euUer dedtteet* 

Tunih quMtuvis lute frefrimm & fukbrm fit <^ 

veriffimtM : etcMmumM tMtmm fer iUMm itifiimMfitU 

Um. A netU ptpmdm onmum mtumerenm Mddm» 

dunmm fimfUetter tueeftu 9 Mijiemmm » qmtiet 

fejfitm% hee eft divuUmtm illd fer 9, ^nfidtum 

firvmm, SimiUteranetu fimmMfim/fUeiterMeeep'» 

titwipdmum 9 tptoties fejpwu. ^mdfinfidtmm 

idm fit emm friwri nfidm, eeneltuUtur rit^ fidffe 

fUMSu mUUtie. SedfitOit emUtfie, tpuM Uehfle- 

rtmn 



14% Mthmt^cA frtiSUt , 

rMMfW tmnrrMnm nm fh, i»fi)pti tMmnm 
dari ftffma, m^mim hictxtmtm Mini M 
mmtffibaum, ^ut rtul» ifi. Bmu ilf , ifMft 
ntvnarim (imit^^mvumimimi) tliviii»kk 
mmmsm*^itaiii, idtm txbittn rtJUmmif 
fuiim fiT fitSt tnan^fhm. 

Eii ezemplQin- In mmtrit A, B. C, } ji 
t&ffim%.^ifimi6. jtiytaiif 1)4 
nfiMiity,jM*tmit fiuimt pj^M^M — 
lijiOii, 3 &^fiidmttT.mmtrii^ S]f 
tiirA,BdivifiiftTy,r^mf}. Jmm 
mmttmtrt C. 8 <*• j fmim iniifiSit f,^' 
i| ^nMemt f fMimty. Utrtii^iptiirimt 
mddmlii A, B. qttim txfmm* frstiMf* cflf 
fmt 7: w^ ttmai Cvir* fmtmM tfi J.Bi'* 
Jlnm twim illi fgt. Pari mtdo in jWfM** 
wltifbcuimtt , Jivifimi, rMHatm ixtn00i' 
jm ixmtimJUtifit^stfi. 
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ARITHMETIC^ 

P R A C T I C iE. 

L I B E R II. 

LOGISTICA 
r R A C T O R U M 

NUMERORUM. 



C A P U T L 

Trd^mm Nmtrmm dejinUio , ScrifHi l 

Enmiatio. 

NUmenit fraAos » qui- etiam &a&io 8c 
mioutia dicitur • eft pars> v^ partes uni- 
tatis » aliquod totum divifibile repraefen- 
tantii. Utfitotumaliquod fe^um fit in quin- 
qoepartefsequales, Scquifpiamez illis fumpie- 
vit tres > dicentur illse tres quintas partes » nume* 
raifraans. 

Qsioniam igitur fradus numerus eft pars, 
psrteffealicujustotias» duobus numeris firibl 

^ebett ^oonim HQtts indicct quot partes ex toto 

acci« 



144 ArithnnAcA VrsSiu » 

icctpiaatttr » «kcr qoales. Sariboiitiir poirr& dnf 
flli numm fupra invicem > lineoU mterpofilii| 
Utvidesiniiisexemplis. 1 

al b- ct E^:: ; 

Superiornumerusfndicat» quotet totoptfl 
tet accipianCur : interior defigoat» in quot pin 
testotom ponatur divifum» ac proinde qiuM 
fint partes illae • quad ex toco funt acoeptK. 

Soperiorigitur» quia partiiim ex toto 9oaB^ 
tarum indicat numeruni , nomerator dicitar i ii^ 
ferior, autem quia partium acceptaruni defigoitj 
fpeciem , nominacor » feu denominator appck 
latur. 

FraAi A» B> C» D fic enuntiantur. A: oflt 
lecunda».ieu una dimidia. B: duse tertiae. O 
qoatoor (eptimx. D\ ondecim dedmx tew 
tise. 

Quamvis aotem pro toto divifibili > plennn^j 

qoe onitas fupponatur » numerus tamen quican^ 

^ que fupponi poteft. Quare E fra^s. fi to' 

2« E tum fint 64 aurei » fignificat quinqoe oda< 

vas partes 64 aureorum. 

Denique ad fradtorum naturam peiiitfts ia^ 
telligendam» ideritfiudiosd obfervandam» finf 
dos ab integris numeris quoad rem non dife^^ 
re. Eafoladi£Ferentiaefi:> qu6dfra6H defignent 
res» quxfintpartes rerum ab integris numerts 
defignatarum » ac proinde qudd .onitates Ifira^ 
nonieri fint relativse $ int^i' verd numeri niii' 
tates fint abfolutae. Dentur exempli gratit flo^i 
ireni 11/ & fradio m^ hoc eft 4 vigefimse umr 



Uhri %l Ofut u ]:4f 

pnrenS. Nttmerus integer i if continet centutn 
Hginti qoinque nhitates , quafum fingulK flo« 
henom defignant. Fra£l:us fimiliter^ 
noc eft quatuor vigefimae partes fio* 
leni » continet quatuor unitates» Jt % 
fnarum fingulae dciignant unam par- ^^^ 
|tem ingefimam floreni > hoc eft aflem j 
i#nam , ac proind^ quatuor vigeflmae ^ ** 
ioreni » fignificant 4 afles • qui tam ' 
ptnumerusinteger» quaraiij^.flo- 3 
feni. Im6quiUbetnumerusinteger> *Z 
ictqoanias defignans» fra(%useft,fi 
cinn mtjori toto coinparetur. Nam J!i i 
; 4 fldfeni funt una tertia unius librae » S 
imb^ £c l pedes funt tres quintas 
loiuspairus five^i dc aooo pafluum funtduas 
j|Qintae unius milliarii Italici » five d, Ad hxc 
t)rrones adverterc mult&m interefl. Caufa nam« 
lyieprsBcipnat obqpam illis fra^orum nume<< 
forum tradatio dtfficilis & obfcura videri foleat • 
ICaeft» qu6dpriusad operationes fradiorum ac 
i^las addifcendas profiliant t qoam illorum 
natoram peripexerint. 

Momtum gtmde. 

/^ Um dux fradliones aut plures inter (e conl- 
^ parantur « iemper intelligendae funt efle 
partes qufdem totius» nifi contrarium indic(>* 
tnr. 
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ij^ JgiibmtAu VrtBiu , 

C A P U T II. 

Theohema I* 

FRmIIus mms efi ad totim^fiu muidtem , 
ftf nmefMm ad deumniiumm. 

jytmmfir. Patet ex definitione nameii frtdi 
capite prsecedenti explicata. Denominator eniai 
defignat iprumtotoin iedam in tot part^ aequ^ 
les, quot in denominajtore onitates funt. Nu# 
merator ver6 indicat qoot partes ez coto ita £<em 
£lo accipiantnr. Quare cikmfiradatf nihil aliod 
fit • qoam ille ipie partiom numerus, qoas accefy 
tas eife cx toto » numerator indicat j manifitftom 
eft » fradom efle ad totom ot numerator eft tA 
nominacorem. £x hoc riti intelkdo exiftoot# 

CmtUMU. 

I. 

Ciim numerator eft minor denomioatoft^ 
firadus fuo toto minor eft. 
30 Ciim numerator nominatore major efl^ 

^ firadus eft mapr toto. Sicfradosiividcft 
trigittta vigefimae exemp. gr. ftorem (ho0l 
flf b eft |o afTes) funt raajores toto» ocmpi 
ao floreno,feu so aflibus. 
2 Cum numerator nominatori spquaUI^ 

"^ ^ eft» fradlus toti sequivalet. Sic ^ id eft 
' 20 vigefimc floreni (hoceft ao afles) 
4 j conficiunt florenum. Sic «, d aequivaleot 



I L 

i^ f Ez boc theoremate coUigitar yeritu 
^ illius 4 quod num. 8. cap. p. in modo pi|- 
mo divifionis traditur; nimirum cAm nu« 
merus ( a) mtnorper majorem (3) diyidenduf 
eft,quotieatem haberi t fi major minori fubfcri- 
Utur , ot fiat feidio /• In omni fiquidem divi. ntf, j^ 
fione qnotiens eftad unitatem, utdiyidendus»'-^ 
qoiiiic eft a • ad diviibrem » qui iiic eft }• Sed 
ttiam {n£tiof eft ad unitatem , ut a ad 3. Ergo 
/Uceftqootiens. 

ThEOREIiIA 24 

SlfialH ta^us tmmerMr (aj E F 
eft nd fwifHmtorem (h)^ nt a » 3 c 
fieSi dmm tmmerMr (c) e{i b^ 6i: 
MfumnmiM9rem{i)ifiaili 
^iialeserm. 

timmfhath. Fradlas E eft ad totum » utmi«^ 
nerttorifad nominatorem ^ per theor. 1 1 Hoc 
eft ^ hyp. ut namerator r, ad nominatorem d % 
1«« eft per theor. i , ut fraaus F ad idem totum. 
Q£are citm ambo frad^i E & F ad totum > quo^ 
^Butroqoo idem efle rupponitur> eandem ha« 
^t proportionem , pcr 9 lib. f. asquales erunt. 
QSP^i mt demonftrandom. 

[>•'*». V^j^^^^t^^imtmtm^ fedfM fnpmimiiem 
1 ^'^^ofismMndmefti ^nbniSmMtkm. 3,4» 

[ ' K % Tkio- 



EXAMEN DIVISIONIS. 

Flt pcr multiplicatio» A B 

nem. Divifor B multi^ a. 4« 8. % 

pUcetur pcr quoticntcm % 

C. Si prodttortur numcru» ■ f ' *^ 

divtfus A . proba cftdivi.. 0.4 V C 

fio $ ut patet CK dcfioitio- 4 
f i^. ne / divifionts • ac multi- ^— 
M- * pUcationis ac I.6.I.7- ®-* 

'♦• ^' Si poft divifioncm alir 3 

quidfupcrfit. diviforcmE — 

multipUca pcr quoticn- • 

^ B temF: prodoaoGad* 

s 4. 1. 1. J. Dw?^ rcfiduum a. Si fnmmaR 
* 4 f 803 F fit «qualii dividendo A« 

^ proba eft di vifio. 

P.I.I. G Quod e pcr lamiiMlJ 

9 * 4 o ?• pef aAa divifto cft » ^ 
„ opus crit cxaminc ulta 

» a Si tamcii examinare pla- 

— — - cuerit, multipUcatio id 
H. a 4 1 I examcn rcquifita » ii^ 
dcm manentibus lafltt- 
ais^ qux divifioni infervicrunt » pcrfidctur. 

Stbdum. 

MOdos txammmM fer ti^tSimm nw»^ 
qHmamfalUuisfimt,hk mn Mtdt MdfiriM^ 
»$$fmttir tamen infigni frofrietMti ejupUm numi^ 
I . Metititr enim novenarim mnem numepmh * 
jrn mtd Mccefta tfmquamfimflices, cmfidunt 9. X* 
hsnumerifimt, 18, i7»%^»^f'f^ ^h 7*» *!j 
90*99» 108, iiy.iatf 6»*Wi»/»iri. - 



Libri 2. O^t %m jLj^^ 

Frodocat ^ In « majorem nume- A B 
rnai ^ qoain m in h, Dico A fra- g a 3 m 
€tavpL majorem efie fra&o B. _ ^ 

Deimnft. Quia c genitus ex£ inn h 4 9 a 
najor cft d genito exi^in ^,iu- c.i8. ia.d 
bebit percorol. a. p, 19. 1. j.gadh 
nuyorem rationem > quaminad». Ergopertlu 
3. fn6tu8 A major e& fra&o B. Qi£o4 erat dot 
BKmftrandttm. 

Ondlarim. 

Tf X^&f theoremate modushabetar &C1II1- 
*-^ mus eyaminandi , fra£^ine aequales. fint t aa 
iueqnales» 8c nter major iit. 

Th£OK£MA 6. 

FRn^ (D^g) idemmmenhabemes (P) 
eam imeffi frafonimm babent ^ qnm 
nmeratores ('m.n.) 

JDf)9Mi^r. Perth. i. fradu^^P D G 

(ftadtotum» ut m ad p, Idem m 7 f n 
va6 totum eft ad fradhim O» — — ^ 
Bt idem ^ eft ad n: Brgo ex x-^ p 8 8 p 
^uo per aa. j*. fnOkis D e£t ad 
fradom G*ut m ad ».Qaod erat demonftrandanu 

Theorema 7. 

D£ii/i(r )94Ai P, R: primj mmterm a 
trmltij^cans alterius nominatcfem o fa^ 
ii4i a o; 4irm«i v^^ nmeratar c muUiflicam 
mminaterem pimi n podHcat c n, EritfiaHus 
fMfiaHmiiimoadcn. 



\ 



34% JMthna^u pTilHcd, 

rwKfM tm erTMtum nm fit , mjimi ttmtm a^im 
tUri ftffuta, Pt^mbm bictxMnn iadutl Mdttitin ■] 
mtmtJftitHMn, ifiiim^atf. Rjoittfi , qm*f»ttfi \ 
MMfurnu (imot^nmvistmiiitrui) itivittauU dmf- 
iwiwtini iiii]ii»i'fii idtm txhiitn Tifidmmmi ^mmJ 
fddtm ftr fttil mm^tfim». 

Ea eiemplam. In mmmtrit A,B,C. 3 / 8 A 
}(^f >w8,(^8/w»i£. Mjeaitp » 34 B 

nftmtj.qiMtmmi fMimmt gi^mtta 

mijtait, i t^i^faeimMj.iimmtriiigi- 8 ij- C 
tmrjt,Bdiv^ifirp,r^mfj. Jmm 
mmmmtr» C.t& % fmmat w.aijtau 9,Ttfim 
X\ ^iuemm j fMMmtj. Utrtti^ iptmr tam ai 
mddmdii A, B, qmim txfmmM fr*im{m C fnftr- 
/tm 7: at^ immtaCiitr» fmmmMifi A.Bitm- 
fitimm taim illi fpi. Imi rmedt in fmhttMSitm, 
tmmUifHeMimt , divifitm, rmdifmm extrmaitat kth 
fu txMmmifidii ft^ftSm tfi. 
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ARITHMETICLE 

P R A C T I C iE. 

L I B E R II. 
L O G I S T I C A 

FRACTORUM 

NUMERORUM. 



C A P U T L 

Fta^crm Nmermm dtfinitio , Smf^ l 

Enmktio. 

NUmems fraftos « qui. etiam Fraaio fc 
minutia dicttur * ell pars> v^ partet uni» 
tatis • aliquod totum diviribile reprvfen- . 
tantis. Utfitotumaliquod feftum fit io quin- 
qoepartesaequales, &quirpiamex iliis fumpic- 
vittres, dicentorillaBtresquiotaspartes» nume* 
ws fradus. 

QSioniam igitnr fraAus numenis eft pars, 
ItttefveaUcojustotias, duobus numeris fcriU 
^cbett ^oonimaQasindicctquotpartetextoto 

accl- 



^ I 



ty» 



PROBLEMA 1, 



A K 



I. 



DAH fiiit doo qoUibct fn£B N. N P 
P, ad qnniiiiiiie nomea redn- a 3 f 4 



«Denteniiiatofcs ioyicem ad cb 18 

misltifdicuitesdabiintQoini* bd bd 14 

natoren cominuneni Sd, R 'r R, 
T9ninqnierator«dii£tus in 

nominatorem d prodncat sd : 
N P firaaar R aequalis dato N. RoHii 

4 i *• I c ntunerator « dodos in nominatc 
t ' • " ^^gnat tkmx fra^tasT^pardatoi 

*4 fid 



R- -T 
*4 *4 



„«d cb 
'^bdM^ 



Dmtnft. Perfchc 
p.iy.Uy.ifife^i 
^d,at 41, ad^. ' 
go per th. 2. cap. prxc. fra^H N & R ae^oi 
IbDt. Similiter qaia per idem ichol. ch iSi 
^ i/. ot f ad d^ rorfum per th. a. fradi P, & T 
qualesenint* Datos igitor N* P ad idem noi 
PBdoximas. Qooderat taciendum. 



s 



D 



P A R . s. a» 

Ati fint tres fraai, G«H»I>aut ploresi'| 



nomen idem redaceq^i* 



lihi 2. COfUt 3. 153 

G H 1 DcDominato* 
a^ c^-ei res^i^iiiterfir 
H T Y ■ maltiplicati da- 

\^ i6o 14 b4 d^ £8 buntdenomiiia* 
^— -— — torefi commtt* 

191 ipi. ipa R T Vncm^i</Na- 
I ^df cbf ebd meratores fiiv- 

>> ^ guli grovenigt, 

bdf bdf bdf fi numeratoc 
uniufcujufque 
fnftonis datae multiplicet produ^um exno^ 
oribur reliquarum. 
Siciit fradi:us G reducatur ad nomen kdft cjui 
tor a du^us in <^/gcnitom ex nominatOf 
reliquorum H» I, producat «. d /. Erit 
s R fra^o G aequalis'. Ut reducatur H, ejus 
erator c du^us in ^/genitum ex denomina* 
bnsreliquprum Gth producatr^/: prove- 
fradusT par dato \i» Pari modo V ae^qualis 
femetdatol. 

Dmmfi, adfcftzd^df, ut/iad^per fcho.pJ 
•L 7. Ergo per th. t. cap. prxc. R> G sequalef 
it Pari ratione chfe^ ad hdf^ (eu ( per fchoL 
if.1.8.i/^« ut ^ad^. Ergoperth. a. etiam 
'iT,H asquales funt. Denique quia M eft 
^fiUtiad/, xqualeserunt irz€d V,I. Re« 
i funt igitur fradi' G H, I, ad npmen idem. 
.oderatfacienduni. 

OferMimemMamiariti/qMpMrtiSf iffi littera^ 
rMN cmffiSus ixhUftt : qui fane loglfHees ffedofi^ 

i 

Pari 



1^4 Aithnmiu ftimu^ 

P A k s 3. 

Satof fndi qaotcunqne A.B, A B C 
Cy quot oj^orteat ad idem no- ^ f ^ 
mea redoont > Sc in nuaimis ter* T 6* S* 



D 



In?eniper 36& 38. 1. 7. mini- 64} 
mnmnumerum, i4,qaem nomi- 18 ao ) 
natores dati^. 6, 8 metiuntur. Is — — 
erit conununis nominaror. Hunc 14 14 x^ 
nominatores dati 4, 6, 8 dividant D E F 
per quotientcs. 6t 4» )»qui fi multi- 
plicentur per numeratores datos 3,^. i. pro 
nient r8> 10, 3^ numeratores novi , eruntque 
^i » D» E» F ejufdem nominis datis , A» 6» C 
quales • in terminis minimis. 

Dinmfi, Quod (int equales iic oftendo. 
conftr. & ex fcholio p. 19« 1. 9. patet tribus hifc 
numeris 4« 14, 3 quartum effe proportionale 
18. Und^ permutando ^eftad j.ut 24 ad >&' 
Ergo per th. 1. fra^ A» D xquales funt. Pari ar« 
gumento B. & E3 C 6c E xquales erunt. 

Qiiod etiam fint in minimis terminia» ficde* 
monftro. Ut habeantur frafti ejufdem nomiois 
cquales datis A*B,C,neceife eft ut denominatorel 
dati 4»<S,8 adxquate dividant non>inatorcm coi 
miinemfuturum, ficenim proveniuntquoti 
tes, qui dudi in numeratores datos • 3, 5, !• 
hibent novos numeratores quxfitos. Atqui 
conftr. nomihator ille communiss 14, jam inveo-. 
tust eft mioimus» quem nominatores datL 4» 4 ^ 
ndflcquati dividunt. Ergo nonpoflunt aliiirsdi^ 
Dominisejufdem,datis* A,B,C xquales inventri^iii 
tennifiis minoribus» quam reperti jam I^ £• F. 

PRO- 



PROBLEMA i. 
WrsBims m^U ad nmm dMimm. • 



b) i^d ii4 



*4*« 



Ata fit fradio F redo« F C 

ocnda ad fradlionem » aa . Sc 

jos oominator fit d. 
Per 19. 1. 9. ut i ad 4, fic 

i< ad alium c. quod fit 

ido'« vadtta produ^m 
lividendoper h. QuotienB 

e erit numerator quaefitos » qoi cum nomi» 
tore dato d^ dabit fra^um G aBqualem dato Ft 
^patet ez theor. 1. cap. pneced. 

m. p Qttod fi ^noO' metia* 

8d 6ik a I tor #«tttcontingitin]ioc 

~ — ezemplo» abi^dividens# 

8d f 8 dat quotientem n ^ m» 

ja.e /n a qnotieatem integrum^ n 

\ 6 — m icribe fiipra denopninato- 

jT rem4icritfiradus»»i^j:ii% 

/, (boc eft fex o6bivsB»cnm 

II qointii ez nna o£bva) «qoaiis frado ^ k 

Jkmmftr. Qooniam nt ^ eft ad 4 tta. 4< .eft 

fk mt manifeilum eft hunc namemna n^ m 

quotpartesi d denominatas* nemp» 

odavas partea ex toto oporteat acoipere» 

4, t sBquatis fradus habeatur nominii 

C^igitor unitates fingoJx inte^nnmeri 

^Mgneatextoto aocipi fii^la» odaw par* 

'^•liquetidf quodiannmeratoreg, meAoA* 

>VBitate, «empeati» defignareextotoacdpi 

ipcr aliqttidminosnn&oftav4 pirte'^ videlii- 

cetiw* 






x^6 Afitbmttu ffnSiu , 

cet I». pt id eft duas quintu ez una o6bfi > qo| 
eft firadio .fra^pnis. Sed de his cap. 8. plnra. 
1 7 Hi9'«f rtdaSiomi uftu frsfifm 
^— «^ v4i!M' frMBiams dM$4 togiufratm\ 
9 fMrtibus eju/dem t9tms notiorikm, 
p q r fi offerMnttir I, id ofi fifttHt 
17 f I I «MKMJ. ^fitir4 lo fodunsi ftk 
— - — — 1, udvigefimas, frovtmtnt pt<l' 
*o X 10 hocof fodos 17 f»m i<fin»f(#> 
dfiuivMlotmt U id ofi fiftem 
mitti fortied. 



E 



PROBLEMA 4* 
Fr4i^* mo fiso ttsMJoris rodioSi$ sd im^nmi 

morttsn» 
StofraAus Atotomajor. Nunierator (| 
per denominatorem (c). dividatttf. 
'♦• tiens (d) «quivalct frado (A.) 

'• '• A Dittto^/h. Fraans A cft ad tot 

b I a tea uaitatem pro toto fuppofit 

•— C}.d utnumeratori ad nominatc 
c 4 per th. 1. cap. praec. Atqai 

qaotiens d eft ad unitatem Qt afl 
rator ^ diviiiis • ad nominatorem ^» ffii &^ 
«ft. Ergofradtts A^quotiensinteger^) 
rationem.faabent ad unitatem. £rgo per 
aeqnales fant. Quoderat demonft. 
. Quod fi numeratore per nominai* B 
torem divifo quotiens fit intcgcr 04/^ 
. camfra&o»tttcontingitinfradio« *-* }| 
neBttuncnonpoterit fra6fcio data d 4 
redaci - tota ad integram • aBqutTalef 
bitque integro Sc firaftoiimttl fooiptts» 
4bratioeademeft. . 



Libriz. COfUt ^^ 157 

Eidem ratione reducuntur afles ad fblidos» 
los» pattacones; fforeni ad aureof» libras 
Pedes ad pafltisl pedes&paflui ad millia- 
.8cc. Ut fi velim 40000 pedum redncere ad 
iria fooo pedum continentia» divido^oop* 
f 000« proveniunt 8 miiliaria* 

PROBLEMA V. 
Jmtgri fmmeri udtiBk gd fraBmn mmmk 

, • • 

Atosfitnumerus inte- • S 

ger , m » reducendus ad . 18 c 

im » cojus nominator a*7 ^4 T^ l^ 

Integer {d) datus multiplicet {l^ n^en da-- 

, ftc produdo (c) fubfcribatur nomen^<ifr' 

: fra6tio (E) ind^ nata xquivalct ' inte- 

Dtm§nfirmw. Per definit. multiplicationis ut I^. i|. 

ludum^eft ad multiplicatum^, itamnlti-^*?* 

ins is eft ad unitacem . Scd etiam ut e eft ad ^» 

frados E eft ad unitatem. Ergo int^r m 

!fra^s E eandem rationem habent ad unit»* 

» nc proinde aequales funt. Quoderat do- 
inftrandum. 
Si coivis integro • ut 8 , fupponatur onitas , fit 

io» velpotidsqoafifra^io» acqoivalens in- 

ro 8. 
I HmtcmmodtmtfiJidi, frreni, pmtacmis, m^ 

m rtdMemtnir sdajfesi Mirei&fitrmiMdliirast 
mc. MiUMMod fajfm^fedis^firc» Gradsss sd 
mmmsfmm « & hm aifemdtk &fa dmmefs. 
F C A- 



C A P U T I V^ 

AddHk WraSmm. 

A^dendus Sit 

I. 

FRACTUS FRACTO. 



% 6 n C I qcfdefn fiat Qominis ( iit A* 
TT ri •^ B) numeratores C i , 6J addew 



Ji f, f — ^) numeracores ( t > o^ addew ' 

9 Tumfaronue (8) fubicribenomi»! 

C «^ natorem communem (^.) Fradnt 

^ indc natus (C) eritfumma dato» 

rum A»&B. 

ft 3 E Si diverfi fint nominis (nt 

^ T T ^* ^'^' p*' p*^®^' *• ^P' 5* ^**^^! 

<4 'f cantur ad alios ejufdem nominit- 
F ri JT G CF , G : ; horum fumm» (H) sb- 
f« qai?aletdatis(aEO 

H i? 

T/ II. 

INTEGER FRACTO. 

4 T Nt^er (A) reducatar ad 

A j - B Ifraaum (C) dato fraaj^' 

(h) cognominem per prob* 

C 'J^ 1« f* ^P- 3- Tam additio pcr- 

f f agaturtttnum. I, 



III* 



l l I. 

^LURES INTEGRI ET FRACtl 

COlligantur feorfim integri in w^gta fnmt 
mam • & (eorfim fn€ti in fomnuHBi foam 
EHtnnm. i*- Tum hx dux AimnuB addantnr vt 
^Bm. a* 
I J) mmfi r0tU borum omomm ftr fi i^ mmnfip s^ 

C A P U T V. 

SubtrsSio Ir^ilmm. 

r 

I Subtrahcndus Sit 

! 

I. 

FRACTUS A FRACTO. 

' % } ^ C I e}afdem fimt nominis (at| 

f 7 ^ ^ & K, ) minor numerator ( a ) 

fubducatur ^ majori ( 3 ^ 8c refi- 

f I duo ( I } fubiafibator commonis 

T nominator (f :) fradus indena- 

tut (L ) remanetminore dato (\) 

fubtrado ex dato majori (K). 

||i!L «J N Sidiverfifintnominir(Qt»M» 

}* 'jf &N) reducanturadalioi (0>P} 

'* Hominis ejofdem » per prob. a. 

Id ^ t. p ^P* )' ^^^ 9^^ fttbtxajlio per> 
r 1/ 1/ agtfvr nt iupii. 



1 <i> 



11. 



a^o 



JbMnmHu ttiStiu^ 



I L 

FRACTUS (S) UNITATE MINO^ 
AB INT£GkO (R.) 



EXiaC«ro(R)icci. 
piif r «aitas, tqnt 




iibicribtnHr idcm 
^ FneftioCT} 



S 

data R & j* ~ ^ 
(^ i qood fiet» fi q w nu- 17 i^ 



2 c 
T 



r. Unitas «qvivalct fnSto H 
p«KetCK coioi. u Hieor. i.cap. I. Ergoc^ 
ftbtfafcoqi ^ fiibtnlMi S tb mdtate. Atqvi 1 
p^OLMiaiu t.fttbtraho Sez^^* fifubl 
Ad^*. 6t;|l»£ubtzahoS^«mta(te> dhimfu] 
llo imifcjifrtirBH « ex HQmiaatDre i. Reiiq^ 



mildato (ocmpe cum 14) 



IIL 

FftACfUS UNITATE MAJOR AB 
v^Ss^ V£L lNT£GfiR A FRACTO 

"• Ntt^ CL) pcr prob./* 
'L ^ lodncatur ad fira^nm ' 
(teo frado CVj cognoi 
MfN Tttttfivftnsdatus (' 
fiibtvabaCnr aib iatcgro fic 
d»^ (QcmpG ab Y) utm 
u 






w 



Zibri 1. Capftt f. i6i 

Pari modo iubtralietur numerns intrgerft 

rOtOt ^ui integro dato major fit* 
I V. 

INTEGER CUM FRAqxO EX 
INTEGRO. 






E. F 



i * T Ntcger cum firadlo ( A J 

p 6 — i^. B. * per n. %, c 4. coUigatur 

' in unam fummain (C) 

quse fubtrahatur ab intc^ 
£ ^ gro dato (B) u( numero 

j pnKcedenti. 

INTEGER AB INTEGRO CUM 

FRACTO. 

Cl integer(D) auferendus 

^ioinor eft intcgro (E) 

ft 13 5l« cui fradus (F) adbseret» 

S integrum ab integro aufer : 

refiduum (G) cnro fra£lo 

f 1« dato (F,) erit refiduum 

f quaelitnm. • 

Si vcr& integer auferen- 
I. K dtts (H^ major eft intcgro 

^ (I)cuiadhaeretfradlus.tunc 

XX 10'' redigautur fra&us (KJ £c 

^ cui adhxret integer (I) 

y}^ 29. io unam Aimnuim (L) per 

» V """*• *• ^P* 4' Integer verd 

(H) reducatur ad fra^um 
^ N V^) Aim^x (L) cognomi- 

^ ]• aem 



h 



'^ 



Aritbmetia tfsRiu , 

aem per piobl. fw cap. ). Tnm fiat fubtradiS 

(MabL)atiiuin. I. 

I. K. ^^'y^^:qQoniamHaufereadaf 

eft ab I com K, erit H minor 

H. tx 10 ^ quam I cum K. Quia igttnr 

X pooitnr Hm^orquam I>fn»< 

Aas- K nece(rari6 fuperat cz- 

^ ceiTum ipfias H fupra I, ac pro» 

I t indeunitate majoreft. Itaqut' 

* X* '* ^ P^ probl. 4. cap j. in fra^o 

K, quidquid integrum eft, ezH 

O. N. matur » addaturque ipfi I » nt* 

fiat O cnm N » aequale I aiiA 

KL. Quiajam H neceflari6 eft non majos quam 

0,aufer HabO. Refiduum P una cum frado 

N eft rcfiduum quxdtum. 

, V L 

INTEGER CUM FRACtO AB INTEGRO 
CUM FRACTO. 

. 1 Ntcger auferendus (A) 

A^-^-BDSLe •*& fraaas iUi iuihaerais 

^ 4 (B) per n. i. cap. 4. colli- 

gantur in unam fiimmam 

n U F ^ (^') ^*" modo cx duo- j 
1 -4 bus aliis (D, E) fiat fom- \ 

ma (F) HaB fummae ad no> 
men idem reducantur, per prob. a. cap. 3. ac tna 
fubt radto peragatur ut num. i . 

\ 

C4* 



1 



C A P TJ T V I. 

Mfdtifticatw fraamm. 

Efto multiplicandus 

FRACTUS PER FR.ACTUM^ 
A ^ "Y^Idelket A per B. Nume- 

t ^ r* plicantes faciant om item no- 

F^ ^ iniflatores f,» faciartt;>w. Erit 

C C , ^^ numerator, fn vero nomi- 

i 8 om natorfra<^ionisCprodu<aac ex 
)> ^ — muItipHcationo fraftionum , 

^ 'jr pii A,Bi 



f^ E T) Nimimm per E. Inte- 

% ger ( E ) multiplicet {k) 



I I. 
FRACTUS PER INTEGRUJVi; 

D £ 

k» ^ ^^ 

L T* l' ^ ndmeratorem fraftl (T D.' j 

f* ' Froduao (») fubfcribe («d»; 

F nominatorem frafti (D ) Eric 

[ H 1 o . fraftio ( F ) inde orta produ« 

[ "^ Aum quse^tum. 

»•5 F^//i^. Integro CE; fup- 

; . ponatur unitas , & multipli* 

po fiat nt num« i. 

I ■■ ■ ■ . 



zH 



AfhbmtiU Vf^tS^ 

I I I. ) 

INTEGER CUM FRACTO PER 
INTEGRUM. 



INtegcr 8c adhaerens fraftus , cblligantnr 
u nam fummam per num. ». cap. 4. Tum r^ 
tiplicatio fiat ut num. praecedenti. 

Vel fcorfim multiplica integrum pcr inl 
grum » ac dcinde fradium pcr integrum. 

I V. 

INTEGRUM CUM FRACTO PER 
TEGRUM CUM FRACTO. 

PEr num. 1 . cap. 4. Integrum unum ftc 
reotjcm ei fradtum collige in unam fun 
Alterum dcinde integrum & fradum illi 
rentcm fimiliter collige. Tum hae fummx 
tiplicentur. utnum. i. 

Dmonfirath. 

pnm. omn C Ola nvmeri i, oj 
^ ratio demonAi 
efkt reliqua;£quu 
exilla patent. Of 
dendum eft igitur 
domBcflead " 
C ut unitas eft ad fradum A. Hoc enim cft, 
multiplicatum pcr A producere d utpalet 
dcfin. 1}. 1. 7. 

Ducatur m \npni produdum erit ^i 
modo^m ducatur in » produdhim erit • 
tur pcr th, 7. cap. a. B cftadC utfnm tti 



vm* 



o m om 

A ...B-C — 

P ^ V^' 



Liber2. Cdfut€. i^f 

1'JiQceft per fchol. p. 1 7 . 1. 7. vt / tft ad c^ hoc 
vperth. i.cap. i»tttunttas eft od firadum A« 
loderat demonftranduin. 

SchoUm^ 

Ip-C^ jt'^!^! nmUtfUtnndifingtili nmms fu^t mh 
f^ *m$ » ff^inStim mroUbtt minus tfi ^ id qmd mim 
pnfilmtyrtms. Sedresex definitione mttltifiieM" ^ ,^^ 
I tienss iUiie eemitttr. i, y, 

! a '} S dsmemmexem.gr.Amuh 
1911. -A — B -C tifUcmdo B frodsseit C.tsm^ 
% 4 >* t0se0sulA,sst.S sd C, Sed 
L ttmtsss femtstr mskjor quam A* 

}^etmmB_tMJerefiqHimfrodu&um C.^uodfi 
4 nudt^Bamdo Bfrodssent C» erit rurfitmut ssnitMi 
^ttkitAiidC. AtquiututasfonittirmMJorquatn 
' £^ etisim A. mstjor eft » quam froduStsm C* 
5i mult^Uemdorum stmss efi umtsste major , tm$ 
lumtrk hiitmmssy fidaUefomsijus^ 

D A P U T VI L 

Virifio IfnBiffum*. 

IDividendus Sit 

^ • I 

> fRACTUS PER PRACTUM. 

|A B C ^rimirum AperB» Si 
\^^ m% A^y «**^ dmforis ( B J tcrmi- 
' e*8^n^4 P» ni I» Cc» roetiantur divi- 
. ^ dendi (A) terminos 4 & r; 

I ^ numeri C«8cf)vpei^ quos 

nKttantitr , conftitnentfraftam (Cj ^uotientcaa 



%66 AtiihtmicA Pr/^icd 

A A £ Si vcr6 divif^nis (B) 

«4 m 3 nj* tertnini nbn. metUmiif 

!^9 ^' n^r mTa ^""^*"^« dividendi ( A ) 
^ ' diviforem ( B ) invert» 

^ f 2nio ( & fiat E, ) perque eom 

P V ^»— -^ fic invcTfum ni«Itip% 

' ca dividendum ( A. ) pio- 

dudtum (P) crit qaotiai 
<}uxfitus. 

I h 

FRACTUS PER TNTEGRUM SEliJ INTE- 
GER PER FRACTUM.. 

% 6i y » T Ntegro fapponatw 

t* I^ 1^5 V 75. •* nnitas . 8c divifio 

fiatutnum. i. 

I I I. 

INTEGER CUM FRACTO PER INTE- 

GRUM , VEL PER INTEGRUM 

CUM FRAGTO. 

REdigantar atrimque ad unam fummam * per 
num. 1. cap. 4. T&ra inter utramqaefomi' 
mam peragatur divilio ut num. i. 

IV. 

INTEGER MAGNUS CUM FRACTO 
PER INTEGRUM. 

A T^ Xempli gratia /98- 

t -l-^cum fra^o A per |. 

$9^ "^ pcr 3 Conimodius ficoperaberq. 



r*-v 



I 

C Intege^ f^% per } dividatar • 
l*# ^ f &quotieds fit ip9. Siquid 

L ^ B --C 99 ^" fuperfit» ut hic» i; id addatur 
,] ^ 9 fra^oApernum. a.cap.4,ut 

habeatur furoma B: quatn dl* 
^deper 3, ut num 1. quotientem C appone quo- 
^cnti integro priori i eritquc 1 99 cum C quo^ 
tiensqaaE^tua* 

L 

Lmonfiutii, 

k B O Ola operatio num. i.do^ 

• m .0 ' •^ monilranda cli , rcHqaaB 
- pop — ( — C enim ex hac funt manifeflac. 
f n p Mctiantur primd «1, & » ip- 

*• fos i»&^> per o^. Quoniam 

ffgo 199 metitur ^ ex fuppofitione pcr i ergo m tn 

# producet 4 per axio 8 . 1. 7 . Rurfum quoniam » 
mctitur tf pcr ^} crgo w in^ gignet ^. Ei^goper de- 

ihonftrationemcap.praeccd. fradus B multipli- 
cansfira^um Cproducit firaftum A. Ergo pet 
dcfin. multip. unitas eft ad B.ut C eft ad A. Igitur ^. , j; 
permutando, unitascftadC» utdiviforB^ft ad 7* 
di?idcndum A. Ergo pcr defin. divif. C cft 

quotiens di vifionis A pcr B. ^- ^^ 

At cikm tcrmini divifotis ' ' 

F J!-3 mo, B non metiuntur tcrmiw 

^^ nos dividendi A, tum ve^ 

A B E T& admirabilior opcratio 

^ m n videri folet • qu6d divifio 

^ pcr J^ pcr multipUcationem pcr- 

.• ° "* agatur. Demonftranduna 

/ an ** *g**"*' ' ^ ^ muitjplice* 

D \ — tur per divifor^m B ih- 
^ ^^ tcrfum . hoc eft pcr ». 

■ 1 ^ 



! 

t69 jUAmtiu ttOk^ 







ffodiin h ini D F0B6 ipuiiii 
F ~-^, tientan divifiinis A pcr Bl 

iniic. niii. Tennini divifiwif mt^ a 
^ matno dndi £Kiaiit flHL .^ 

A ^^jMiniifcf pcodaGit mm ft 
j; "J_J «mf. a qnibas fiat fiaftns F. 
P^ nm Perrchol.p.i7.L7.MM eftad 
MT nt ii eft adr. Etgo pcrt^ 
&. cip. 1. F8cAasqndat fimt. 
Atqmnomerator m diviferiiBB 
dividens iNM» dat qootiqitem nn 
f qoemadmodnm enim mnltipficatio ipecio^ 
pqrfidtnr fiila Btteranim ap po fiti o o e , itadivifiii 
{o\i eamndem fiibtraaione ab(blvitnr } Bc noinif ' 
nM n cjnfdem B divifiirif , dindensjniir, qn»tv 
tienCemdat m. Ergo per, i, partem firadns B' 
diWdetfraftnm F* per qnotientem Dfindmnt 
Qoare cdm oftenderim fraftos F Sc A «qnaiei 
cfleictiamBdividetA per qnotientem D, nfti 
tnm videlicee ex mnltipUcatione ipfios A per 

dtvifi>remB1nverfiun« hoceftperS. Qoodcrat 
demonftfindniiu 

SdfcHm* 



JLM ifMiifiJm $tkm hk snthmicis m^ m 
^^^^ftMaprum dMfiim , qmmttm mpirm f»' 
^mHfuem0J9nmmmm*iffi,^MvUkm\iiuodf^ 
t^Hfiddit, €imntivi/ireft$mitmi$mmr. Verimm 

dejhitkm^fAdk^^rmk^ 

C msa^JiM. AdsmfMmf» 

f % iif Bf ^miemem eMent 

A-per-B^- C. B9i$ fn defn. divif. 

4 2 ^* '^ '«"^ ^ tui jpM^ 

SmC^iftSuferB ^^ 



fMfitm A^ lffimrf9mmtmd$^m smhssifi^ddU 
itfinmBf kaftdiiem C tfi m dMf$m A. Attpd 
i i rirj w mmmn(0jwJfidMfm B* Mriitimmfm» 
mm C majmr eft dhift A* 4 

CAPUTVIIL 

Di Fr4llis irdHcrm^ 



.* -> 



^f\ UiefBadmodoiii integris in partes (e6Kf • m* 
\^ €d fluineri oriuntor* ita ex putibus integproi* 
tamin idiassiinores partes fubdivifis iiabentar 
ftadi fradoruin: nt & fiinunam A ex B» 3 qnartaa 
K 1 6. vigefimis nnios fioreni.Scribontnr ot vides 

inexemplis Ucappofitis. 
AE CD EFG A.B font 3 qoartx cx 

3 i< A I 113 id vigefimis. CD £ant 
»- — — % qointse ez ona (extau 

4 io 5 5 f6l E. F. O» font a qointst 

onius fextSB ex 3 ieptimis» 
Compettdiigratii fradio fraflionis» appella* 

lipoteritfradioiecondai feafiiofnijffionis £n^ 

^ooisdicator fraAio tertia* 
Ut ver6 drca frodrioncs firaftionosii Iogifii)« 

CB operationes inftitoantur » redocendaB prioa 

«nnt ad fimpUcca. 



/ 



*di 



9^0 'jbhhmettu VfiSlki'%, 

MfduSio FrjiSims fecunJ^ ddfinhi 

flianu 

B I D T\ Ata ixt (n€do fecan.da B. a 

* a . p 3 •*-^ oumeratores m tx, p ia invi» 

^ cem dud^i faciaot 4(p, & nominiF 

3^ ^4 toresr, » faciantCT. Fra^osE«* 

Z qaivalettrad^iomfecundxE.D» 

ap S Demonjtr, Fiat ut f adii» itaC 

£ «.— ad «. Manifedum efl fradioail 

cn la iecundae B,Di totum eile D,afii! 

proindefra6tionem iecundain&i 
D^eile ad fuum totum D> ut eft nomerator s ti] 
nominatorem c. Sed per tli* i. cap. x. fradui 
limplez Deft ad unitatem at p ad n: hoc eft ptf 
coriftr. ut c ad «. Ergo ex xquo fradio iecundt 
Bf D eft ad unitatem » ut m ad «• Deinde qoii 
per conftr.ut^ eft ad ifc ita^ eft adfti eritper 
ip. 1. 7.|!«fad:umex^ in z aequale cn h€bo et 
s in «. Quoniam igitor p muitipUcans m hdt 
^» U p muLtiplicansxfacit «Pf,eritp^ i?*'*/* 
ot M ad «I ira 4^ ad cn. Sed ut 4 eft ad « ita 
^quodjam oftendi) fradio feconda B»D eftad 
uoitatem i & ut 4^.eft ad cn, ita per th. ij» cap. )# 
fra^us E eft ad unitatem. £rgo per 1 1 . L f > &» 
^ioiecundaB,Deftad unitatem, ut fradas E 
eft ad unitatem. £rgo per 9. 1. f. Fra6kio fecan-; 
da B> D, & iimplex D acqu^des funt» Q^od trat 
propoiicum. 



i^ 



Libfi ^iO^ff ^f^jM 

RiduSio fiaHhms tertU » qtktru &c^ 
Adfimflkm* 

DAta fit fira&io tertia C : D E 

C| D, £• reducenda 3 a* 04 xf 

I ad fitnplicem. Fradioie*. — 

' cnhda D, E reducatur ad 5* b p 6 z 7 

I Smpljcem , I. Fgitar japi an, ^ 

C cft fra6h*o fra^onis I. q _ I 

Rurfiim igiturfradiofe- ' ' j^p^ p^ 

I cnnda C» I reducatur ad 
I &nplicem G. Erit hxc arqualis datx fradioni 
I tertiae » C D. £• ut ex conHru^one ipfS patet. 
i' Operatiototaabfolviturhuncin modqmynu^ . 
.nieratores in invicem dudki 4,9, »> faciant 4fM; : 
' nonieratorea ver6 b,f>Kt gignant^ft. fradioG 
I indi nata quseiitum ezhibet. 

■ # 

C A P U T IX, 

Fr4^/ Dtcimdis. 

T Ogiftica fradornm Aumerorum • cujustam 
^praxim, quim theoriamj^am fntpofoimus» 
quamfif fcitu Sc necefi*ariat nec injucunda fit: 
tanien in calcvlo longiori ,' 6c fkpi&s isepeteodo. 
quantom facefiat negotii » fciunt omnes > qoi 
numeros tra£lant. Vertm quemadmodum diri- 
dendi labor per Neperi laminaa rabdologicas . 8c 
logarithmos propi omnis evanuit i ita moleiliia 
I ^^orum Simonis Stevinii prasclaro invento 
liberatifomps. Isenimdocuit loco fra^pminfi 

?oi- 



volgvinBi docflBiki sdUiCK • tpM ittflgil 
oomfCBdioiti pnifnitncaPBiBont» •cfintc* 
p|ii cflcttt snoien* Hoc vcf o im ciiioni fimn aii« 
Aomccntis CMcrlroc pine cn^oliiit» hbc de- 
nMMiftnufiC • iMi^vc coin con drminftfiic k 
Hax^wsMd, i^pt# ^vsn cmipHii 88cne> Ucnnii 
^fiipplqnc 



j ij^Rccboiinf nii mnicri d eciiBiic i 

^* o fintiotin cv|o^picni pcitci dni 

lo ncB»ccBi)niiHaiiinllcfiimcflc&dcMn^ 

« nrtxndefioit inanierift progreffion 

n h deco^clvi»i]icipieiitif>io»ioo«ioop 

too ^ 9^ qoiden morc coouinifii iu 
fiaribcrcatar» ot ««idcfttresdectins: 
ot ^» id eft icptcm ctBtefinue. Sed qoitliimQ 
fimdonimooDiiiiatoKsiioncliii nods confttot* 
qoimooiciteflc dfris» cxpcditior gcIcdIos icd^ 
dLtor, finooiofirftnaiiientoi«s»iodfiipnipftii 
Bt fit in firopolis ftftrononicit • cxprimntst 
figBiiqnihofifam» qoseliic ridcscxpRfliu 

Dednuc Centcfiinit» IfilleGnsi» 
yiffTmfliff- CcntinilL fcc w 



S^;oft> I II III IV w ^ 

Vailor. lo loo looo loooo looooo 

I II III IV V VI Igitar Dedmftliam «• Aryi^*»/ 
346. ft94 iJcvftloreft; Atres dsdnuc^ 
b € 4 e f qofttoor oeotefiottr. «^ lez mille' 

fimse : AducdeciniDefinue: * 
Bonn omtiflpillcfinsi : jf^ qofttaor nuUioBrf^ 



Bc Quod fi notisfignadsalixncMi GgOMtm ad 
fioiftnan adhcretnt > ut^, k integros illae name» 

rosdefi^ant. 

I 11 Ciimigitor findHo decimalis ex» 

t }. a I primendaeft»diiofcribuatur,nuroe- 

g h. k 1 ru8& fignum. Numerus fignifieat^ 

quot partes dcdmaies cx totoacci» 

piantor i fignum i quakt. 

^s Didmdkm 

T7 St • omnes operationes arithmeticas ad 
^ ufiim humanae 7it« pertinentes » fine fradis 
sbfolfere. 

Modus tttendi eiponetur tnfra cap. ly. 

C A P U T X. 

Aeqmfita qtudam ad demof^dtmem Atithme'^ 

ticA dedmalis. 

C I methodicd procedatur faciUs reddetur op#« 
^ rationum decima&um demonftratio* 

I II III f • Notsefigms aftdse non seftiman^ 
a 3 4 turexbco» (hocedjuxtaloci valo^ 
a b c rem) fed otfimplices (hoced* acfi 
fingttlseprimoftarentloco.) Itaquefi 
dentnrdecimalesnotsB«,^,(,licit s tertio loco 

WififtitidscimisiigaifiGati ooa ao«» fed doas: 

fimir« 



■74 JriAmtiiu VfdBc£ ^ 

finiliter }» Ikte eziftat ioco iecaitdd » centcfinuf 
figaificat» non^otiedtres. i{ 

1 it X. Intcgri Tcr6 ttameri* qni de-^ \ 
4 B. X 9 cumlibas adiuBrent » eodem valore 
pq. ab aeftifflandi» qao» fi dedmales abei^ i 

fent » zftimar^ntnr. Sic notas f* f» 
lioetprxcedantnotxdecimales» ii» ^» valetqna- ; 

dragintao^» nonver^^Soo. 
11 3. Ciimnotadecimalis fcnbitarij 

6 6 n modo confaeto firadlionam vulgai j 
c — riam,denominatorpracteramtatem 

loom Jbabet tot dfiras » qaot ittdicantari 
figno. Sic nota dedmalis e^ valgri '^ 
modo (cnpta eft frad^io n, m» cajus nominator ffi 1 
Jiabet daas cifiras» tot nimiram» quot a figno^ 
defignantur. 

4. Valor figni dedmalis eft nni- 
III tas cnm tot cyfiris qnot indicantor 

K 3 a figno , nt fi detnr namcros dedinft^ 

1000 lis kfV^oT figni eft 1 000. 
Patet ez defin. |. 

Aximdi 

C G[I nnmero cotcanqiie (B) 

B j I iiiii ^ five is fit pure int^er » five 
a^ I o o o «z integro dc particoiis dedf^ 
II III IV . maliboscompoficos» adjician* 
000 tur cifrac C fignis decimalibaf 
C afiedae , ej as valorem ill« non 

immatabant. Nam neqoe dfhe 
ipfic allom ex (c valorem habent • neque integro 
Bprarpofitae, ejuslocamattoHaot» nt patet ex 
dcfin. !• Aiiomaillttftrabitar infnu ^ 1 

Pari 



i 



Uhi %. Giftf lOW fjf 

9 IT Pan modo cjkmferieideci^ 

^-4- 3 f «aKs (A) internipta cft, fiea 

1 II III ly if^' ^ff^ interpodtas conti^ 

4 j • o j nuctnr, valor dati ( h) non 

ifflmutatnr. 



T fl £ 
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ArtictdA deamtes (a,b> c, A) AtfAvaUni 
fiaSim (^) cujus numerator funt ip/i 
iwr^ iUtd (a, b, c, d) fignis djeSis & juxta 
^i vakrem dtftimatd ; nminator verhiffe ma^ 
rt»' Jigni vahri hoc ejl unitas cum tot cifris, 
V^ajignQmaximo^iiii^indicmwr. 



lOOOO 



r\ ISMonft. I II III I? 
■-^ DecH 7*34 
nalesname- a b c d 
i W, r, ^, • 

i icribantur 
arpHcite : 
toc eft, fiant 
fadi £ , F t 
S , H » qub* 
lim iiaine« 
«tores iint 
|>& notte fimpliciteif 
loceptaB • nominato- 
ei ver6 fint valorea 
pfi fignonim. Fiant 
binde alu fraai I> 
LLjte^^aortoi au« 



lO.OOO 

^-^F 

1000 



^ G 

lOO 



10 



H 



loooo 

lOOOO 
lOO 

loooo 

7000 

10000 



K 



M 




7 *34 

pi$t%'* 



7*1+ 



lOOOO 



lOOO 



lOOOO 



I 



lOOOO * 



lOOOO 



H- G ^^t 

lOO lOOOO 



7 

ro« 



nerttora fint iiiiiiit 
cffdem norsB» 7x34 
Ifldlecuiidjkiii t b c d 
loci valorefn 
fBftiinttiB» iio* 
minator ver& 
commontt fit 
Ttlor ipfe fi* 
fjfa iriuimi. 
Ofiendtm frt* 
Aos If KL» L«»M 9 
leqatles efle inS6M 
fi»F»G,H. CompjH 
remos duos L & G* 
Qiionitm locoram 
Ytlor iecnnd&m pro« 
grefBooem decuplam 

procedit t dextrt in finiftram i valor tutem 
sorum decimalium e4dem progreffione deco 
prooedit t finiftrt in dextrtm , mtnifeftttm t 
quod vtlor notx b ex loco aeftimafx » ('namcraj 
torvidelicet (aoo) fradionisL) itaezcedat VM 
lorem fimplicem ejurdem notaef^ (hoceftnnme^ 
rttorem fra^bionis G) ut vtlor figoi maasd 
(xv) (ipie videlicet fra^onis L noininator]| 
cxcedit valorem figni ( 1 1 ^ qao fignatt eft mH 
tt b » (hoceft ipfum nominttorem fradi &) 
Ergo per th. t. c. x. frtdi L Sc G seqQtlesfiuit^ 
SimiUpltndtrgumento»I&E:K&Fi JAtfit 
tequtleserant. Atqui fra^ones L K, L» M coft« 
fidunt frt^onemO» qoit ( loooo) vtlor i^. 
sii mtximi (ly) eftcommunis etrumdenonii 
stttor» namerttoreivcr6etrumcoUeai fadoiij 

1*W 



lOOOD -^ 

-41 
7000 ' 



71 J4» u t per fe patet. Ergo etiam frzQi E, F, G , 
iH hoc eft decimales dati d, ^, ^, 4 » conficiuat fra- 
dbnemO. Quoderat demoailrandum. 
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Q I i»rfgra ««ww ( m, n ) adhmant decU 

maUsparticuU f a, b, c) iwrf^rr t«w (fco- 
maHhis dqualis erit fra£to(V)€UjusmmefaUff 

mmsmadata ( in,n,a, b, c jyJjiwi, 
uUadpmt^ aljeSisy &juxta loci valorem ae* 
\ tefia ; nminatw verh ipfe maxirm (iii)figni 

1 y»ifr (1000.) 
I 

[ III III l>«f9Mi;/f. Per theor. 1; 

^ 3- f 4 9 decimales atb^c fufit se-* 
: m.ii. a b c quales fra£ko 4^9. Quod 
\g £i integro i^ , n du&o in # 

' iiSU® ,ltt^ fiat/, &fubfcribatur #, 
ciooo 1000 e utfiatfradus/^, erit is 

par integro ii», per prob» 

1*49 j-.cap, |. Sei fraai /,# & 

3^ 3*f49^ d, i conficiunt fraftam P. 

}ij49 1000 e c{im enim nominator # fit 

p communis, fotinumerv 

tores /> i funt addendi , 

qvomm fummaneceflari^ femper conftat noti« 

datis m, 0, if, ^, c, ut patet vel leviter rem expen^ 

(ieoti. Ergo etiam integeri», » cum decimalibus 

A^,«coolcittat fraftomP. Qjioderatdemoa- 



M T»»t- 



17S AfithmetkA frMcdp 

Theorema 3, 

I iT II T g^Vn 

vf iiiii iT I II ni iTv ... 

c 1003 cfioyoojr ^''^v' 

ioojc /107005- e aial«r- 

fufuefit 



looood looodod 

tmtC Ch 

fiis intetfofttis intmttptio frogreffmis ttil^t 
utfiatC'^ & fignU abjiilis , infra c fcriiit» 
d. WAximi {ivjfigni vahr. Fr4Sio c, dwl 

DemoQf!ratio eademeft quae» 1, & 2 tkeo* 
reroate. 

EX his tmpliiii 
declarabitor «- 

xioma fupra pofi* 
tum. Eiioi,cui«i' 
jtciantur tres cifw 
iignisnotatxutfiac 

/ per theor. 2. aequatur fraao^» k ifvcrd fn&o.i 
k» m per idem theor. Quot vcr6 cifris k exccdit;i 
totidem quoque cifris neceffari^ m excedit*» E'** 
po per thcor. i. cap. 3 . 1. 1 . ft eft adx» ut m ad r. 
& permutando ^ eft ad 09 » ut f ad A. Erff) p* 
theor. 1. cap. a. hb. a. fraAiilr,i»8cx.^«qu*to 
funt. Quare cAm *, iw fit/, U£^h,&td» etiam* 
lc / acqualcs funt. 
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a. 3 5- 


£3/000 


h. 1 


k 3fooo 
m 10000 



lib. Z. C4pl$t TU 17 j 

EA quiiiem id per fe roaaifeiluiji > uade & tao« 

^uam axioma propofui. Vifum cft nibilominBf, 

l^iiiamaxiinushujus axiomatis ufus crit, ded»' 

jiasiunculam iHam apponere. 

C A P U T X I. 

Additk Dedmalis. 



AD. 
de- 
di ofFe- 

ranttir , 

A* Bt C* 

Ubi %. 

norum 

progre/i 

iio vel 

intcrru- 

pitur.ut 

inC.vcl 

deficic 

ut in B •* 

ea'^ auQt 

cyfris 

interpo- 



I II III tr 


I II III IV 


1 8£i 


7 


I 


^^ IS^4 7 ^ 

I II III IV 

£ 8 6 f 00 


II IT 






1 11 III IV 


C7-4 5> 






F . ^ 7040 9 




I IIIII IV 








G903 1880 


I 




K 


L 


tf»4T« 


86 


loooo 70409 



loooO']^ 10000. p lOOOO.p 
9031880. g 



N 



10000, p 



fitiSQtioFt aut cyfris adje^tisutinE, conti- 
aoctur. Qjisl quidem fuppletione valor ipfius C 
«otBnon immntatur. Tunc fimilia fcribantur 
fob Emilibas , eo ordine , quem vides in D, E, F* 
P^^tur deinde additio , ac C\ omnes effent nu* 
■tti integri. Summac G notas primas iifdem fig* 
ttiaCpe, critquehKcfummaquacfita. 



/«• dXf* 



M» 



L». 



i8o Arhhmeticd traSiu^ 

' Dtfmn/lr. Per theoremata fuperiori apiteiei 
monftratai D, E, F acquantur fra^s I, K, L quo* 
rum numeratores fnnt ipfi D, E» Fabjedisfig* 
nis accepti ut integri , nominator ver6 commu* 
nis f, maximi figni yalor. Sed nt horum fndo* 
fstti M.rum habeatur fumma $ tant{^m opos eft addo- 
^*^<"*'*renumeratores» hoc eft ipfosD.E, F,tanquam 
integros, & fummx fubfcribere nominatoreai 
communem^. Ergoetiam ut habeatur fomott 
datorum D, E, F. tantiim opus eft ipfos D, E* F 
acceptos velot integros addere, & fummae i Ubk 
icribere^t maximi figni valorem , ot itimmaha* 
beatur fradlio N. Sed fradlio N per theoremata 
cap. pr«c. aequalis eft fummae G: natn ejus nu- 
merator conftat iifdem notis quibus G, &oo> i 
minator^ eft ipfe maximi figni ( iv } vaior , per 
hyp. otrobique. Ergo G eft fumma quaefita da« 
torum D,E, F, feu A, B»C. (^aod erat propo* 
iitum. 

^unmvis interruptio Jtgnomm tmfrmxi vix mk 
quamt Atit rAro offerMtur p nihihmini^ ut fhtdbs» 
Siotttr eognitio L^ifties docitmiBs , etismJfitM tO' 
fitm tttm hte, tttm dtmefs frofonert ttc demtnfir»' 
ro^ voltmnus. 



i 



lihi z* Otfm iz^ i8i 

C A P U T XII- 

SdtfaSh Decittkdis. 

III 1 II III IV V ^ Porteat fubi 

A 984» Cp8 41000 VytrahercBcx 

II III y iiiiiiivv A.Integerminor 

* 4 r 9 4 ^ 40^9 o 4 fubfcribatur ma- 

III III IV y jori ot folet.Tuiil 

Q043 6096 dccimalcs fimiles 

fub fimilibustrol- 

9841000 40£904 lotcotur , 8c loca 

tooooo.p ^ 100000. p %«" ^*f*°*** • 

'^ tam 10 pnncipio, 

T 94}6o9<S. q ut in A » quam in 

100000. P medio. ntidB. 

cyfris ngnati« 

foppleantur» ut fadlum videsin C& D. Quft 

i^uidem fuppletione datonim A & B valor non 

!immutator>pcr azioma. Subducatur deinde D ez 

^C perinde ac fi ambo toti eilent- numeri int^;ri 

fiaabiblnti. Refidui vcr& Qprimx notae iifdem 

fignis afficiantur. Erit hoc refiduum quxfitom. 

DmmfirMtio. Per theoremata cap. 1 o. C & D 

cquatttnr fradis E 8c F • quornm numeratores 

fuatipfiC» BcDacceptiutintegri» nominator 

ytA commuuhp» ipfe valor figni commooisma-* 

xiini. Ut autem F fubtrahatur ab E tantiim opus ^^ "^* 

nmnentorem a numeratore fubtrahcre » hoc eft ^* ^* "* '* 

D taaqnam integmm ab C taoquam integro» fc 

ttfiduo fiib/cribero communem nomioatorem 

I» maiimi nempe figoi valorem. Ergo u t D fubi« 

I ^>ihatur i C I hoc cft 9 per axioQia» A ex B > etiai» 

M I tantiioa 



ti^ Mthmetkd fnittcdj 

taQtuoi opiiB. erit O tanqiitm integram fiik 
ducere a C tanquam in^egro, Sc refidaoQTobi' 
fcribere p maximi figni valorem» ut haWacoi 
refiduum fradus T. Sed fradus T per.theoreQi| 
%, ^quatur Qj nam p6r hypotheiim & nttme* 
rator ^ iifdcm condatnotis • quibus Q^ {cnw 
minator p efl nlor ugni maximi. Ergo ctiatt 
fradus T eft refiduum quitfitum, Q^od tai I 
propofitum» 

CAPUT Xlllf 

Mtdtiflu4tw Decimdkf 

DKtur I 111 

muU 7 4 A G H 

tiplicanduf i n m 704 f* 

A per B, 70 4. A j^J^c Te 

Kulla fig* I . 

norum ha» 5* t. B 

btti ratio- 

ne ita mol<- 

tiplicatio 

inftituatur, 

•c fi A & B cifcnt mtegri numerii foWatipnw 

per cifras interpofitas f ut in A fecufido ) f^ 

grcffionis decimalis interroptione t ^1*** 

£et. Maxima deinde datorum A > B nuiofO' 

rum 'figna fibi adde. Eorum qui ppe fumnii o^ 

Wt •( IV ) fignum maximum » quo produdi C 

iiota prima fignari debeat , indicabit^dc ptfi|^* 

quot notae fighif ordiiie decrtfoeotibiis 6sA^ 



iji iit 17 
i66o$ C 




UM 2. Caput T3« ]8j 

Dimtnjh. Pcr theoremau cap. lo. A 6c B 
ttqQantap fradis G»5cH, q|offim nanieratoref 
limt ipfi^A & B accepti tanqoam integrl* nomi« 
aitores ▼er6 ipQ valores maximomm fignorum 
A flc B. Atqoi ut hi fradi G & H inter fe multi* 
pliceatort taot&m opns eft ut nomeratoreseov 
nm » hoc eft A 2c B accepti tanqnam intcgri » 
i&Tioem mnltiplicantes » noviim faciant numei* 
r^torem ^ (ipfumnempeC fignis abje^s} cui 
detnde iubibribatur nominator/, conHans uni- 
t^te 8c cifris #» f ^mul fumj^tis » valor fcilicet 
miurque (igni qiaximi A» B. Ergo etiam utdCi* 
dmales A» 6c B invicem muItipUcent • r tantiim 
opus eft ut A & B accepti tanqaam integri invi-» 
cem multiplicantes faciant numeratorem k , cui 
fnbrcribatur nominator /, ipfe nimirtkn Talor 
Htriafque fimul maximi (igni A, B| ut habeatur 
produ^um » fradio N. Atqui per theor. i. 
cap. lo, N xqualis efl C» nam 8c numeratori^iii^ 
im conftat notit » qutbus. C, Sc nominator/ 
conflac unitate & cyfri^» #»f , jjoc efl per hyp. tot 
Wffm 9 quot defignantur ab utrifqiie fimul maxin 
nisfignis AiBi hoc eft po* conftr. totcyfris» 
quot iodicantur ^ figno maximo C. Ergq etian^ 
C efl produd^om qaxlituro ex mu)tiplicatioc(e 
datorum A» 6c B. Qiiod erat demonftr. 

Si datornm unus eft numerus integer , cui nuL 
1i adhaereaat dedmales , prodti^^i nota prima fig- 
nabitnr figtto maximo aJterias dati-» 8c reli(ju« 
ftgois ordine decrcfcentibui. 



M 4 e A« 



x8^ Ariw9Kii(4 ffnBicii » 

CAPUT XIV. 
Dhijlo Dednuiis. 



i 



I O OOOQ 



I IV V f\ Pof-1 

A Jif 87 9 ^ xta^ 

I II tii If ▼ 1 11 A divijfr 

Ai/80079 Bf7| reperB. 

III IV r I II iii i.Progret 

15*80079^ 5*7}-^ cimalisinr 
.ooooof T^ ^^P^^V 

iy __ 4M cyfris in» 

terpofitif I 
toIlatur(Dt 
^ 4 f.o 1 h ' ia A feciiiw 
,^^^ j^ do.) Ditri* 

de deiode 
A per B, perinde ac fi ambo efTeiit iiit^ri. Si 
jam diiriforis B fignam maximam minus eft fig* 
no maximo dividendi A» ab hoq iilud aufer : figf 
110 reSduo ( 1 11 ) notabitur nota prima quotieiw 
tfs C » reliquas ?er6 fignis ordine decrefcenti' 

bus. 

III III IV III Quodfi(in}diri4 

ic zjooQ in^^d ibris maximum fig* 

I y II nom majus iit ^M 

b* i 3 (4 I o maximo (^) dirideo' 

di aliqoot cyfris (& 
videndo adjedis, ut in (Ir) iigna qux defoflt 
fuj^pleaiitiir ^ doii^ fubduOio fieri poffit. 



j '^ ^- Ofllt l^. 3tg- 

fcndam eft valor nuximi figni ipliu, C w 
eft quotien. ortu. ex divifiofe A S* & 
« Wnft Qpod .«tem * fit S\SS 
^qaot.enti,C. fic ofteodo. Per ^Z Z 

^i^'''?*"^ C eft id. quod remanfit fi«fo 
Wiitio .pfiu, B abl«o a figno m«rimo iS 
■ Atqo,^ &/ft,ot v,,ore. maximorum fieno. 
im A. & B, ac proinde per defio. 4. totide^ 
f&ntcyMs quot indicantur a fignis n,„h^ 
Swum A, 8c B. Manifeftam eft igitar cVw^ 
latisex cy>fris/renunere^.vaIorcm fieai m»*;' 



i qiiotientis C 



X 8 ^ Jfhbmeita ^faSiu , 

In tltero calb » qao cyfrac dividcndo i 
•d}iciendaB ut fiat» k, fic deinonftrabintQs. 
1. partem ]ani demonftratam m dividat k & | 
dncat quotientem ». k asquatur h per ai 
Atqui m diridens k fecit quorientem n, 
ftiammdividcnt b gignet quotientem »: qi 
frat demonft* 

Porr6 ex conftrudione jam traditft patet , 
divifi>r eit integer , quoticntem iiiciem 
notari » quibusdividendus : item 'ci^m ^vi 
Bt dividcndi figna nuaima afqoalM fttntt (gm 
tientcm efle integrum totum. 

t. Si divifione peradl aliquid (bperfititi 
In exem. i, fuperfuit X> ejus notae iifikm ' 
notandc» quibustotidemprimx notae dit 
di A. 

2>emm/h. Nam A eft D» & B eft E: E 
«lividcnsDrelinquitZ» hoceft X per tfaco. 
cap. 10. Clara fimt ifta» & prior 4eoi< 
Iberit intelieda. 

1 II III IV T I II 

A.tf. 80079 ^^73 

III IV V I VI VII VIII / 1 II IIJ 

X.4)| 1000 v^.^oa 
t C 

VI vir VIII 

ti fir 
•djiciantiir d aliquot cyfras dedmales , 
divifio continuetur » ut num» 1. tradi 
cft. 

Ex di vifione A per B Aiperf uit X. Hoc fi pb 
Clicrit ulteriiks ezhaurire » c4)^ ali^cot cf 

nV 
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leiifignatasotfiatX/»quod'divide ut niiiii. i. 
ki|aoticntemindi natum r adfcribe quotientl 
^ erit C r qaociens ex di vffione A, per B. V qood 
IPOI fupererit > jam mult6 erit minus priorirc^ 
boo X feu X, ut patet ex n. prxced. & hoc ipfuqn 
nribtts adjedlis cy Fris aut penitus evanefcet » 
iKt certe fiet qnovis dato minus. 
L IJeomflt. Quoniam valor reiidni X adjcdtis 
Mris t non iipmutatur » X / asquiralebit foli X* 
ItquiX^diyifpper B provenit quotiens r. Er« 
|oetiamX /diviibper B proveniet quotiens^n 
Ktqni ex A minus X> divifo per B provenlt qno» 
iensC (namAdiviibper B fuperfuitX.) Efi* 
|D oi A toto divifo per B provenit quotieijli 

FrMMm pmtfis fa emfli^tr, Ad refidonm ex 
jjivifionedccimaUadje^s aliquot cyfris divifio» 
Mm proieqoeret & notasqootienti primo aoc^ 
iicttes nota fignif ordioe crefc^nflb^f • 

Onollaria*- 

{. T^ OJem pland artificio poterit evaneicero 
**-^ refiduom ez divifione integri per intc» 
grom) cademqueerit dcmonftratio. 

I a I II III 1. Quaevis fra^o codem ar« 
Z\^ £3000 tificio reducetur ad partes -deu 

cimas. Detor fraAio 4,^. No- 

1 II 111 meratdri aliquot cyfras adji- 

i(^% S oe» comqoe fic au Aam dividc 

per nominatorem S, ut tradi* 

tvr nom. f . Quotiens d aequivalet fradioni «• t, 

Namqoiaper azioma» s 8c/»qoales funt» 

ftiam t iHoi dividcna »^Qoticntcs s<][oaies dabit. 

Atqoi 



i88 AriAmitiu VuHsu , 

Atqui h difiddis«» dtt quotientem ik» i< 
coroUar. 1. theor. i. cs^^. i. divideos auteiii, 
dat d. iEquanturcrgotf, 4 & ^ 

Redu^o fraOionis datas etiam contifi< 
jprobl. 3« cap. 3« 

C A P U T X V. 

Vfm DecifMlim namfwm^ 

1. liyf Eiifurse 6c pondera dividantur io lo^ 
«^^-^partesacquales* & fingulx decimsnird 
fum in alias flcquales 10 » quse jam eront ceote^ 
lima^ totios : Atqoe harum fingiilK iterum iai 
10. quaB proinde jam erunt millefimaB todvs^ 
Meniurishuoc inmodumdivifis» fi ntanrorifl^ 
dimenfione quacomqoe lioearum • planonnOf^ 
Iblidonimt liquidorum» ponderum,&cj na&j 
quam calculo fira6Hones ieib ingerent , fed ci-1 
rum loco integris numeris adhacrebont particofaM 
dedmales. quas licebit tra^are ut integrosnoiD^I 
roi» quemadmodum per plura jam capita expH^ 

cavimus. 



B C 


Qgod fi fnb fiaefflLj 


III III. l4|f6o 


tbttus operationisi 


7»8 n 


lubeat decimales yV" 


' * 


ticulas reducereadfira*^ 


7*8 , 14 


^ionem denominatiO' | 


»--1 A -h' 
1 000 a 


nis datas; evempligPii 




fi lobeat cogaofcere»^ 




fmi 



ferticnlxB» nnias virgaB lo pedom quot pedes 
|ai3ein ?irgx conficiant » quxfituna faciliimi 
ibdoelntor honc in modom. Denominator du 

Eio multipiicans 728 factat 1 4f 60 » si qu o an« 
tot primas notas (f6o) quot indicantur i 
^no maximo decimaU > fivequotfunt dati de«* 
&niales. Rcfidiium 14 eft numerator quxfitus. 
jgitur particulx B efiiciunt unius vtrgsfc 10 pe* 
inmpartes C, nempe quatuordecim vigefimas» 
koc dl faciunt pedes 14.. 

lytmwfir. Fra£lio A> cujusnumeratoriifdem 
potisconftat quibus B» denomibator verd prae- 

Gunitatem Iiabec tot cifiras quot defignantur 
gnomaximo ipfins B, pertk. i.cap. 10. x- 
|HararB.-Sedper prob. 3. cap. |, ut fra^o A 
iedocatur ad denomioationem io> nomerator 
^18 ducendus eft in 10 & produdum 14/ tfo 
lividendutn per denominatorem looo, quodfit 
infcreado ^t primas notas, quot funt cifrx ia 
^ooo , hoc eft quot indicantur a figno maximo 
pfius A. Liquec ergo veritas operationis prse- 
biptx. 

a. Circumferentia circuU dividatur quidem 
in partes ieu gradus 360; at gradus finguli 
lonin 60, ied in 10 sBquales partes (ecentur: 
rttmfingttlx decimx uniusgraidus io alias 10, 
isx jam erunt unius gradns centefimx. Hx rur- 
lomfingulxin 10, qux jam erunt uniusgradus 
Hillefimx, &ficdeinceps. Qu6d utinam Aftro- 
lomis placuifiec » aut certi deinceps placeret! 
|rofed)&longiexpeditiorevadcietcaiciilus» to« 
liti hoc io ftttdio adhiboad^it 

S.Ple- 



f^o jlrithiutudPr/iSie*, &c. 
|. Plenimque espediet, jum i. corol. fita 

pcrini. cajulcanque diriGonJE refiituum decina 
liboi cjfri* adj(£tit nliaurire , aut fra&iood 
int^if jim adhxrenicf in ilecimalei coi)verte>J 
re.ut coToll. i. tridicur.qHoiiomuliKcuin fnri 
Aij tllii eruDt operiiiones inflituendK: fi uot] 
aUcravetantJtm. vix opcrzpietiumfucritredD*] 
Aionem tcntars^ 1 



AR.ITH.i 



«>» 



kRITHMETIC^ 

P R A C T I C i€. 



LIBER III. 
!D^ JRadicum extroBume. 



W% Raecipauii] ArithmcticaB prai^cat proble* 
l^ ma eft » radicit ei poteftate dati eitra- 
■ dtio. Poteftas autem eft Qomerus ez ali- 
jns nQineri isepius pofiti « five ez aequalium 
meroram maltiplicattooe procreatos. IU« 
eft ipie numerus qoi multipUcafus pote» 
:em genuit. Uoaquae^tie^^ver^ poteftas toC 
itur habcre dimeDdones , quot habet late- 
h » iife quot aequales numeri ad ejus gene- 
■n rcquiruntur. Quadratus numerus appel^ 
ptur » qui prpducitur ex qoovis numero in ft 
fefam du6lo , five ex multiplicatione duorum 
kqualium numerorum. Talis eft 4*,qui fit ez 
L per a.'&9.qui fitez 3 in }.& i6,quifitex 
i|in4.8cc 

Cabos didtur qui fit ez trlitra^inimerorum 

Eualium multiplicatione » five ez namero bia 
iedudo. Talis e(l 8,qaifitcz a«2»i»nam» 
&fiicit4»&4inieft8. 
; Biquadratus feu quadrato qoadHMs eft» qni 
fe o Isaltiplicationcqaatuoraiqiialiiim same» 
V ro» 



1^2 AritbmeHu mSicA 

rprum » fi?e ex nuinero jn feipfum ter di 
7alis eft i6,qui fit ex> t> t» t* i". nam i ia «; 
41 Sc4inaeft8» &8inieili6. 

Superfolidus eft • qui fic ez roultipUcati^ 
«qualium numerorum ieu ex numero in (e qi 
ter dudlo. Atque hunc in modum reliquas in i 
finitum poteftates procreantur. L^efcholii 
noftrump. 8. 1 9*in quo csetera huc nea 
perrinentfa repcries. 

Poteftatis ver6 cujufque radiz ab ip(apot< 
tedenominatur. Hincradixquadrata» radiz< 
bica > quadratoquadrata » fuperiblida , Scc« Si 
gularum chara6keres |bu figna ]iic adjungo* 

« 

R. vd ' ' 

R. a } radiz quadratg.. 

> <R«3} -radiz cnbica. «. 

R.4} radiz biquadrka. 

R. /) radiz fuperfolida. . 

£t fic in ipfinitQm. 

Ezempla nonnuUa fubjicio. 

R. la) v^I ^. x) la, eft radiir qiu^n^ 
numeri la. 

R. }-; a^-* efk radiz^fib|C9 Aumeri ^J-. &fii 



1 I * ' 

Porri ezpcdietplurimimlinic ncgotiort& 
^tm rficiemkufiw.-genefim poteftatum cttfM 
«zpnmeKe multipUcatione fpeciosi > qos fcji 
Ikteraromappofitioneperagitttr* Confule.qo^ 




m monai ante lib 7. EucL 

a a 4 in 4 facic Ma quadra* 

aaa tum , & 4^1 in «facit 

aaaa cubum 444« 6c «i<4ia 
aaaaa' 4 facit quadrato aua« 
dratiim 



Bt fic dcincqps» 



C A P U T L 

f 

; JBlaHcu QuaimA Ixtt^. 

£xtrahen^a fit radix quadrata ex 

numero A. 



I. "pOftbinas 
■*• quafque 
notas, a dex- 
trif fumpto 
initio f com- 

£lum inter<« 

ponc » erit-* 

que nunK'< 

n» Aitiis in membra fidus » binis notis con- 

L Caatiaf prsBternltimum , quod unicft conftare 

L poteft. Qpotver^ erantmembratotnotiscon- 

f 



A f6, 70, 0; 


(7fJ 


^ 


»4 


7. 70 




7_^ 


ij-o 


""4/ . «9 




4f 09 




0. 





1^4 JlAhmdfd Jff£ks ; 

a. Pnefidiotabellaeluc Rad. 

appofit« » qoS notaram i i 

jfimplicium quadrati con« x 4 

tioentur t quan^e poftre^ 3 9 

mi membri (f6) radi- 4 i^ j, 

cem quadratam » aut fi f ^S \ 

Cquod hic contingit) qua- 6 36 ^ 

«Iratus non fit , radicem 7 49 

quadrati proximi mino- 8 (>4 

lis i ut quia ulcimum . 9 8>< 

membrum f6 quadratus 
0on eft • quxre quadratum prozime miflo 
49 • ejutque radicem 7 fcribe poft lunulam : 
fcacc nota ultima radicis quziitx. Quadnto 
ver6 49 aufer ex membro f 6 » & refiduum 7 fc 
be infra lineam. Hxc operatio fingularis e 
neque ampliiis repetitur. 

3. Refiduo 7. adfcribe membrum pcnofl 
mum 70 ut habeatur novum membrum to 
7, 70. Tum radix badlcnus acquifita 7 Ari^^^ 
Cur. £a fic dupUcata ("14) divifor appellabitai 

Qustre quoties divifor 14 contineatur ' 
.membro novo 7» 70 dempti noti priroa > ni 
cum in 77. Reperies contineri quinies. Soi 
crgo f poft lunulam. Erit bsec nota radialis 

tera. 

Multiplicet deinde nota radicalis jan reperti 
f t diviforem 14 } & fiat 70 : eadem 
que ieipfam mu Itiplicans faciat qua- 7 ^ 
dratumaf. Haec duoprodu£ta coU- ,^ 
lige in unam fummam • numeris ita .71! 
collocatis > ut vides in hac formuld. 
Snmmam 715* aufer ex membro 7» 70 » fcitfr 
jdttum 4; fcribe infra lineaou 



tthi^l Cofut u tQf 

^ Poterit etiam multipUcatio inftitoi hunc ia 
toodoiD i divifori i4,apponcnotam radicalem^- 
Bt fiat i^j», quae per ipfam radicalcm notam f 
pultiplica. Idem oriri produdum quod priiis, 
jatctcxp. 3.1. a. 

4- Harc operatio in omnibus membris fequcn- 
WKiseodem prorfus modo repctitur. 

Rcfiduo 4|- adfcribe membrum anteccdcni 
^ntiiabeaturtot^lle novum 45«, 09. Tumra- 
■^cm hadlenus acquifitam yy duplica ut fiat di- 

wrnovus jfo. Quxrcquoties hic contincatur 

membro 4/. 09 dcmpti primd notd, nimirum 
tfro. Repcrics tcr. Scribe crgo notam 3 poft 
Bolam. Hasc deindc diviforcm i j^o multipli- 
tt» faciat 4^0 } xnulripiicans vcr6 
Jpfim faciat 9. H«c duo produ£la 4^0. 
% ntimcris , ut in adjcdt^ hic for- 9 

"^collocatis. Summam4/o9au- ^^ 
fcxmcmbro 41-09 , & quia nihil ^^^^ 
«anct, crit A Dumeros quadratus , ejuique 

I^Qaodfipoftultimam fubtraaionem aliquid 
F^flett.numcrus, quiproponitur, quadratua 
wcfttquadratuf autem fit,fi muiaetur refiduo. 

t- Qjlando fadl multiplicatione nequitfiert 
|«radio radicalis nota ultim6 repcrta.pcr quanl 
toirum faaa cft mulripiicatio , minuenda cft , 
•necfobtraaiofieripoflit. 

Uo radix dicitnda ex 7 84. 7,84 (%n^i 
B^ratom prozime minus 4 j, 

^ membro 7. eft 4, & ra- j;--*^ 
» 9ttia,fcribcnda poft lunu- ^'l^ 
■• Ejugquadratum 4 aufer \J^ 
!*^l«fo 7,& reftant 9.quae o 

N % Tub- 



1^6 'JfkhmiAu VtiffUAi 

fttbfcribe» adje^^o membro 84. fiUdicilis 1 dib 
plictta dtt divifbrem 4 , qui in novo membro }• 
84 demptl primd noti, hoc eft in )8» continetur 
iiovief . Scribe ergo 9 poft lunulam 9 in 4 factt 
36. 9 in 9 fadt 8 1 . Haec prododa adde 
nnmeris coUocatis , ut in hac formula. 3 6 
Summa 441 auferri nequit ez mem- 8 C 
bro, 3184. Reje^s igitur 9 fubftitoe TT^ 
"6 , 8c denuo roultiplica. 8 in 4 facit 31 
^ in 8 fiicit 64. Summa eft 384 , quae auftnl 
poteft. • 

€• Quando divifbr in membro priml noti 
muldato ne iemel quidem continetur , {cribatil 
tryfra poft Innam , Scmembro illi nimisparroi 
membrum prozimum adjiciatur. 

Eftp radix elicienda C 4« f i*» i6* 
ez C. ez membro pri- 4 

mo 4 , elicitur nota ra-> 0* ' 5* 

dicalis 1 » cujus quadra- * \fti6 

to 4» ablato a membro 
4, remaneto, cui adfoipto proximo 



ly, fitmembrum no?um 015* (eu if. In 
primi noti j muldato , nempe in i * nota: 
calis 1 duplicati , nempe 4 , ne iemel quM 
continetur. Scribe igitur» o» poftjunulam» 
membro if ntmis par?o adjice 16 membrmfli 
antecedens. Tum per omnia > ut pri^ , operaw 
ris » radicem vidplicet hadcnus acquifitam M 
duplicabis, Scc. 

7. Qnandomembrumultimumeft» i»vdti 
vel 3 • fcribenda eft unitas poft lunnlam « 8c 61^ 
trahenda cz membro. 



C A P U T II. 

r H^ds QudiriU Demmfhah. 

'^^T Eoiifieni hacuiqae lcgi» qai extraftioais 
^^ radicam qaadrttaB ac cabicsB demooftra» 
tioocm perfpicaam & iategnm exhiberet. Ap« 
pcUant qttidem ferd omnet prop« 4. I. 1« Elem. 
$ed difficaltai tota in appiicatione confiftitt 
ipiam ?el offlittanr»Tel tam imperfedi ezeqaanv 
'|Br, atpleraqoeextradionis mjfteria in tene* 
htu relinqaant. Res interim eft fcita digna in« 
primis » quseqae fubtilitatis babeat non paromi 
ijuimodi tamen • at ex iis , . qax hoc 8c 4 ca^ 
' pite allatari fomas > clari intelligi poife exi^ 
I femeift» 



N 



PORISMA U 

Vttus tpiadratus numtus in frincifw cj^ 
fiMbdeiinfanu 






Dinm/hr. Radix qasBcanqoe qnadratom gp» 
neransvel cjfirashabetinpKin-r 
cipio» Telnon habet. Sihabet A a 3 o 
qoemadmodam A » manifeftom Aa | o 
dl » ot A dacatur in A» folas no« r%goo B 
tas fignificatiTas in invicem da- 
d» 8c prodadoprsBponicjfras 
tufjJQ plores f qaim fint in A radice. Ergoi 



1 fi Jtf^mufiu, FraSUs^ 

fTodviStam» hoceft (utpatetexdef. »8. 1. 7.) 
Jpie quadratus "B, pares habet ia priacipio cy^ 
ftas. 

Si Qon habet cyfras in prin* C 4 3 9 

cipio (utC) tum ut Cduca? C439 

tur in C, dcbet prima nota (9) 19171 1 D 

Siuae jam ponitur non cy fra.efle 
ed nota fignificativa t duci in /eipfani nt hv 
beatur c}us quadratum • cujus prima nota in pri- 
iho loco produdH D fcribendaeft. Atqui naflios 
not» fimplids quadratum , primam notam habeC 
cyfram > ut patet ex tabella cap. praeced. Efgo 
Aequc quadrati D, qui pro cujufvis radicis com- 
pofitae quadrato fupponitur » nota prima erit cy* 
ira. Omnisigiturquadratusnumeros» autpareil 
habetin principio cyfras, aut cjus prima nota 
omnino cyfra non^e^. Quoderat^emoDfiran» 
^um. 

C Imili ratione ez ipfo opere multiplicationii 
^ manifeftam eft nuUius quadrati nttraeri prk* 
inam notamefie , 1, vel 3 ve! y, vel 8, fed t^aam 
ex his i>4i5'> 9» a» o. Namprima cujuivis qmu 
dratinotaprimaeademeft cum alicujasqaadnk 
tifimplkisnotaprima» quae neceflario eft vna 



f^ 



P O R I S M A 2« 

p • 1> c T7 stommemqmcufkpm 

^ f6.jc,09 J3P, adextrainftm^ 

d e ftramintnembra feufonei 

4P I ooKX» a,b, c diftinaus cmmau^ 

1k p0/} 6iiM5 quafipie notasin^ 

^ ^ tetfifm. Ajfmatwt autem 

7.00 qf4o quoAibet memhrum ,* 

^» ^ exem.gi[.i{ltimum^9&qii^ 

dratus in eo fmpUciter aC'^ 
0fto deUtefcensfit d, ^uf^ tadix f. Dico , fi 
me d fmmtur tot cjftafm binam ^ qmt Ofh 
temetnbtum a membra antecedmt , amei ram 
Scem vero toties una cyfra ; d, e fiire cfoaif^ 
tm laientem in membro a juxta yabrem hci^C'* 
cifto , & radicem ejus effe f, k, 

Dimonfir. Cum enim pro fiogulis memiris an# 
te/pofita fit una cyfta, o^te d vero cyfrarum 
biiuuritts» manifeftum oft cj^firas f efle^dHplo plu« 
fc^ cyfris k. Ergo k, /.radix in fedu^a faciet 
innzm utf k ducatur in/» k, tantum opus eft 
/ducerein/.undefiti^ex i^ypothefi . ^.cyfiraa 
ifr f i^ fibi mutuo appooere<» quae conflabunt cy fraa 
•• com duplx fint» ipfitfum k. Ergoii t qua<« 
dratos eft , cjufqo^ radi^ fi k. U^uet 
^ncfitam. 



K4 <^ 



S0€> AMimu£ 

HIoc patet I. in quolibet membro Um$ 
qaadratum, Sc talem qoidemt quaiis ift 
lemmate determinatyr. 

Fiteti. cnrnumertts ex qoo quadrata radix, 
cltcieoda eft » fecetur ia membra binis notis cbi^ 
ftantia ; & cur pofbemum membrum poffit uuh 
caeflenota» quae quidem ei iequeiitibus patfl^' 
buntadhucdaritif. ' 

: P O R I S M A 

QVadrdtm bhmdi zihyfhe mtmeribi 
duasfmesfeitii e^ aa t 2 abb t bb« 
ScceJiquaAatmexZy &flams ex zinhiii 
JmftMs, &(ftaitatuse 

Patet ex p. 4. 1. a. Id ipfum cemitar ex opefC' 
ipfb multiplicationis ipecioiae 9 cujusparadigfna< 
fppono. 





• b 


• b 


•tb 


iotj 


»5 *o« 


atb 


»»tl 


'•'' 








aatab 


4o6ttfo 




tabtbb 


■ 'tH'> 


■ 



Sum. aataabtbb. 400^110^9. Som. 

Porrohaecmultiplicatio nihil habet difficulf 
tiitis» naiQut4r|-^ducatur in4t^»pri]pa.« 0101- 

tipli* 



Lihi 3* Cdfm 2. 20 f 

tipliciiis totam 4f ^, producit jMf^i^. Deindc 
t^ maltiplicaiis idem totum «f ^» prodocit f «^ 
f M.' Hxc dao proda^ addita faciaat s^fx nh 
fU. Q^iaBomoiaperfemaiufeflarunt. 

i . ' . 

POAISMA. 4« 

:p .»«««. ^ ^«^ «^« „. 

- JU tihus Ex. gr. tn tribus at bf c. Ejus quadi^- 
twiie/laatz ab+bb 1 2atbct ccj Aw 

' ^ quitdratum tx a; p/4iwi Ui ex a in b; quadrar* 
^ exh;f lamsbisex^cum h inc^ quadra^ 



r 



DfmM^, Per tbc a.xoo a f b f e 
Iforifma pra^e« a ; f b. 30 aoof gof f 

dens quadratum Z c / 

I tX4tf^fc»aBqoa- 

Liorqaadratocac ^i Cper modom unios partii 
F accepti ) 61 bis faAo cx af b in ^ & quadrato ez ^* 
Atqai quadratum ex afi per idem porifmaeft 
> qoadratam ez 4 una com bis fa&o ex a in i$ una 
com qaadrato ei 6. Ergo qoadratum ex 4f H^ 
seqoatar qtiadrato ex 4, bis fa6to ex a in ^» qaa-^ 
dratoex ^»bisfado ex ar\h inr, quadrato ex €. 
QSioderat demonftrandum. 

CotidUrimtu 

QUadratum igitur numeri» in faas partes di- 
rempti , componont partium qoadrati 6c 
difti plani. 

N / Po. 



ZQ2 



MthmfHu trnBU^ , 



P o 



K I S M A 



Q..«, .J. 



A B 

f 6,7o»o9 (7fi 

A B 



quivisA^epif- 
^iaMxB. sitaU'- 
tm quadratus Afi* 
Susinnumha bim 

mtis^mftantiaadejctrainjimjham. Dic9hh 
dicem B tot cmftm netis ^ quotjuf^ nmitd^ 
quadrato A. 

2>emonftr. Pcr porifma i. ejafque coroll. qwj 
niam in (ingttlts membris dati A latet unus qw^ 
dntus» patettoteile membra tn A, quotinA. 
latent quadrati. Sed quia per porifma 3* & 4 
qulquecoroll. in quadrato toto A, lingularam, 
fiotarum radicalium quadrati coatinentur» toC^ 
ctiam notas continebit radix B quot in A fiiDt, 
quadrati. Ergo radix B tot contincbit ootis 
qaot funt membra in A. Quod erat demonftr« 



P o 



R I S M A 



6. 



ESto numerus ipiadratus quicunque Ti.ep^ 
que radix quadrataX. Seceturautem Z^ 
mmbra h, g, f, c, a dextra in finiftrdmf ftf 
iinas quapfue waas cmtmate imerfo/ito. 



% 



tihi 3« Cdput %. 205 

Z. c f g h /abcdV * 

c a + b t cfd 

f/, 00» 00, 00 a.700 7ooof4oof3of^ 

f b.400 

<h »j»oo»oo c. |o 

5*7, 87. 00 
h 
i3}8»ai 

b^ In Dleimo mem» 

« lacet quadratua folas ultimi radicis &gm 
ti «. lapeaultimomembro/ooicQmrefi- 
Aio 6 membro ulttmi #, latct quadratas , penuU 
iuai radicis (egnienti b^ ana eum bts fado ex m 
^- Inantepenultimomembro^, un^ cam ro- 
idvo fj membri /» iatet quadratos antepenuU 
^i radtcis fegmenti c^ uni cum bis fa^o t% 
(hoc eft ex « 6c ^) in ^ .In memtiro h una cum 
^c&doo ijjSmembri g-y Jatet quadratus radicit 
Kgmenti d^ una coin bis fa6to ex «f^tf ( hoc eft 
^^McumktUf) md* £t fic ddnoeps fi plura 
^tmombra. 

^ Dim§uftrMti0. Cum enfm per porif. jr. tot 

ootis cooftet radix X » quot funt membra in 

2» in fingalis aotem membris» at patet ex porif. 

3 & 4 ejufque coroil. lateat quadratns uniui 

^gmenti radicisj manifefiumeft fcgmentiradir 

jciialtimi ^sacproindemaximi quadratum con* . 

: tincri in membro ultimo > adeoquc k maximo #• 

^B[ fic deio^cps. EtX quo etiam per eadem 3» Sc 4» 

porif. patetdepUnisfiyebis fa^ ex Uc* Con- 

fst cr^o qusefitttm» 

i HIS 



ao4 Mhk m iAu fi^SSu ^ 

HIS PRiEMISSIS. 

EOrmii omiiiaiiit qnx ad ndtds qui 
extra£boiiein fNraBoedeiiti cipite > prxfcf^ 
ta font » ntio dabitur. Refoourttr eieiDpli 
ctp. praeoed. inquo ex miiiiero A extnda 

radix» Z. 

I . Quia per porif. 6. ia ultimo membro u\ 
tet qoadntus iegmenti radicts altimi » u 
dicitiir ez membro f ndix qoadnta • quani 
teftmaxima» reponitarque poft lunuhim; 
dntus ^ah iliius a membro t fnbtrahitur % td i 
fiduom fcribitur infn Uneam. Et quia per 
porif. in membro ultimo continetur qoi 
folns icgmenti fen partis nltimae ndicis > in n 
quis verc^ membris pneter qnadntos partii 
ndicalium cominentor etiam numeri red 
goli feu plani • iddrco haec operatio priina 
poftremo membro convenit. Infuper» qood 
membro t elidta fit radix « negle^o bd *" 
re, nimimmacfieflet tantom 56» cum 
fit f 6f oo»oOf id»quemadmodum in aliis pl< 
queopendonibus arithmeticis » compeiidiif* 
tii £i^m eft. 

a. Qttod c f g /atc,- 

ver& interim ^ 5*6970909 Sf J 
fiota radicalis 49 • • • • 

m fic inven- h 7,70 •. a. 700 14.00^ 

ta» fitlegiti* 7^5* •• b.fo 

do. Cumper 
j. porii. ra« 
dix tota Z tot conftct notis » qaot totus A ^ 



kb, patet aiite iQeinbraiii # totefiemembra» 
lootaiite^ifttiitQotae. Qoia igitor fingula mem« 
Mra/,x<^abii8 coQftantnotis, tot ante#mem- 
bnini* prflecedimt notamm five looornm binarii • 
|iot ante. prascednnt Qot« feu loca. Qnare 
bm nota s fimpliciter aocepta» per conftr. fit 
Mix quadfaiti latentis in membro f » 5*6 , fim* 
^ter accepto» erit qnoque per porifma 1. M 
itocq»ta JQXta loci valorem (nempeyco) radix 
^vadrati latentis 10 membro zftimato ex locs 
i^ore 9 nempe io f 6, 00, oo.; Hoc ipfum eodem 
|toodo iQTdiqiiis inembris eodem prorfus modo 
ifanonftrabitur. 

I 3. Ex.membcis penultimo • caeterifque » quot- 
l|aot Aierintnotx radicales reliqux» eliciuntur 
btificio k priori plani diverib. Ad iliius ratio- 
bem penitiis perfpiciendam jovabit non parum 
bbocoiospooere radids bioomlK 4f ^ quadra'* 

flum» quod perporifina 4.eft« 

i' 

i- aaf* ab tbb^ 

Hojus pbftrema pars as indicat in uttimo 
^fiiembro « latere quadratum ultimi radicis ieg.* 
menti feu notx a : reliqux ver6 partes % ahf^^ 
indicant quid contineatur in membro penul- 
timo / cum prioris e refiduo» aliifque fingulis. 
Qoia igitur inmcmbro/cum refiduo prioris, 
boc eft inl» (7, 70» feu 770, 00) contioetur 
% MifB6 . hoc eft planus bis genitus cx ulti- 
mo ra^ids fegmento /eu notd m jam cogni- 
ti> in^adbacincognitam» und cum quadrato 
ipfins B , ut patet ex lcm. 6. manifeftom eft 
mcognitam radicis notam h ex hoc membro 
h efle elidendam > utique per divifioncm . 

quc 



zo6 Atkbmeticd VfOHUi » 

qu» fohr refolvit » quid multipUctttb emfii 
fuit. Caoi ver6 latera meiobruiii k prodo 
tia iiiit A&i» iadi?i£>rem illud erit aflumi 
dum • quod cognitom jam eil nempe « » 
quidem duplicatum > eo quod in mem.bro b 
tineatnr planus.bis fadus ex « in^hoccft 
nusextfbisfumpto, in^. Atqae haec caQfacft 

curadconl^itueodumdiviroremy radiji eati 
tcquifita» duplicetur. 

4.Per hunc au^* 

tem diviforem 

% a (14} divi- 

ditur non to- 

tum membrum 

* 7 » 70 , ftd 

demptd not^ 

primd • nimi- 

rum 77 tan- 

tiim > Mc de 

causd. Ut innotefcat nota incognita b, folo* 

planusi4^. fadus nin)irum exiibis in^i ^' 

videndus cft , cum ad hoc nihil faciat t6t utpoti 

totus incognitus. Kibil autem plani 1 4 ^ ad pri' 

mum memlM^i h locum pertinct. ut iiifra d^ 

monilrabitur num. 6. 

j. Reperta jam porr5 pcr di vifionem tkOH ifl" 
cognita t multiplicat & dupliim notae prioris^» 
ipfum nempe diviforem a 4 , ( 14) & feipfain> ut 
habeantur duo produ£ta: ^ ah-^hh (70 6c»i') 
qu« in membro h continentur & ab eodem id- 
circo fubtrahuntur. Quorfum vero fiat hscc fu^ 
traaio . patebit ex cUufula totius demoo^^ 
tionii. 
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afb.tc 
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,lihfi$.CdfUtil 107 

6* Car avtein produ&exmuU 70 . . •' 
iplicatione fcfibantur ut in appo- ^ f • • 
m fonnirii , ratio efti quod 70 hoc • _ * ' " , 

jft % mS, fiat ez dtvifore 1 4 in ^ > & 1 

Ij^ hoc eft Si, fiftt ez ^ in ^ : unde cum s fit nota 
Iftdicis ono loco altior quam ^ , ctiam produdti 
[ft M^,) 70 pima nota (ut patet ex porif. 6. c. 3 . L 
I*} uno loco altior erit quam prima nota produ« 
fii ly ez ^ in ^ , ideoque fcribendst fupra 1 fecun. 
dam notam quadrati (iii) 25*. Ex quo etiam ma* 
tifeflam fit • id qiiod fupra aiTumptum fuit > vi- 
delioet nihil p]ani 1 «^hoceft 70, pertineread 
locum primum membri k Nim cum duo illa 
yrodu6ba adduntvr , quadrati (SS) if prima nota 
iqwnitnr io primo loco furomx 71^, plani ver& 
|t Mk) 70, prima nota pertinet ad locum fumm» 
Acnndum. Etquia fumma^ij* tot conftatno* 
«9 quot membrum i^, utpote per porifma 6. ia 
l4olaten8 » adeoque ab illo fubtrahenda , manife* 
Ihim eft plani (i ak,) 70, primam notam pertinew 
le ad locum membri ^ fecundum 1 ac proinde, 
com folus planus (is£) 70, dividendus fit, memii 
trom^ demptd primd notd dividitur. 

Porri valorem verum produ- 70000 

'Aonim ezprimit haec formula al- x f o o 

tera, qoem inier operandum ci« txToq 

.tra veritatis prxjudicium didimu* ' 

hri liquet ez demonftratis fupri. 

7. At quare hcc opcratio 10 aliis deinceps 
laemhru iemper eadem repctitur? Ratio patet 
ex 6 porifmate. Quemadmodum eoim in mem« 
bo h compofito ex fi fn refiduofirioris* latet 
i 4^ f M| hoc eft pt«aui bis ex nota^ radicali m in 

radi* 






1 



2o8 JbitbmeAu VfoBkd « 

ndicalem # '> » una cum qoadrato ipfiua l s itl] 
membro k compofito ex / 8t (45-) prioris / 
d«o, latet 1 iif ^, f cr, hoc eft pla&ui fajs ez «t| 
tadice eatenoa acquifiti, du^fciia «»8cqi» 
tum ipfiai^: Scficdeiacepsiiirdiqoismanl 
fiqoxeiTcntplura. 

8. Poftrem6qaaBritur»quare»cQmroem1 
oltimum eft » 1, vel &».vel 3» pro ndicali 
fcribatur unitai . Eftoqu^ ^ 

dratusA» cujusmembnim b 1 

ultimum eft ^ 3, 00,00; ra- 3» 96» 10 ( i99'l 
dixautemfit2>cujttsmenv A loo. 1 

brum ultimum fit onitaf. 
Q^ia radix Z tot habet ootas per porifin» ft qM| 
Amembra; habebit i » anteletotcyfras» qo^ 
ante ulcimum ^» funt membra. Sed quotfo^ 
membra aiite S » tot ante notatn 3 font cyfriro^ 
binarii. uthabeatur ejut valor 31 00» 00. Ergo^ 
habeatur valor ultimaB notae ipfiua Z» quxefti 1 
anteeamtot ponends fttntc^fr^» quotantcj 
cyfrarum Unarii » ac proinde ante 3 » ruotcjh 
duplopturea» quamante 1. Ergo qoadratomif 
fius unitatis ex valore loci aeftimatae crit 1 » cn 
tot cyfris» qoot funt ante 3. Ergo contio^ 
in 3 , 00, oo» ab eoqoe auferri debet. Ex qaofi 
tet qosefitum.' ^ 

9. Explicatis hnnc 10 modum ac demonftv 
fingulis partibus extra^ionis quadraticsBidemoi 
ftratio tota fic concluditur. 
Numerus datus A» cfg/*^^ 

«qualis eft qoadrato A» f 6» 7O9 op \ 7 / } 
ez«s planoex4bia i 700 

in Si quadrato ex ^ ; hfO 

plaoocz^t^ faisia c} ' 



gqoadrato ci r, ut patct extoto opcre cxtra. 
onis • com di€tx quantitates fubtra^ise fuerint 
A. ncc quidquam fubtraaione ultim^ per- 
i fuperfuerit. Atqui per porifma 4. ctiam 
^uadratus radicis Z. iifdem xqualis cft. Ergo A 
eftipiequadratusradicis Z. Quod erat demoii- 
LAraodum. ^ 

f Quod fi ukimi fubtraaione perad-1 fupcr<: 
sioiflet quidpiam , tunc numerus datos , illo reli, 
duo muldlatus , fuiflct acqualis didis quantitati- 
! Jius , ac proindc U radicis inventae qu&dratus. 

CAPUTIII. 

I 

\ Radicis cubiu extraSio. 

I 

■ Xy XtrahcnJa fit radix A lot.j^o^ija (4 

"cubicaexnumeroA. 64 

! i.Poft ternas quafque Tg 
^notas initio fafto a dex- ' * 

i tris, corama autpundlum interpone : eritquc 
^ numcrus datus A fedlus in partes feu membra • 
^ ternisnotisconflantia, praster uitimum» quod 
I conftare poteft notis , yei doa- 

bos , ut in C; vel etiam unici , 391810,49 j. C 

utinD. Tot veri notiscon-' 7>90o,34t. D 

ftabit radiz quacflta., quot 

enintnumeridatimcmbra» ut infra demonftra^ 
bitur. 

1 !• Prxfldio tibellaB hic appofltae» qui nota- 
rnm flmplicium cubi continentur • quaere poftre^ 
I mi mcmbri radicem cubicam, aut fl id cubus noo 
! tft 9 ^usBre radiccm cubi proxim^ minoris^ 



5 10 jtritbmeiiu Tr^lcd i 

Rad. Qoa^ Cubi. Ut , quia hic poftremiB 

j 1 I membrum toi cubus 

A 4 8 eft» qaaere cobum pro: 

3 9 »7 me minorem 64. Hu) 

4 16 64 radicem 4 fcribe poft 
f Xf ixf nulam » qux erit nota 

6 34 ai6 tima radicis quxfirx : 

7 49 }4I ^u°^ ^c'^^ ipfum 64 

8 64 f 1» fer a poftremo mem 

5 81 719 8c refiduum 38 infn 

neam repone. Hsec 
ratio fbli poftremo membro, convenit 1 
proinde in membris fequentibus non repei 
tnr. 

3. Refiduo 38 ad- 
fcribe membrum pe-* 
nultimum^o^, utfiat 
fnembrum totale no« 
yum 3 8 , f o 3 : pro quo 
divifor fic parabitur. 

Radicis hadlenua ac- 
quifitx 4, quadratum 
li(^itriphca:fit 48.Tumip(am quoque t%& 
4hadenus acquifitam triplica: fit 11. Produ 
ndde* numeris collocatis» nt in fadc iottCL 
Summa 491 erit divifon 

Quaere igitur quoties divilbr 4^1 
contineatur in membro 38* jo6> 
ilemptd prima nota > hoc eft in 381*0. 
Reperies contineri fexies. Scribe er- 
go 6 poft lunulam * quae erit nota penaltiin> 
dicis quaefitae. 

Tum nota radicalis ultim6 reperta, 6, mv^ 
plicans primo radicis prioris 41 quadratom ' 



101, 5-03» 13» 
38»roj 



48! 

I 

49l 



Lthri 3. cafut 3. zit 

iptum, nempe^S, faciac a88, Deinde radicij 
imdrepert« quadratum 36, moliiplicanstri- 
im ndicis prions 4, ncmpe la, faciat 451, 
niquc d, feipfam eubice roultiplicads faciat 

^«ctria produ6fca adde, numeris 1 8 8 

:arjs , ut in hac formula* Sum-r 431 

Jjjjdauferamembro 58,5-03, a i S 

refidanm f 1 6y infra lincam rc-. .T*^^ 
»e. 3 53 3^ 

4. Haecoperatiototojam numero tertio ex- 
Ut in omnibus membris fec^uentibus eodem 
io atque ordine repetitun 
Itaqne rcfiduo 3-167 adfcribe membrum 
inmumaja, othabcatur membrum novum 
"'«1' 167,131. Radicis46hadenus acquifitae 
quadratum aii6 triplica : fit 
34^ 6348. Radicem quoque ipfam 46 

^»38 triplica: fit 1 38. Haecduo produ* 
3 fiB ^ ^" onam fummam colligc nu- 
meris , ut in hac for mul^ , coilo- 
P' Summa cft novus divifor. Quscre igitor 
«>tie« hic contineatur in 
omembroj'1 67, 131, A 

optt primi not^ , ncm- iot,fo^,%i% (4^^ 
*"^»^7>»3* Reperiea 64 
atineri oOies. Scribe TS ^^^ 
rJo,8.poftlunulam.Erit ^,'f^r 

^ nota prima radicis iLIl 

"«fitaB.8in6348triplum j^i6 7^%^% 
^Pe quadrati radicis f 167,1^% 

tos acquifitse 46, facit """^ 

[7?4- quadratum ex 8, 
^Ott 6^ in 1 38, triplum radicis prioris 46^ 

» hot^ 



jro784 
88)» 



et2 AridmieHu Vrdtta » 

dt 883%. 8 in 8 cvbice» eftfi&. Haec 

produda idde « nvmerij 
in appofita formula 
natis. Summam 5*1671 
anfer ea mebro f 1 6j%\ 
& nihil reftat. 

Numemsergo A 
efti ejofqne radixcol 
eft 468. Quod fi poft nltimam fobtra^ 
aliqoid foperfit » nomerus • qni propooit 
non erit cobos : fit aotem cubos t fi mi' ~ 
refiduo. 

f. Qux nom. />^»7>cap. i. Notaotiir 
qoadratx radicis eitradione , etiam in 
Aione radids cubicx erunt obforanda* 

C A P U T IV. 

Cubudi raJitis imn^titU. 

T)Rasmitto etiam hicporifmata qoxdiffi 
^ quibus theoria tota extra&onis cobtcs I 
oianifella* 



P O R I S M A 



CVbusnumem m fudldsmplnc^ 
bet cjffids ^ mfi bdeui » os U 
mtimu 



DinmflrMth. Namradiz qasBCOfflqQSCBl 
generans, yel i^^bet in principio cyfras nfl^ ' 



Lihi 3. Cdput 4; 2 j Jf 

iret» trel non habet Sinonluibet; 
la ot A (fic eam lobet vocare) 1 }y 
lltipltcetur cubici ».debet prima A 
H notain le daci cubici» 8c cubi 
^ndi prima nota icribi infira lineam prim# 
20 in produ^o quxfito» five cubo totins r»* 
is A : ac proinde cujefcunque cubi prima 
tft convenit cum prima nota aticujus cM fim- 
cU* Atqui nulUus cubi fimplicis prima nota 
t o* Ergo» 8cc. Qood fi radiz in prindpio 
beat c^rfras » quemadmodum 
ex ipib multiplicationis ope- B. fSo 
maDifefinm eft « ut B ducatur C. f 1 aooo 
(e cubice , tant&m opus efie » 
Gubo notarum fignificantium prxponantut 
Tx tripl6plnresquamfint inprindpio 
B. £rgo, £cc. 



/ 



Cmllanm. 



■ X demonfiratis patet cujuiViscubiprimam 
^notamconvenirecumprimanota» alicii|qi 
n fiisplicis. 

PoRltMA a* 

■^ Sto ctAus qtdcmqw » ^ ' 

^ a , ejufqiurAdix cur 64 j 000, 000 

t c* Oio autm m e d 

fMdntur cjfranmter' '^\ oo 
fges hy quotcjfiAradi^ 

Dico etim totum c, A efe rAikm oM- 
» taius a> b. 



'^ 



iti4 Aflthmetiu VfiRiUj 

Vemonfirdfie. Uthabeaturciibus ex r.iltailj 
tiiin opus efl: f multiplicare cubice» Scprododi 
m prseponere cyfras triplo plures quam fiat m 
Atqui^yfrv^funt triplo plurcs per h j^pothefioii 
Ej]go d,^ eftcubusex c^d. 

[l'. TlTlnc patet, ii nn- a e 

^t-l. merus quivis fit 64 , a 30, 7I 

divifus in membra » tribus • 

notis conilantiai dempto ^^ j 

, . , ."^ . 04t 1 000 1 

vltimo 4 » quod paucion-i ^ * 

bus cpnftare poteft,& mem- ^ ^ 

bri cujufpiap puta » * t 4 I <>9 

£mpliciter accepti radix 

cubicafitr: fianteradicem # ponantur tot 

frx^t quot ante« funt membra e» Jr feuU 

rumternioncs^, etiam «»^ fore radicem cul 

cam ipfius 4» t • feu membri 4 juxta loci val< 

ftccepti. 

X. Ex his manifetlum eft in quolibet mei 
latere cubum , & talem qu^dem » qualein J3 
determinavimus, 

3. Atqueexhis jam incipit apparere , cori 
extrahendam radicem cubicam » poft ternas qi 
que notas comma interponatur, 2ccurooDi 
ferfit; , fist membrom ultimum uiiidl coi 
pota, fiveduabiks. 



Lilfi 3. Oifm 4. 2Xjr 

! ' POEISMA 3« 

! ■' '. ■ ■ . 

|V-/i»i«iiatb jrfb 

h^ r£f /ifff ie fiu aafabtbb 
^mufi in duas ab 

les/iai , (/? afb ^ 

*3aabt3 aaataab+abbfbbb 

►tbbb# aab abb 

i Hoc efty cuhis aab abb 

\$immi atb /- hoccftiaaafjaabtjabbtbbb: 

\futttr cubo ex ^: 
4o ter funrfto, quodfitex quadrato ijfius % 
3o ifi b : filidoterfimpto quodjkex qua^ 
Moiffms hduEtoin a : cubo ex b. 





Demonftrath. Patet cx ipfo aAtt multiplica* 
^tioiii* cubicK . cnjusparadigma hic appomtur: 
k pcr fe cft manifefta. •. ,. 

Id ipfum demooftratur io fchemate hic ad>un- 
fto. Cobus enim d l , rca» e d fc<J» in duas par- 
ee8>»8c fccomplc«tur cubus fegmcntorum /• «c 
b,cobo$mmirum^#ii<^/6[»'/^^.** 3»»ijri«s 
kem tria parallclepipeda «qualia. quorumba^ 
fes fant quadrata ^. fo, w «qualia quadrato rf 
fai aa, altitudincs ver6 {Xt 6 feu rd, tk, quae om^ 
i aes funt «quales ipfi * : itcm tria parallclepipeda 
ftqnalia . quomm bafes funt quadrata oi, ,oa» 
j oj, sequalia quadrato jy, fcu bh altitudii^cs ver* 



1 1€ ArithmettcA Ftdaiu ] 

Bxc quidein » utpotd vel mediocriter elenieft^l 
ta geomctriac cftllentibus fatis nota $ tion eft ne^j 
cefleploribos demonftrare. 
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A 4 



abc 

^tj' a* ^oo flfbf c 
2» c. lo poofxotj* 



E 



^^0 

fus Z 

temptus itt f 
tesjuas j 
amque ilU j 
mt^ atbfc. I.JUS tuhus ^qmut his quMnt 
tibus : cubo ex a : fiUdo ter , genitQtx quddti 
ijfiusz in h : filido ter^ gemto exquadtato i^ 
fius b ds^o in a : cuhoex b , {mmsbas ^ 
titatesvocaboM) item filido ter ^ genitcexqi 
drato ipjiffs afb duSo in c : filido ter , gi 
to exquadrato i^us c duSoinzih: cuboex C: 
quas quantitates fofterioresvocemus N. 

DerpmfirMtio. Sumendoenimiif^permDdofll] 
unius, erit per porifm. 3 . cubus cm »fi ♦ fe xq\ 
lis cubo ex sfS & qoantitatibus N. Atquipffj 
Idem porifma cobus ex sfd seqoatur qttatttttip':i 
tibus M. Ergo cubus ex «f ^^ scquatur qoaoti^ 

tatibusM&quantitatibusN. Qjioderatdemoai' 
ftrandom. 

OroUarium. 

ip Ubum. igitur nomeri in fuas partes feBi 
^^ componunt fingularum partium cubi > ft 
mi folidL ^ ' 

Po. 



libri 3 . Captt 4« 

PORISMA y 



zxj 



X abc 

101, 5*03, 231 (^468 Z 

(a* 40Q 

b. 60 

c. 8 



ybuseftoqui^ 

vis X ejufque 

Ux Z. sit autem 

'm X /eHus in 

iha , poft temas 

tas 4 dextra in fi- 

ram cmmate inteijeBoi Dico tadicem Z toi 
}are notis , quot membrafunt cubi dati» 

Demonfirath. Quoniam percoroll. 1. porifin» 
>tn fingalb mcmbris latet unus cubus» tot erunt 
cmbra 10 X, quot cubi. Sed quia per porifm. 4. 
[oique coroU. in cubo X. continentur cula iin-' 
ilarum radicis partium a^k^e^ totetiamerunt 
dicis partes, ac proinde Sc notae^quot in X funt 
ibi. Ergo radicis Z tot funt notse qiiot mem» 
{kacnbidatiX. Quoderatdemonftrandunu 

P O R I S. M A 6. 

T 'f^ 

Jl dem 

r^tis , 

^co: in 

inenAfo 

Mbimof 

Utetcst' 

hsfilus 

^itM ratBcis fefiemi a. 

in 



f k m abc 
X ioi»fo3»i3a C468Z 
f 
I ao«ooo>QOO 



afbf c 
^oofdofS 



38>fo3tOoo 
m 



a. 400 

b. 60 

C.8 






a 1 8 Aritbmeticd Pt^s l 

I» f k m abc 

fenulti^ Xioi,fo3,x}i (4.68 Z 

tfo Ir loiyoooiooo 4oot6afl 

k t.400 •' 

T^i*^ 38,5'03,ooo b. fo 
{38; m c,8 

tefidm fi6j,%it 

mmlri 

f j latet filidus numerm ter^ gemtiu ex M 

drato iffius a duHe i» b , (b* /0^»&f ter , M 

fdtusexquddratci^mhj dtiScin a ^ ^ & cd$ 

iffiush, 

lnmembromunacm(^ 1^7) r^dmmem 
kri k continetur foUdus ex quadrato 
atb ( ideftzcumh) terduSo in c e^jitf 
iui ex quadrato iffius c r^ itfff0 i» afb , 
icubus ijfim c. 

DemonfiK Cum enim per porifma f. nJb 
Z tot conftet notis, adeoque & fegmcntis» quffC 
funtmembra in Xi in (ingulis autem membiist 
utpatet ex porif. 3 Sc^ejufque coroilario, If* 
teat cubus alicujus fegmenti radtcis » manifef 
iium e& fegmenti radicis ultimi a adeoque tc 
maximi, cubun^Iatereinmembro/nltiniQ» ac 
proinde maximo >* dc fic deinceps. £x q^ibei 
etiam 6c per 3. ac 4. porif. ps^tet de (olidis. CoiH 
fiat ergo quaeiitum. 



BIS 



HIS Pai£MISSIS 

^ rtori capite ad extrahendam radicem cabt* 
cam faere praBfcripta- 

i.Refumatur . f k m abc 
excmplum cap. x loi, fo^,i$i (^6^, Z 
pracced. Quia 64 

6« porifma « '^ ^ « 
* A*^ ir n 38»fot .••a«4oo 

sn poftremo / ^ « \< 

ur aliud P f »^7» »5* ^ ^ 
qoam cubas ieg- f <^7> ^S^ 

aieiiti r^^dicis oU ^ a f b f c 

;timi, idcirco ex 400^60^8 

membro / eli.* 

citorradix cubica quampoteft maxima, 4» ea- 
^ae poft luQulam reponitur . radicis quaefitae fu- 
tora poftremum fegmentum feu nota oltima: 
cubas ver6 ejus fubtrahitur a membro f, refiduo 
(38) fi quod fit » infra lineamnotatOi Quia aa« 
ttfm in reliquis membris omnibus, praeter cubos » 
reliquorum fegmentorum radicis continentur 
in fingulis praeterea fex folidi » idcircb haec ope- 
ratio folipodremo membroconvenit» Scinfe- 
qaentibusmembris non repetitnr. 

a. Quod ver6 nota radicalis a fit legitlma • 
Ucet extra& fit ex membro / fimpliciter accep« 
to » hoc eft Joci valore diilimulato y fic oflendo. 
Tota radix Z tot conftat notist quot X nume- 
ru8 datus membrii per porifm. f. Quare cum 
a membra k , m trci comin^am: notas , ance 

4erunt 



%%o Aridfmedu fn^iu , 

«enmttotnotaB, iea loca» quotafite / 
ternioiies. Ergocomperconftrod. m notafi 
plicitcr acceptafit radix cnbi latentis in m 
bro/fimpliciter acoepto » m qnoqoe ex loco 
fliata p erit pcr i. porifm. radiz cobi latentis 
membro/ex kici valore cftimato. Hxc dem 
ftratio etiam valet in reliqnis membris » in _ 
bos compendii gratil , qoemadmodom in p 
riiqoe arithmetids operationibos , lod 
diffimotator» noUo (ut jam oftendi) pratj 
Tcritatis. 

f k m 

X 101, fOjytJl 

o^ . • . • • • 

n }8, f o| • . . 

p j 167. aja 

/ 167, aja 



abc 



a. 400 
h.6o 



afbte 
^ooftfofS 



j.Reliqoae 
radids notse 
artifido inter 
ft ono qoi* 
dem • fcd a 
priori penit&s 
diverfo repe* 
riontur. Illius 
rationi ape- 
riendx pluri<* 
milm condu- 
cet cubum binomii sft anteocolos propooo* 
re 9 qui per porifm. 3 . eft. 

Hujus poftrema pars mmm oftendit in oltimo mem' 
bro / latere folom cobum notae ultimx radids : 
reliqox partes oftendont qoid contineator itt 
memVo penulttmo » (conftante ez (}8^ lefi" 
doo membri f$^etk) de qoo jam agitor , ac ia 
reliquis deinceps omnibos. Quia igiTur , ut patet 
& ez formula bac, 2c ez 6, porifinate^ in membro 
ncontinentor» folidoster, genitns ezqoadrato 
notae radicalis jam r^pertflB m$ dudoini^adbuc 

ia^ 



m i item folidos ter» fa&os ex quadrt** 

igii£)eiii^in«$ itemcubiMgurdeiiiiimani* 

ium eft notam illam penoltimam « ieu fcg* 

itom S > radicis adliuc inc<^[nitum elidendum 

ei mcmbro 9 dati numeri penultimoi utiquo 

divifionem» qoaBibla re(bl?itt qood com* 

fiiit multiplicatio. 

Qiiia ver6 latera membrum n producentla 

im cognita font, partim incognitat ad confti^ 

itionem divitbris afitimenda eruntibla cognita» 

lirum 3««» 8c ) ii hoc cft triplum quadrati no« 

tradicalisjaminventaetf» nempe^S.&tripIum 

ifiiem M nempc iij qox in unam fummam 

>dantdiviforem49&. ^ 

i^ 4 8 . 4. Per hunc autem » ut eruatur no. 

;' I & ta radicis latens^» dividitor non to- 

*Tr^ tom membnim ^(^S,foi) (ed demp«i 

ti notd priml* nimirnmjSijrohac 

ic caofiu Quoniam divilbr. 491 conftans ex 

i^lM 9 nollo modo pef tinet ad cubum M, ut* 

yote qoiproducatur ex foli noti incognita ^. 

[|«tet per hunc dividi oportere tantum folidoa 

(V^ iM) fupradidios. Nihil autem ex hifce 

'filidia, ad notam ieu locum membri n primum 

pertiiiet» ad quem le eitendit cubus genitns ex K 

^oemadmodomexiisapparebit* quse moxfub* 

jangam* nom./. 

jr« Reperta porr6 per divifionem nota radu-* 
cdb ^ ducitor io triplumqoadratiex m &qoa» 
dratnm ipfius b docitor tn triplom ipiias4, ae 
demnm ^ in & dndtur cobici » ut habeantur tria 
prodnda ( iMab\iM\bbk) qux in membro • 

fcr porif. 6s coAtincntliriatqoe idcirc6 ab eodem 

aofe* 



J 
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auferDtitsr. Quorfuin ver6 fiat hxc fubtraAioi 
li^uebitez claufuld totius demoaftrationis. 



3 
3 



aa 

a. 



48 



1 1 



6. Curautem ^OM^^ahocet 
triplum quadrati ipiis s, ft 
TTJ triplum ipfius m qux diwfc 

rem conftituunt , ordioait 
debeant jazta hanc formulam : Item cur trit 
frodu^bi ^MnifiaSSfSSS t hoc eft folidus ex tri<^ 
plo quadrati notae radicalis m du£to in notam ra« 
dicalem 6^ unacum folido ex triplo is iii qua- 
dratum ipiius S^ una cum cubo ipfius 6 {cribantur 
juxta formujam hanc alteram» 
re^at nunc breviter ut de- 
monftremus . Et quidem 
quod attinet ad partes di* 
viibris laafia, manifeflum 
eft quadratum ipfius a uno 



a88. 
43a. 

2t6 



3 aab 
3 abbl 
bbb 



33J3<^ 

loco fei^ gradu attolli alrius quam a » ideoque 8 
prima nota ipfius 34«. 48» ponenda fupra > t,k* 
cundam notam tripli ipfiusVi , id eft 11. Quod 
attinet ad tria produdla : quia ^M fit ex 34 ia 
^ , Sc cubus ^U £t ex ^ in ^^ , eftque a nota radi- 
cis uno locoaltior quam i manifeftum ez porifm» 
6. c. 1. 1. 1 . Solidi 34^^ hoc eft 43 i,primi notara 
a, etiam uno loco altiorem efle primi noti cubi 
HS,i 1 6, ideoque fcribendam fupra» y ^nota (ecuiH 
^dam cubi M, 1 1 6. Rurfum quia folidus 34^« fic 
ex 34 in mS, folidus autem 34^^ fit ex 34 in S6 (gf 
gnitur enim tam 344^» quam 34^ ex lateribus 
quocunque inter fe ordine multiplifjatis » ut de« 
monftravi in fcholio prop. 18. 1. 8.) eftque^no* 
ta radicis unb loco altior quam S, manifeftum efl 
iblidi 344^1 hoc eft xGS^ primam notam 8 , uno 

"^ ^Qoqva 
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iaoqne loco altiorem eife primd-not^ folidd 
^M, hoc eft 43 2> ideoque fcribendam fupra (b- 
^ 43 A notam iecundam 3. Atque hsec didbB 
bUooitionis eft ratio adacquata* 

f k m abc 7, Ex qua 

[ loa, ^03»23t (4^8 Z etiamcernitur 

64» 5* • • • • • quod fupra n* 

! "^ ^^- a ^AA 4- aflamptuni 

« 58,5-03 .••»• 40» 7„it.„ihiier 

Jiill---- c J foUdis3*-*8c 

I p/167, 13* 34^^ pcrtine- 

St6jf 131 afbf c ''c ad notam 
o 9oot6ot8 primammem* 
I hri n. Nam & 

jiailU prododa £c collocata addantur» patetcu* 
1^16 primam notam 6 reponiin primo loco 
punx 3333^« folidos vero ^M, & 344^» hoc 
I43 2, & 188 totatiter pertinere ad loca fuYnmaB 
^ueatia. £t quia trium produdorum fumma 
[3336 xqpi multis conftat notis , ac membrum 
L utpote per porifma 6 in eo latens > adeoque 
p illo fubtrahenda i manifeftum eft > nibil quo- 
bie fx Iblidis ^ah^Sc ^M contineri in primo 
bembri loco , ac proinde cum di&i folidi foll 
bt dividendi» ut oftendi num. 3. dividitur mem« 
iram «dempti noti primi. 
; Porro trium produdborum va- 18800, 000 
brem verum exprimithaec for- 4320,000 
imlatqnem in operando .difTimu- 216,000 
Ittum cfTc fine veritatis pracj udicio ^2 2x6~ooo 
if aet ez fupra demonftratis n. 2. ^ ^ ^ ^ 
! 8. Reliquum eft ut dicamus • cur ex membris 
IBtGrif eodcmprorfus modo cliciantur radicales 

notx 
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iiocaeidiqi»» qaoezpeiiolcimo. Cta&efti 
nifcfta ex poriC 6. Qaeioidmodum enim 
memlyro peniiltimo n^ compofito ex f ^8} refii 
memhnft^ ex k^ contitiebaiitur iMnif ^Mii^i 
Hoc eft folidos ex quadrato radicalis notxii 
£to ter in radicalem^t & folidusex radi< 
terdadiinqiiadratiiiQ radicalis^» 8c aahi 
fios^y ita in membro^» qaod coropooitar 
(f 1 67) refidoo membri li • & ex m » contii 
folidos ex qaadrato radidt eoufqae acqnii 
mfh (hoceft4(cami) ter dodo in radicah 
una com folidoex «f^terdudo inquadrtt 
ipfiosf» ona camcuboipnos^» quxquantit 
fi «t^ brevitatiscauA interpretemor pcrd» 
primontor hic formolsl • iddcf^dufue, quzj 
molaperomniafimiliseft priori jjui^f ^«i^i 

9. Poftrem6 qoanitor » quare cam meanl 
nltimum eft r , vel 2 » vel } » pro radicali : 
fcribenda fit unitas. 
Efto cubus G • ejufque G 3, 307 : 949 

radix L. Qaoniam per 
porir.j'. I inradice L» ( >' 

totante fehabetnotas 
ieo loca » qoot ante 3 oltimam ineiDhrom 
dati antecedont membra, manifeftnm cfthi 
▼alorem efie jyooo.oootillias ver& loo^ fic 
I ante (e tot habeat cyfras > qaot 3 cj\ 
terniones. Atqui cubas numeri 100; 
I ooo» ooo» tot etiam ante i> habet cjfraruiBi 
nionei, quotin radice 1 00. funt cjftjse ut 
ex a&u ipfo multiplicationis. Ergo etiam^ 
ladicis 100 tot habet cyfras » quot meml 
3»ooo» 000. Ergo cobos ipfios 100» ncmpe i» < 
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abc 
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a.400 

h»6o 

c. 8 



lur 
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htet ia membro 3» ooo»ooo» ac proinde i, e^ 

radicaiis nota » qux ex altimo mcmbro 3 » 

t elicieoda. 

lo.Explicatishunc inroodum acdemonftraJ 

omnibus , qus ad extrabendam e numero da« 

radicem cubicam fuerepraecepta» demonftra- 

tota fic concluditur. 

amerns datus X ut 

et ex toto opere ex- 
ionis , xquaiis eft 

bo ex 4,roiido ter ex 

idrato ipfius 4 io ^ • 

Udoterexiiinquadl 

i, caboex^. Item 

tido ter ex quadrato ipfius 4 f 5 in e • folido ter 

itfB in quad. ipfius c , cubo ex c. Quae qnanti- 

es «f ^ interpretando perij ) ijpedose fic expri- 
ntur. 

•ft^df^ddciidccfecc 

Atqui iifdem quantitatibus per porif 4. xqtia* 
cubus radicis Z , feu Mfhrfc, Ergo X dd ipie 
btts radicisZ , five MfSfc^ quod erat dcmon^ 

QXD. 

Eft atttem numeras datns X aequalis quanti- 
buf fopradi^s, quia illae omnes ab eo fuere 
btra^to* nec quidquam ultimd fubtra^one 

di fuperfiiit. Quod fi aliquidfuperfuifTet, 
ncnomerus datus illo refiduo mul&itus fuii^ 

aeqoalis quantit&tibtts di&iss ^ proinde & 
radicisinventae. 
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C A P. U T V. 

CHJufanujue radicis extraXo. 

QUadntam 8c cubicam cxterae omtas g< 
ris radices qvadam proportione imit 
tur. Quemadmodum enim» ut ex cap. x. & 4. 
tuit • harum extradio cx generationc quadrati j 
cnbi a radice binomia, derivatacftj ita&w' 
quarumquxque ex genefi poteftatis fux dcrn 
bitur. Itaque generalc artificiumradicisepol 
ilate data eiiciendx exhibent formulae por 
tum a radice binomi4genitarum« 



0. Uttita» 

1. at-b 

!• aatiabfbb ^ 

3* aaat^aabf^abbtbbb. 
aaaaHaaabt^aabbf^abbb 

tbbbb 
aaaaatfft^^t ' o,aaabbt i< 
aabbbtf abbbbtbbbbb. 



Radix* 

Quad. 

Cubus. 

Quadquad. 

SuperibU 



4 
5 



Qoad. cub. 



^ aaaaaat^aaaaabf i i^aaaibbt 

^ • ao,aaabbbt • f aabbbbf^ 
abbbbbtbbbbbb 

Soperrol.t. 7» t7f7a<>bt»»^5t^ 

a4b3tjf»3b4t *«.»*! 
t7«b^ tb?» 
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jkadix stf^ in ie du^a gignic quadratum : hoc 
radicem facit cuburn : cubus in radicem fsu 

quadratoquadratum. £t iic deinceps pore^ 
te qudvis in radicem dudS gignitur proxi- 
^altior. Poteftates porr6 , ut liquet ex propo- 
looe 8. 1. 9. ejufque icholio « funt tcrmini proA. 
»flionis GQometricx ab unitate incipientis > in 
a quorum unaquacque potcftas locum occu*> 
t , Sc qudt habeat unaquseque dimenfio* 
I » indicant numeri (ingulis appofiti , qui 

de caufa exponentes appelllantur. In po- 
tmsL formula brevitatis caula 4 7 figntficat 

UMMOM : dcc. 

Reliquumeft, pt qud ratione per formuias 
sdidtas cujufvis generis radicum eztra^ones 
^antur» exponamus. 

Numerus datus, ex quo radix extrabenda ell » 
bxtra in finiflratn dividatur in mcmbra toC 
iscon/lantia» quot indicantur ab exponente 
ieftatis radicem extrahendanl denominantis , 
^ier membrum uitimumt quod conftare potefi: 
tcioribtts. Quoniam igitur quadratus duasj 
rostres habet dimeniiones , in hoc poft ternas, 
illo poft binas quafque notas comma inter^* ^ 
litur. Qnod fi numerus datus minor fit, quam 
Sctnmembradiyidi poilit , qutdtum fa£ta 
>pus , & qu! radix data ex eo elicienda » dicei 
cap.7. 

rum formula poteftatis radicem quaentam 
ominantis infpicienda. Hujus poftremum 
kien fiye particula continet operationem po* 
mo membro debitam : pcr reliquas omnes mc'* 
penultimi ac oeterorum extradio dirigitur* 
pniam igitur in poftrema particula contine^ 

V X tur 



^ 
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tur folaradidsquxfitxpoteftaspan» efi 
erit ex membro ul^imo numeri dati » radix 
generisi cujus petitur « quam poterit mi 
praefidio tabellx continentis poteftates fii 
cium numerorum ii3» 4 8cc. quam eum 10 
oportebit coniicere. Reliquis deinde» uta] 
& 3>ntix^. iipraefcribitnr expletis» abfolQta 
operatid poftmni membri. 

In operatione membri penultimi » qus & 
jiibus reliquis membris communiseft» dvaefi 
partes. prxdpuae ; primaioventio diviforis 
quem nova radicalis nota debet innotefcere i 
cunda • quo modo nova nota radtcalis , 
forisoperainventa, multiplicari debeat , ut 
beantur produ^» quse a membro aufcraoi 
Utrumque formulse poteftatum , pulchi 
exhibent.iitterarum 4 8c ^ vari4 conjun 
£t a quidcm fignificat quidquid ex radice etl 
nus acquifittim eft ac cognitum ; B v^6 DOt 
radicis defignat adhuc incognitam &: pto; 
inveniendam. Inventionem divifbris iD<l 
particulx medtx per litteras 4« hoc eft po* 
quod in iis cognitum jam eft : medias atf 
particuhu voco omnes • dempt^ priml & ttl 
Multiplicationis modum praefcribunt partioi 
omnesdemptlultim^, quam fuprajamdixii< 
primo membro infervire. 

Itaque quoniam in particola media fonnol 
quadrati , habetnr %m , radix eatenns innBU 
duplicata dabit diviforem* Rurfum qnoniain 
«adem foi^mula dempti ultimd particuld I 
rur i4^|-*^oportebit diviforem, hoc eft 1^}^« 
rein^notam radicalem proximi inventaOi ' 
ipfam^infeipfam, 

t0 
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}$n moio quia in particulis mediis formulse 
^ habentuf ^Mif^ai quadratum radicisea- 
in?eotse triplicatum • Scipfa radix tripli- 
tdabunt diviforem • fed earatione difpofitae 
^ysfcribitur nuro. 3. cap. 3. Rurfum quo« 
informulacubi». demptd particnli ultimA 
(ntnr ^MM6fia^U&. Oportebit propter 
\ triplum quadrati radicis eatenus inventaB 
in notam jam proxim^ inventam^; Sc 
^triM» triplum ipfius radicis in quadra- 
ipfias ^i H propter 66^ 9 ducenda erit ^ cu- 
in ieip(ani. 
placpt hujus methodi generalis exemplom 
10 radice fuperfolidsl primd » cujus nimi« 
ipotedaseftdrmeofionum, 5*. Oporteatigi- 
radicem fuperfolidam primam eztrahereez 
X. 

i.Quoniamhu^ 

d c a b ]us radicis poteftas 

4Wif6fO»4 (f^ eft f dinieo^o. 

11% f B num , poft quin- 

,;^^ ^^ ' comma , entqoe 

1466 «^o»4 ^^^^^^ X feftus 

in duo membra d 
Sc « 9 ac totidem 



r 



i< conftabit radix. 



^* lofpiciaturformulaAiperfolidi. Quoniam 
u cjusparticulaeft masdM . oportet ex ul» 

>o membro d elicere i^icem foperfolidam. 
Idto igitur tahellc » ad eum finem con- 



^30 Authmetiu VriBiu , 

6 f 4 3 * \ 

Fvnmds (Iracndce fimpHctum. Superrolidi contiaeantnr 
f^trjoli' quxratur fuperfolidug ipii membro li par i 
*• proxime mlnor. Iseftjiif» cjufque radix 

quam fcribe poft lunulam. $ poteftatem v 
3 1 2f aufer ^ membro i^ , reiidoo 1466 in&a 
iicam notato. Hxc operatio ioli poilremo 
bro convenit. 

3 . Redduo 1466 adfcribe membmxxi c » uC 
ntroque fiat membrum novum totale /. Jam 
Aum fupra medtas particulas (qux hi(: fuot* 
conda , tcrtia » quarta • quinta ) dirigere per 
teras « diviforis inventionem. Quoniam t^ 
in quinta reperis fiiMi/i j radicis ha&enus iov 
tae> quam deiignat«. biquadratus erit quin 
plicandus» ut lat ^. Etquiain quartahabet 

lo/M^r, oportebit cubum ip£ 

3125'. g «decuplare» utfiatir. Rurfi 

125-0. h quia in tertia particula 

if o. k riu I oMM » decuplandos 

af. m quadratus ipiius4» ut fiat 

"^ — — — Tandem quia iq lecqnda 

^ ' ^ * betur^-ii, qotntuplicanda< 

m^ ut Rat m* Hi quatuor numeri notis , ot h!cid< 

je6^a declarat formula » difpofitis » in unam foin^ 

mam colle£):i dabunt n diviforem > per qoem tcA 

tanda eft divifio membri /, ut innotefcat prov 

ma radicis nota (4J incognita, deiignata» per h. 

4. Reliquum eft ut moltiplicatio ad extr» 
6bionem requilita inftituatur. Eam Tero dicig 
a tota fofmula dempta particola ultimd • qo^ 
i^c fej(ta » iam di^um fupra. Quoniam igitar 
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ticnb qoipta eft fomMd « ^ quintuplam bj* 
piadrati raidicis prius acqaiiirx a (f) dacendum 
~ in ^ (4) notam radicalem paulo ante incogni^ 
n»& jamproximi inventam» ut fiat/. Deindcf 
[oiaparticttla quarta eft io4MM,oportebit(^) 
>hxm cnbi ei « (f ) ducere 
quadratum ex ^ (4) ut fiat 
Rurfum quiapaniculater- 
eft 10 > MbU^ decuplnm 
[uadrati ex « (f) nempe He, du • 
lum erit in cubum ex b (4) 
fiat r* Jam quia particula 
^CUnda eft fa liU » quiotu** 
»]um ipfins m (f) ducendum erit ia biquadra«' 
im ez ^ (4) ut fiat s. Denique quia prima pa» 
ila eft bMb » oportebit h (4} ad furdefolidum 
lultiplicandoevehere» utfiat t. 
Haec f produ&a numeris, ut in adje^ formu« 
coUocatis» inunamcolliganturfuounamx» 
[uae i membro / fubducatur. 
Eodemproriu8modo,fipIuraeflent membra» 
illiseftdem formuU dirigente , notae radicales 
rliqnxelicerentur > litterd 4 femper defignantc 
itam radicem eatenus acquifitam (qux hic jam 
f 4) ^ ver6 fignante notam radicis incog<« 
iamyproximdinyeniendam. Atque itaeduda 
cft radiz furdefolida prima B ex numero datp Xt 
qui « quod poft ultimam ftibtra^onem nihil fur 
perfiierit, verd eft fuperfolidus , (ivefurdefoji-- 
dus primu^ 

Aliae radices quaecumque per formulas mU 
cnique poteftati proprsas fimili plani artifido cx** 
trahentur. 
DpmnftrMtk» Porrd horum omnium fiicilis eft 

-% P 4 cx 
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et iis quflc cap. 2. flc 4 in radicis quadratas ac cis*^ 

bicse demonftrationis di6bi funt. 

Caeterum quamvis methodus jam tradita a4 
omnesomnino poreftatesfeextendat» convcnicr 
tamen potiilimum ruperfolidis. In reliquis d 
alia qusedam via facilior. Cum enim in qoalibe6t 
lerie numerorum continue proportionalium 9 
omnes termini ("^hoc eft omnes potedates ) fiati 
vel fuperfolidi velquadrati» vel cubit velcufaii 
iimul 8c quadrati » ut demonflravi in fcii. propM 
8. 1. 9 , manifedum eft ex qualibet poteftate ncM 
liiperfolida radicem ipH propriam elici poffe ez**: 
tradtone radicis quadratae ant cubtcae»aut tttriaP^ 
que faepius repetitd. Quod ita fiet. 

Ex fcholio noftro poft p. 8. 1. 9. cognofce » aa 
poteftas radicis extrahendae iitquadratus £mal< 
& cubus , an quadratus vel cubus tantiim. Si eft 
quadratus fimui 6c cubus, totibs extrahe radicem 
quadratam , quoties potedatis exponens ejofque 
dimidium » 5c dimidii dimidium » & iic dcinceps» 
poteft bifecari, & toties cubicam » quoties refi-« ] 
duum, & reiidui pars tertia, & fic deinceps, pote- 
rit trifecari. Detur extrahenda ex 
A numero R i^J id eft radix po- A. (B v 

teflatis» cujus exponens 1 8. Quo« (C 

niam 18 potefl bifecari > extrahe (D 

ex A radicem quadratam B. Et 
quia rcfiduum 9 non potefl bifecari » fed trife- 
cari • ex radice B • extrahe radicem cubicam C 
Rurfum quia refidui tertia pars > ^ » potefl trife^ 
cari, ex radice C extrahe rurfus radicem cubicam 
D. Erit D , R 1 8 ^ ex dato numero A extrada. 
Oporteat deinde ex Qumero A extrahere R 6 ) 
hoc efl radicem cujus pot^a$ exponentem ha^ 

^ bct 



Libri^. Cdpit 5« ji3j 

bit 6. Quonitin 6 poteft bifecari » 
«s A elice radicem quadratam F: A /^F 
Ac qoia reiiduum 3 > non poteil \G 

Ufecari, fcd trifecari , ex F , elice 
imdicem cubicam G. Erit haec K6) ex dato nu- 
Imero eKtrada. 

Si poteftas radicis extrahendx eft cubus tau'- 
tvm , toties extrahenda eft radix cubica • quoties 
'cxponens » 8c ej us tertia pars Sc tertia tertix , 8c 
fic deinceps , poteft trifecari : ut fi 
« numero A extrahenda fit R ty,) A / H 
quia 17 poteft triiecari , ex A ex- ^ l 

tadieR ^^ H: Scquia ipfius 17 (JH 

tertia pars 9 poteft trifecari > ex H 
icztrahe R |^ I i & quia ipiius 9 tertia pars j po- 
jtefttriiecari, ex I eliceRj) K. EritKRi^) 
\tx dato numero A extrada. 
[ Si poteftas radicis quaefitie iit quadratus tan« 
^lftm » toties extrabae radicem quadratam » quo- 
^liespoteftatis exponens ejufquedimidium 8c di- 
piidii dimidium > 6c fic deinceps > poteft blfecari : 
[ttt fi oporteat ex dato numero A ex- 
[trahere R 8, } quia exponcns 8 poteft M 

fWecari, ex A extrahe R a) M : 2k quia A K 
^imidium 4 poteft bifecari * ex M ex- O 

'trahe R 1) N ; rurfum quia dimidium 
t potcft bifecari , exN eliceR 1 ; O. Erit O, 
R 8) quae ex numero dato quaerebatur. 

Horum omninm demonftratio patet ex fcho* 
liop.S.K^. 
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k ^mtmUba tddicm e qtdiuf' 

FRadoinm alii commnties fiint 3, ^i^, fpo$ 
decimales libro fecuodo cap. 9. & (eq. ap* 
pella?imas. Radioes ezotriique iioc iCipite di« 
ciemat. 

Bx FrdSis cmnmrihm SAtHx (ptLoaupi^. 



OPds totom iinicd pm« 

ceptione continetar. ^ 

£x nameratore 8c denomi<« ^*- 

natore fra^ionis datx^ ra- 19^^ 



dicei extraliantar » qaates ^ 

expetontar, Fra^tio ex his 

compofita crit radix quxiit^ fra^onis datae. 

XJt fi ex firaAione data «> h petatur nulit 
quadrata » vel alia quaevjs j ex nuroeratore ^elit; 
ciatur radix c (peciei datx ; item ex nominsto* 
re» qus^fit d. Fradio^» d» erit radix quaefitt 
fra^onis datx 4» b. 

lUtnmifirMi» efl: mant&fta » qui^ ex vi coo- 
llrudlibnis fira^o e d juxta exigentiam radicii 
datxmultiplicataprodiicetfraditom M^b. 



IxftalHs decimtUbus ra(Ux quddrata* 

SI decimalis dati maxi- 
mum fignum cft par ut i if I 

fitinA. cxtraheex A tan- A »40 1 (49 B 

quam pure integro, radi- 

ccm, cujus primam notam c 1401, 49 d 

affice figni maximi dimidio. |^ ,0^^ i^^ £ 
i Erit li«c (ncmpeP^ radix 

f^uzfit^. 
,' Si ^num maxi- i nni 

mum eft impar ut in C 101 5* 
f C, adjeaacyfrdfiat 

' par, utinD. Tum ^ iniiiiv m 
. cx D elidatur ra- ^ *«* S o (14» E 
fc dix^, utfuprj. E- ^,j j^ 

i rit hxc radix qua? g ^ 

r dratadatiC. 

{ Addenmfimmimttio Icmma: 
^ fi a numero O , qui conflat unitate G 10000 
l & cyfris paribus » auferatur femiA K 100 
: fo cyfrarum , ut in K j crit K ra- 
\' dixquadratanumeriG. Nana , ut patet cx fnulti- 
I plicationis compendio 1« 1. cap. 7. habetur qua- 
I dratus ex K , £ cyfrae c)us dpplentur. Sed ex vi 
I conftrudlionis » tunc K fit G. Ergo G cft ^^a- 

dratuscs^K. Hocpofito* 

Dmanfi. Vturs i. Fradus $ c k 9 cujus nu^ 
- iperator c iifdem conftat notis , quibus A • 
t nominator ver6 k tot cyfris , quot indicantur a 

figno maximo ipfius A , acquatur ipfi A p6r theo- 

rcma a. cap. lo.l. x. Atqui ut cx frad^o ^k ex. 

mlutur radix quadrata > tantum ppus eft ex nu^ 

mtra- 



13^ Ariihmetlu FraSia , 

JExim/.Opor- i ii iii iv v I 

teat ex numero ^4^9165* 0x4 if^H 
F cz- 

tralM* itiiiiiyvTiTiiviiiixz iii 

re R/) F 1099 5*11617 776 (if 6 ri 
hoceft 

faperiblidaiD primasn. Ex F tanquam int^o 
dice Rf). Tum per f ezponentem radicis datae tj 
divide maximum fignum dati F » quod in primo i 
czemplo eft v (eu ^-.in fecundo efl X feu 1 o.Qiio^^ 
tiens » qoi eft i» to primo i % in iecundo > dat 6g 
num quoafEciendaeftprimanotaradids inveiHj 
tx i eritque H radix {uperfoUda dati F. 

i>mMr/fnilMeademprorftts» qu«fupra>prc- 
mifibhoc lemmate. Datus 
fit numerus C» conftans C 100060 > 00000 ' 
unitate & cyfris » quasiiu- 
merus D metis^ur per nu- Kf) Ri) 
nerom^ Erit numerns F D E 

conllans unitate & cyfris a 

Juotiente Eindicatis, ra- 100 

ix dati numeri C a divifo* F 

leDdenominata. 

Nam cum Dmetiatur cjfras dati Ci pec E| 
crgo D in E dudiis , prodocet cyfras dati C. 
Ergo per 16. 1. 7. Etiam E in D producet C. 
Atqui per conftrud. E eft numerus cyfraroni 
ipfius F. Ergo cyfrx F dudbe in D producnnC 
cyfrasdatiC. Ergo Ceftpoteftas» cujus cxpo- 
iienseftD»8cradixF. 
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C A P U T V I L 

Jffrmnuaioradicm» 

Cl in extra^one radicis quadratae» cMcz'» 

M.vel alterins coj ttfcunque » poft fabtradionem 

[llrtmani aliqnid foperfit > certum erit ex iis » qox 

I^Sc^cap.fnnt demonftrata» numemm» cujni 

fiadijt qoflMbatnr » noneflequadratumt autco- 

jlNini» antaliampoteftatem» ac proinde non ha* 

I bere radicem quadratam » aut cubicam » feu aliam 

\fro qos^ti ratione. Poterunt nihilominus ra* 

[dicesexhiberi» quKadveram impoflibilem ( qux 

jferda feo inrationalis ab Arithmeticis appellari 

folet } accedant propiiis femper ac propius in in- 

£nitnm $ hoc eft quae ab impofribili verd difle-' 

nntquantitateminori quacunque datS; acpro^* 

inde qux per feipfas moltiplicatx » quadratic^ » 

vd cubicd , vel aliter pro gradu dato » prodocant 

qnadratos > vel cobos » vel &c* di£(erentes i dato 

aomero t quantitate quicumque dat4 minorL < 

Artificiom eft ejufmodi 

!• No« a b e d m 

Qerodato iiiiiiiT i 11 

Acx quo 105*7 I oo»o o (fo I 06 tfoo 
iUqaidfOi* 

perfuitad- 7 iiiiiiiy iiiiiiit 

jidaturali- k 99 64 25*0600 3 6 

quotcyfra- f n 
fta deci«* 

nlinm Unarii » fi r»dia; qnadntapetitur ; vlU i 

quof 



/ 
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240 Arithmetiu Vf^Skiu , 

quot terniones > ii cobica > aliqaot qaaternioi 
fi biquadratas quioades» fi foperlblidat Sc 
deincepsjyxtaezponentem uniufcujarque 
ftatis. £xnumero ficaudo4,^, radiccmtal 
elice» quali^ petitur » utcapitepraecedenteti 
tum eft \ hoc eft extrAionem radicis inchoat] 
profequere. Novx radicales notse d , prioril 
adjundlse , radicem dabunt • propinquiorem 
impo(&biIi. 
In exem- 
plo extra- 1 11 iiiivvvi i 11111 11 
dionisqua- ^f o 7 | o o»o o (/o | 0.6 ajo 
draticx hic 
oppofito » 
quadratum 
prioris ra^ 
didsrefti», 
quoda nu- 

mero dato m deficit , numero k^ Quadratum v| 
roradicis cdt&n, quod deficit abdatoii perf 
Eft ver6 / minus qu^m k, Porr6 notac refidoij 
funt (emper homogenex totidem primis n( 
Dumeri 4. h. 

Quod fi pluribus femper ac pluribus cyl 
rum , binariis , ternariis &c. ad)e6lis contint 
extradHo » appropinquabitur ad radicem v( 
propi&s in infinitum , fic ut difFerentia fiatqi 
cumque datd minor : nunquaoi tamen ad 
litatem pervenietur. 

1. Exhis patet quid praejlandttm fit in fni 
vulgaribus i adjiciendae videlicet cjfne ( ut fa- 
pra) tam numeratori » quamnominatori» fiit 
Vtroque aliquid fuperfuit ; aut alterutri tantio&i 
fi aliquid fuperfoit » tantum in alterntro. 
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3. Eodem artiiicio ex numero quantumvis 

rro} cztrahetur fadix • quantuitivisalta, £x'« 

ip.gr. ex binario, Rp) ^ Hoc edradix cubo 

lca. Adjungentut enim binario aliquot cy- 

'omnonadest quia exponens radicis quaeiitap 

9> 8c ex binario ^c audo extrahetur radix 

^tft ut capite prxcedente traditiir, 

J^UMtam verhmirum vtderi filet mtthedo ixtra^ 

misjom exfUattafer frM^os numeros Md radicm 

^mn MffrofinqsMriitt infinitum» neque tamenMd 

_» foffe tinquMm ferveniri , mc froimfe imfcJftbiUra 

t: videtur hiclocus exigere ut ejus rti demmftrMm 
mfroducMmus. Mftoigitur. 

I T H £ O R £ M A« 

NVmetus non quadfotus y m non cubus ,Jit 
a ^ hoc eft cujus integct numem nullus 
radix quadrata vel cuhica. Denmftrandum 
fjus radicem etiam ne fraBionibas quidem 
litfojfeexhiberii hec eft nuUumfop dari aui 
\MSum numerum , aut mixtum ex integro & 
fiiSo y qui in fe duHus quadratice vel cubici 
[fnducat datum numerum a. 

Demmftr. Detur enim» fi fieri 
potcft, fradkasB, quifitradix f. x t,6 
oumeri m (fx fingeferur radix i. x t.a.<$ 
effe integer cum fradlo, integro 
idfi^ftumredufto, priorcafus ^rn jr 
non mutabitur ) : hic fraftus 1 n » 
^ia fe duftus quadraticd auc 
cttbici , alium gignet fra^um D , vidclicct H 
I Q tam 



1 



a^j^z Aritbnietia PrdSUSf 

tam namerator m, qttam nomi • i 

natorii in (e ducancur quadra- i. x. %i] 
ticc»atttcubici. Quoniamigi^ u x. ta^ 
tur tam m per hyp. quam D per j 

conft. funt quadratus vel cubus m ▼ jJ 
fra^tiB» erunt Mtn Dcquales. ^ q 2 
Quare cum per Theo. i. cap. a. 
1. i.unitas (1) fitadfra^um Dutnomtnatoii 
xeftadnumeratoremjf, etiam» i»eritad4fit| 
ad jf. Jam verd quia numeri » & / quadrati m 
vel cubi » quia geniti funt ex numeris s 8c ff 
in le ipfos du&is quadratice vel cubici > istd 
cos cadent vel unus medius proportiooalis pa 
ii.l.S.ii quadrati (int» v^lduo medii per is< 
]. 8* (i funt cubi. Quare utjam oftendi » cuio ii 
fit ad « ut & adjf » etiam inter » i. 8c «» odet 
iinus medius jv » vel duo x » / per 8. 1.8- ^ 
per 8. 1. 9. 4 quadratus eft vel cubu^ » ejufqoe tP 
dix quadrata vel cubica » eft numerus integer M 
Quodeftabfnrdum» cum hypothefim deftraU^ 
Nonigitur&c. 

Eodem modo Theorema non de quadnto fo- 
lum & cubo > fed etiam de poteftate quacooqvt) 
demonftrabitur. 

^amvis M^immmtmrm» $mqHadrMMtii^y 
^ fmcubwmni^. RMduis mfffihUi ptwanff 
ixplkare : Foffimi mhilmkms ixhikn pHB^ 
itmummodmn* 

Datus fit numerus non quadratus iSa co)^. 
duo latera ( hoc eft quas per invioem multip^ 
cata ipfum prod^cunt) funt 3 8c 4. Exhibeaocst 
deindi duaeredac lineae una 3 partium aeqoaliooii 
qparum altera fit 4$ interqne easper ii*I*f 
reAa inveniatur media proportioiu^lia» liafc ff^ 
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y&$ qvadrata ii. Ejas enim qaadratum per 

^. 1.6. «quale eft extremaram 3» & 4» redaagu* 
qaod eft I a ex hyp* Quare numeri furdi feu 
rrationales merit6 geomerrici numeri appellart 
nfltint* 

r ScboUm. 

} 

rjimi^ rnikit fmd^ nuUis wmerk « mjsm 
tfimtUmWitxfrimfoJJinf.exhktMpten^qmd 
^ikiiu txtrcittuis incredi^it videri queat » quddsmifu 
ii^feeommenfurMksfimti aefrmde Ucet ipfene^m 
mtmt ixfrimi nttfrterisifoteft tsmen ettrttmfrcfcirtie^ 
wmmnemtrifUcitheeremMte comflextu exfoneun* 



R 



Theorema I* 

Adices firik numetis abfilutis ittcm- 
menfirabilesfint^ 



Demonftr. Dataftt KJ^ihoe eft jT. R. S 

fidixqundratamtmeriS)(ii»f,fiy ' * a b 

^K.B>€ommmfurMesfttm»erg» «a bb 
Jnminterfoti$sliquisnumertti2sui %f . S 
^^oBqnem mtmerum b. Ergo etiam 
9Kidrnttem ex /, nemfe if» efi nd quMdrMtttm R. 8» 
Mempo nd S»tttta,quMdraSus numori Zt efi ttdhh 
fuidrntum numeri b. Jptur quin frithtte ifqua^ 
dmmtfi^ etismtfecundtisSfer%^J.S,quMdratus 
^ ; fsod rofugftae hjfothefi. 

'Bodom dsfcHrfu ^fedfer %f, l, 8. idiffum defurda 
^»diceetthica domonfirMtter, AtquokuUidnon oS* 
(^icencbtdetttr de qualiht. 

Qji Co- 
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Corolttr. I. Hinc ftutt duumtnmmipmk 
hUihmemminfnrakiiimeffe, €umemmper^TA. 
qiMdrMtumdijmetridttflum/h quadrsti ex iMtti 
eritdismiterK. i. hec eft rudix cpudrutM ivtm 
iutusver\hoceft ijR. i. Wtfd» umemmmvpt 

liles femt. 

%. HincMlidvid eolHgiturvmtMSthemmm 
ferius demonfrMti. Chn emm rudius furddinti 
menfurMbilesfint numero Mkfdute ctmmtque>etim 
teftMtibus fuis incommtnfuriMes ertmt » utK.^ 
quudrMtcfuo 75 R 3; j* cuiofuo f . Exquofottt ^ 
nullis numerisfeu integrts feu frMBis exfritm fti 
Si enimfojfet rMdsxfurdM numero exffitm » cttmff 
foteftMs etiMm numerusjit , eJfetfurtUi rsdix tdfitt 
foteftMtem ut numerus Md munerum « mc frun^ t^ 
dem corfttMnfurMhiiis» centra quam eftenfumjttnp 

Theorema 2* 

SI tm radixjurdd , dmdens firdm tibtrm 
qtiotientm gignat ratioiMlm 9 htceftfum 
rumabfolutum , furda. radices iUa ctmmtenfiB^ 
biles erunt. 

I>emon(lr. 3MtM fitt R. i & ( R. 4 fes i* 

R.1'1 (^K. 3. R. ^fdivim R. j 

dem R. 1 1> quotiememfM" 

cit K. /^hoc efi %. Simiti' A \ 

terK.^^ dividimR. 18, R. 18 (R.ii 

fMcitR.jit boc eft R. B» ^ 

i«0 «77 frMBttm C. i>M9 

^Mf R. 11» c^ R. 3« ^ } j 

$temR,i%6'R%e9m- R 8 (R^fcQl^ 

fnenfurMhiks iffi* N4i» jj^ ! 

/f r defimtiottem dh^fiom J 
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)i$ R,^JivUinseftMdR. 11 divifMnt uiumitLSMd 
)fi^m z. qm ex byf. 4&filufus fntimrus eft. 

prgo>&c. 

' FmfMdodhidiasR.SeftMdR,\BdimfMmf stt 

im» eftud aqmimm abfilutum^ Ergo» 6cc. 

Ixmflu Mdhshui rudieum nuMdrMstrum ) fid #«« 

eft rstti^ quMrumcuuque. 

T H E O R E M A 3. 

I ma fAdicefmdi divisa fer altermjh- 
im , quottens exijiat^ imtimalis > incm» 
(kabites/unt^ 

li I>emonftratio. DatMfit R.48 & R. 8. Hdc 
^ dividens eptotmtem gigmt R. 6 • qud irrMtie* 
^fivefurdseft» chn 6 nm ptquMdratus. Su 
matr R 3) 6^ dmdens A 3) ^4 > quetiememzignit 
f^l) 4i krMtimUem , eum ^wfn fit cubm. 

^tmedfwMbileseJIe. HJMmdi' ^- ^ 

^identeftMddivifMmut i 9 ud R ^) i^ 

t^^ientem irrMtionahm R. 6^ R 3) ^ ^ 3) 4* 

^& 3) 4. U)ii^4i «M^e;?» ad 

fitiMlibet irrMtiouMlem numerum p^ thear. u incem^ 

ftf^nrMhiUs eft. Ergo etiMm dMta rMdix furdM dtvi- 

^ > 6* ^^4 yi<r<^ divifM incommenfurabiles funt* 

Jiftd erMi dimonftrMndum, 

yjifvifio fimplex rMdicum > qua in boc fcholio M^u^ 

pw«r» ferfiofimMmfeftM. 

' 0^1 C A- 
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C A P U T VIII. 1 

I 

IH tahiUs quadramtm & (nAmm* \ 

SI femel tabalae conficerentor i quibas 
golorum ab anitate nomerorum ,qat< 
£c cubi contineren^^-fablata efiet magna>< 
parte radtcam ^trahendarum moleftia» 
cUxi igitur de arithmeticit Paulus Gol 
nofter meritus eft » qui omnium ab unitate 
merorumuique decimillenarium > qoadratoti 
cubos exhibuit in appendioe libri j« dc 
gravitatif* 

Tabolas ejufmodi ut conficias , aut jam aai 
fieAas extendas » fingulas ab unitate rmdices» pd 
ieipfas multiplica : provenient quadratiomotfi 
qui rursi^m in radices da£H dabunt orones cni 
bos. Verum quia multiplicatio in magnis pn^ 
iertim numeris molefta eft , vias alias breviom* 
qu« foli additione opus habeant » infignei ko^ 
rum numerorum proprietates ruppeditan& 
Generantur igitur quadrati ordinatim 

omnes* 

f. Ex continua additione numeronim 10^! 
parium ab unitace. i & 3 ^iunt 4 priniai^ 
quadratum : cui fi addas imparem proximomyd 
fit p quadratna fecundus : huic adde imparMJ 
tertium/, fit 16 quadratos tertiui: atqoeic» 

diii- 
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iin^otfs» Demonflrat Mauroljciis L i. arithm. 

a. Quadrati cujalcamque daplicata radijr uni * 
tatoadjeAlcnmqoadrato ipib» dat quadratam 

roxtm^ majorcm. Demouftrat Maurol. arith. 

Cabi Ter6 fic. , 
! I* Duoprimi impares 3 2c f dant primum 

ibum 8. Tres impares iequentes 7f 9* 1 1 dant 

ilmm fecundnm 17 quatuor fequeotes impa* 
1 3» i/> 1 7, ip dant cnbum tertiam 64. £t fic 

inceps. Demonftratur i Maurolyco arithm* 

I. f»6i» 

a. Conftituatur (eries na« Difter. cub* 

orum a 6 incipiens » 8c 6 i 1 
fanper crefcens per 6 nnw la 7 8 
taa adjeda ad 6 dat 7 diiFe^ 18 19 »7 
lentiam primi cubi & uni* 24 } 7 64 
tatis : qa« ad)e£la ad 1 a dat 30 6% i if 
[iifiefentiam cubi iecundi |6 91 ai^ 
^ tertii : & fic deinceps om- 
iWB cuborumdifferentiaB reperiantur. Inventis 

^tem difterentiis , babentar.cubi : nam fi unitati 
addas 7 > fit 8 cobus primos > cui fi addas fcquen* 
I tem difterentiam 19» fit 27 cubus fecundusiSc fic 
^lleiiiceps. Vide Maurolycum lib.citato. 

Vfis ubulmm. 

Tabulis jam confe^is ficutere : numerum da- 
tom 9 cujus radix petitur » quxre inter quadratba 
velcnbos} quem fi reperis, etiam radicemilli 

) adicripcam pariter invenies i fi non reperis» quae« 
fc illo proaimi minorem » radix huic adfcripta 

I crit maiima quss citra fraftionet elici ex dato 

^ mimero poteft* 

<14 Qa* 



1 
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Quofliam ver6 tabalx Guldini contioefitqni^ i 
drfttos £c cubos radicum omniom afqoe decimiU 
lefimamt cujusquadratuseft» i aoopooop, no~ 
▼^m conlhms notis, cubusaute iooooooooqooo 
notis condans i j ; earum ope obtinebitorqua- 
drata radix omnis numeri $ qui notia conftet noa 
pluribus $ quam o^o i Sc radiz cubica omnts 
numeri « qui notii (cribatur non pluribos $ 
^oim IX» 

Quod ii radiz petatur i nufnero plqnbvs 
tiiconftante* femper nihilpminus perdi6fcas 
bolai membra quatuor inajora ezpediennir 

Oportetr 

a b c ex nomer» 

^f4^*o^tf6,ji9^% ( tfjfm^ «r.elioere 
d 1^80615* f radic€qua- 

k 5Jif 



dratam vd 
cubicam- 
Partirc iV- 



« b e 

»3076099431, f '**'*• Tom 

quzre ia 

1^13314368« tabulis nu- 

merum ^^ 

ex quatuor poftremis membris conftitum » avt 
illo proxirae minorem f qui erir d^ 8c radicem illi 
adfcriptam /* poft lunukm repone. Ex reliquo 
deinde numero kitc eztradionem proiet^uere 
methodo cpnfuetl* 



c a; 



libri s|. Capitt 9/ 2,^f 

C A P U T IX. 

Vfis Iminmm tabuU Pj^thagoriu 19 
i$itraben4i radice quadrata & ci^ 

bica. 

T) Arentnr duoB laminae, ut cap. 6, !• f • qaa« 
p ram alteri inicribaotar unitas & 8 primi qaa- 
Idrati » alteri ver6 unitas cum 8 primis cubis i dl 
lege , ut cam quadrati > uni conftant notd » 
feribantur in triangulo inferiori , ciim binis no- 
tis conftant « prima fcribatur in triangolo infe^ 
riori • fecunda in fuperiori \ chva ver6 cubi tri- 
bus conftabunt notis , diias primac iri inferiori 
triangulo reponantur , tertia in foperiori cum bi«* 
nis « ambae in inferiori, & ctfra in fuperiori; 
cum una » eam loca in inferiori appofiri ad lae. 
Tamcifrl; itemque alia cifrsl in triangulo iupe«i 
nori s Tunc tamendux primae notae quamvis in 
codem triangulo cooiiftant > duo loca efficiunt, 
fic ut iecunda ad decadea pertineat. Harum la^ 
mellarum haec cubica , illa quadratica appelletor. 
Ufus porr6 in extrahendd radice quadrata 
bic eft : Ex ultimo membro radix eztrabitur 
nore confoeto. Dcinde duplum radicis eatenus 
icquifitas , fi unicd norl conftet, qustrefn capite 
Umus laminx, fi pluribus, in capite pluriura. 
His ad dcxtram applicetur lamina quadratica> 
ad finiftrtm lamina exponens. Tum adverte quis 
ordo numerum contineat aequalem aut proxim^ 
mioorem membro. Numerus laminas exponen- 
tb deaomtnanf ordinem apponatur radici antea 

ac» 



•cqoifitv I tplimi ver6 ordiiicm eilcriptinii <•«, 

fier i meiiilm. fiodemplifl^aodoiriiqiitaieai 
bfi npediciitur« i 

la cobici fic pio* 



S 



p i4,o&x 
nijpft 



70 q 

1 

• • • o • c 

• 48 • . d 



16389 



ceditar. Oporteit cx 

iiiiiiieroA cdQcnofs* 

dioeni cobicftinu 
Ez oltiiiio meodvo 

cxtiahitar radui mofc 

coafiieto. Maiiiaan* 

diji cobica ia %% eft 

% } qot cobus 8 tU^ 

traftot i 11 ndiaqott 

14 • qoibut tdlaibe 

mcmbnim peaaiti* 

momo&tt Qtfiatto* 

tnm(f) i4»o&a. 
THplum qoadiati 
. ex radicehaAeaotac^ 

qoifiu» aempe la ia- 

toe ia capite doaram 

lamioarom • qoibot 

ad deitramappoacla» 

roinam cobicam» ad fi- 

niAramverd lamiaam 

exponeotem. Tom ad^ 
.verte qootut ordo Bt tequalit aot proiioi 

miaar membro (f) lamina eiponent lodH 

cabit efle aoaom. Hunc igitor cifis-ibe» crict 

que i 

Sopra primam ootam 9 ordinit ^ jam ezfcripi 

ti» fcribc ejusdcnominatorem p» eiqaeferfoi 

he?am appoae cjot qoadratum 8i* 



i 



101 11 f 

..»4-l 
»36.. I 

IJ9X» • 



i IfitiiificciibtaBaddextram tppone laminam 
pue iiabeat in vertice. triplom radicis prioria 
[t » nempe 6 » ex hac defcribe nnmerum contei^ 
Inm in qnadrato deiignato per numeri k notam 
lifenndam t qaae eft, t> ea ver& de£gnat pri- 
jpmm locnlamentum in quo reperis 6. Scribe 

P^ 6 infira i 8c a. Ex eidem kmind exicribe 
merom loculamentt defignati pec numeri k 
^tam terdam S» nempe 48» quem lepone infira 

Hostreannmeros^,AAcoUigeinunam fnm- 
Imam # , qu« aufersnda eflet i membro p^ £od 
;qaianon potcft» pro 4 ejtfcribe ordinem 0&9* 
' vum» qui erit/, & fupranumeri / notam pri- 
^mam % fcribe 8* eique quadratum cjus 64 ap- 

pone f perque hunc numerum loco numero- 
ffum e$ d» reperi alios /• 6» modo jam tradi- 
[ to. Deinde /> ^, if» colledos in fummam n, 
[quas Jhm n^tnor eft membro ^» fubtrahe i 

memhro /• Et reftduum j infra lineam rep<^* 



. In membris qusB fuperfnnt » eadem operai* 
tio repctitur. 

Ratio horum omnium pendet a demoo- 
ibationibus radicum quadratae Sc cubicse cap. 
t» & 4. hujus libri lc i demonftratis cap. 8. 



ARITH. 



I 

ARITHMETIC^ 

P R A C T I G i€, 

L I B E R IV. 

P E 

R E G U L I S. 



PRaAicas Arithmeticas quataor fiint 
\x. Piifna eft regula proportionnm i 
tritinti: ibcunda Societatum iive cofifor^ 
tii: tertia Alligationis: quarta pofitionan fiia* 
plexac duplex » quam alii regulam falfi ^f^ 
lant. Inter has prinu pnedpua efi; • a qna i> 
liquae omnes dependent. Illius quatuor ftftt 
partes » nimirum regula proportionum diredi 
limplex » everfa fimplex > dire^ compofica»< 
eyeHa compofita* Sipgularum praecepta hoe 
quarto libro explicanda ac demonftranda 
cepi. 



e*i 



^ libri J^. OfUt I. afj 

C A P U T I. 

ItejpUa fimfUx pofmimmm direSa & 

everfi. 

X Ethodns i qud ex tribus nmneris datif emu 
'^ tnr quartus proportionalis incognitus, r&» 
laproportionumdicitur. Abaliis ob tres nu* 
Tos datos regulatrium ab aliis aurea ob /iun« 
im utilitatem appellatur* 
tn quasftionibus pradids 9 qux nimirum aJ 
is faumaoos pertinent > e tribus numeris datii 
ecognitisiemper duo funt iiomogenei» faoc 
de eadem re inter fe » qnorum unus annezam 
^quacftionem: utcumdico: 6o.aureosex« 
kio f. menfibus : quot eigo meniibus expen» 
kiaureos ijr^ numeri faomogenei fivedee»- 
n re funt 9 60 anrei « tf^ anrei • quormn po* 
amo aonexsfeft quxftio. Is igitur qui anneiam 
)et quaeftionem tertio loco ponatur i al(er dc 
lcm re » primo ^ reiiquus > qui folitxrius eilf & 
mogeneus quarto inc<^ito » in medio eonfi-i 
ik Si jam fit ut primus ad tcrtium , ita fecun* 
I ad qoartumincognitum» hoc eft fi quarto 
musmajorvel minor tertio* tant6 fecundus 
major ▼elminorquartoincc^ito» quaetum 
vendas qu«ftioni adbibebitur 9 regula propor* 
nom dire&appellalntur. 
Zxtmfl. Duo gradus maximi terrx circull 
itinent miUiaria untus horae 48. Igitur 360 
4us hocefttotsi circumfintstia quot miilia^ 
coiitincbit ? 

Grad. 






5^4 ArhhmeHu ^^lAu^ 

Qni. Maiitr. Gra<L Mittiar: 
■ %• 48« 360 

HicqiuuitA primiueft miaor tertiot taatiSi^ 
cuDdot eft mioor qoarto incognito. 

QgQdfiutprimusad tertiumi ita reci] 
qoartot incognitos fit ad iecondom } hoc eft i 
quant& primat eft major minorve tertio • 
qoartot ina^itos debeat cite major minorre k«] 
cando I regola proportionom everfa dicitor. 

lExm. I. FortaKtiomabibivont looofoflbrct 
diebos 1 a: ja j fofibres qoot diebos abfblrent ' 

Fofl; t)ies Fofl: Diet. 
1000 II |tf .•* 

Hic qinnt6 prtmos eft major tertio * tant& qi 
tos incognitos efle debet major (ecnndo. 

Extmp. a. In orbe obiefla 7 menfibut ali poP 
font praeiidiarii ifoa £rgo menfibot ia»qoot 
aicntor? 

Mens. Prsefid. Mens. Prsefid* 
7 ij-oo la •••• 

lBcqoant6primoseftminortertio> tant& qi 
tnt incognitos debet iecundo efle minor. 

Arithmetici paifim ez ip£i quseftionediii 
candum relinqoont» otii^mproportiodireAafo 
«n everia five reciproca. ReiM id quidem : ve«] 
romtamen indiciom hojos rei certom afl^osd' 
hoc poteft t fi duo terminihomogenei» hocdldt^ 
cadem re» aKam rem quampiam nnictm» 8c i qot* I 
toor terminis qnseftionis diverfam » communitcfl 
reipiciant» drcaqoamlatoialtea modo nhqiu'^ 

agiiiti: 



Uhfi 4. Oftt f • Ifj 

Igtnt» idqtiodduo reliqui termiiii Ss hahtauait 
bcr snodom circmnftantiaB* everfa five recipro* 
Bi fHroportJO erit. Rjtio coliigttur ex prop* 
I4. 1. 6. 

- laprimoexemplorest ctrct qutm primnilc 
01 termini . nempe foflbres » aHqutd agaot» 
fbrtalitiom 1 in fecundo » eft anoona • obfidio* 
temporeconfumendaapcaefidiariii» termino 
icet iecundo Sc quarto» 

SQlutio 4ifiS4. 

Ultiplica iecundum per tertium % & prodo* 

dumdivideper primom. Quotieni» five 

ille fit • five integer com frado » erit 

proportionalii incognitos • qni qusKC* 



Grad. Milliar. Gnd. Milliar. 
a 48. 360. fiunt 8640« 



tximpL Duo gradus maximi teme drcuK 
iQAtinentmilliaria Belgica onius horx 48. Igk 
br gradns 360» hoc eft circumferentia tota» 
|Bot continetmilliaria? s 

^ GoUocatione h€ti, nt foprai moltiplica tKnn* 
fma 48 per tertium 360. Produdom 1 7180 di^ 
^e per primom a. Qubtieos 8^40» eft quartns» 
laipeeebatar. 

^ Dntm/h. Si qnartnsproportionalis eft inte»i 
pr) patet ex p. 1 9.i. 7* Si eft integer cum firaAo» 
iltct^cadcmprop. k cx iis qu« demooftravi 
r lib. I- 




%j4 4riibmtic4 TfnXcd » 

Kbw ixtp» 9* Cam eniiii ez hj^ji fit ad ^at f iJ^ 
qutftiimqaipctcbatiirt ericper 19.7. &&ajfl9 
«iaft «qadiifa^cx ^ iac Atqai fa6bo ex i 
iii;&divi£b per«pfx>veniet x. ergo etiam fidj 
«S4iii^di?iibper«proveaietx. qood erat <!• 
monftnndoin. 

Si cootiagat namerot de eadem le non 
^aldem nomiais & meaforaB , ante operati( 
craot redoceadi ad eandem » at 6 eziftat quj 
pro lomeniibusfoWiflorenosi^otpro 10 
boa ergo» quot folvam ? 10 menfes 8c 10 
fontqoidem de eadem rct nimiram tempact| 
ied meafurx diver(« : oportefait igitor 10 
les prii^ ad dies redoocrea qoam operatio 
toator. 

fiiamen inftitoitor moltiplicaado prim 
per qoartom > 8c fecuadom per tertiom : fi 1 
prododa fint eadem » rite es operatos. Fatet 
p. 19. 1.7. 

Sctutio eviffd feu retlfrpcd, 

MUlttplica primum per fecundom : pi 
ftumdivideper tertium. QuotienSy fi* 
integer foerit » five frados , erit quartos pro] 
tionalis » qui petebatur. 

Eximfl. FofiTores looomanitionema^iqi 

aUblvoat diebos la FoiTores ^xf eandemqi 

diebus abfolvent ? coliocatiooe h 

A ut fuprSf primum iooomoltiplici| 

300 iecundum laprodu^lum laoo* dil 

3^ JTL de per tertiom ji^. Quoticos A 

quartos qoi pctcbatur. 

toi 



, lihi 4. Offm I. t$7 

toSoreB. Pies. Foflbres. Dici* 

looo 9% }ty 30 ^ 

i^^JM. Arcis praeFeAas annona s quamhabet» 
prepoteft menfibus 7 prxfidiarios 1 foo. Igitur 
penfibas i&, quot alec I 

fiear.7. Praefid. ifoo. Menil la. Prseiid. 87^ 
^ A B C D 

^Hfflns A 7 dodiis in iecundnm 6 ifoo faclt 
tojoo.quidivirusper teitium C 12 dat quar^ 

[ Dehmftr. Quoiiiam ex hyp. A eft ad C, ut ie<* 
ii^oci D efk ad B> erit invertendo ut C ad A» 
tcBadD, 

C. A. Bp D. 

Atqoeita collocatio e?erla rednda eft ad dirr« 
^^ > incognito D quartum in utr^ue colioea<- 
tiooelocum obtinentei £rgo.D rite inventus 
«ft cx produao ipfius A in B, di vifo per C. 

£x«i»eo in^itues ducendo pirimum A in {o» 
cnndnm B, B & tertium C in quartum D. Si 
{vodudU fint eadem • rite operatua esi utpa« 

if «» >p. 1. 7- Eft enim cx hyp. ut A ad C, ita 
D ad p. 



H <ja; 



t^t 



Ariihmetiu Tf^SiU » 



C A P U T II. 

jR^uU ftofmimm mtpefiu. 

CUm tcrmini dati fife cogniti fiint pltira« 
quam tres , nimirum f • aut 7 aut etiam pto* 
res , regula proportionum compofita dicitur • 
cftque duplex etiam ipfa. dire^ videlicet, Ui 
everfa. Inter terminos datos , tres (emper ftwm \ 
cipui funt » 8c ex his duo de eaJem re quibuscx-*] 
teri adhaerent » unus folitarius 8c homogeneiis \ 
illi » qui quxritur. Ucrum quxftio dircobe fol- j 
Venda fit , an everse » ex indicio moz dando dijn* I 
^icabitur. I 

I 

Contfojita iSreSa» 



'Mereatoret 
aureis 



Luc. aurcofi 



Mercatores 
aureb 



8) I. Proponatur qosp- 
1 000 } ftio terminorum &x: B 
mercatores , 1000 so« 
rcis lucrantar 700 afl* 
reos. Igitttr 10 mero* 
tores » 4000 aureis, qaot 
aureos luarabaBtur?Tits 
numeri principales fmtf 
8 mercatores, 700 s«« 
rei ^qui (blitarias eft ) 8c lemercatores. Doo- 
biis de eadem re , reliqui dao adhacrent • fii' 
snirQm aorci 1000 Scauret 4000, ^oi duorom 

pri» 



700 

10) 

4000} 
Quot Lucr. aur.? . . .. 



Libfl 4. CfpKf 2. 2f 9 

priflripaliam de eidem re ( nempe merc. 3. £c 
mercac. 10 ^ quaficoxnites funt. 

Ordo terminorum is erit » qui in ezemplo 
appoiito. Nimirum tertio loco coUocabitur 
priocipalis ilie » qui anncicam habet quxftio* 
nem (mercat. 10} cum fuocomite faur.4000.) 
Primo loco principalis alter de eddcm re 
{mcTc^t.S ) cum comite fuo (aur. 1000.) h 
! nth f qui iolitarius eft » fecundo loco coUo« 
cabicur. 

, , Termiois hunc in modum conftitutis* dija* 
^dicandum erit » dired^am proportionem , an 
tverfam contineant : quod quia imulti vel ig- 
Lllorarunt» vel neglexerunt, imperfb^^ & coa« 
fa(i hanc regulam tradiderunt. Indicium por^ 
xh erit hujufmodi: Sitatn inloco feumembro 
primo » quam tcrtio » unus terroinus refpeQu 
alterius ie habeat per modum circumftantiae» 
medii 8cc ^ fcito quaeftionem diredle folvendam: 
fi vero in membro primo 8c tertio > unus termi- 
ous refpe^u alcerius quidpiam agat exerceat- 
yCi certus c(i6 propprtionem everiani in.quaB- 
ffione contineri » ac proinde folvendam effe 
crers^. 

Ez hoc indicio qnaBftio^propofita reperietnr 
tfledired^: qnxgenerali artificio ica folvitur. 
tcrminos primi loci, 8Bt looointer fe multi- 
plicando reducito ad unum 8000. Similicer term 
iiiini tertio loco pofiti , 10 isc 4006, ad aoum re« 
ductttar 40» 000. Atqae ipi tcrinini f redadi 
Antad}« 



R % A«* 



26o AnthnuAu TniSiu , 

AnrcL Lucr. ainr. AureiJ 
8000 700 40|OO(>« 

Circaqaos fi regola triom fimplex ezerceatoft 
prodilMt nttmeros tQcogfdtus » qai petebatiirt 
3/00 aarei. 

DemmfirMiw. Operationis manifefta eft. Com 
enim plures termini per multiplicationcfki rediH 
cuntur ad unum,quxftio non immutatur. Eadem 
fanequaeftioerit, fivedicas: Smercatores, aa- 
reis 100O9 locrantur 700 aareos» igitur merct- 
tores loanreis 4000, quot lacrabantur ? fivedi- 
cas: odties milleaureis, mercator i, lucratur 70^ 
Igitur 40» 000 aureorum mercator i» qoot Incnr 
lutur ? (Tant&m enim iucratur 1 mercator 8000 ' 
aureorum» quantum 8 mercatores aureia iooo»8e 
tant&m 1 mercator 40, 000 aureorum quantttm- 
10 mercatores, 4000 aoreorum ) Atqui in liac 
poftrema duo termini evaneicunt» quod primoflc 
tertio loco iidem recorrant (videlicet, i, me^ 
cator ) quorum proinde ratio habenda non eft. 
Igitur fiilvi. quaefiione j* termini ad tres fant 
redudi. Ex quo pa* 
tet qojefitum. Mercatores 8) 

a.Qaxftiopropo- aureis 1000) 

natur terminorom menfibtts %) 

dao. Mercatores 8, ^^^ ^„,^ 
mureis iooo> menn- «. . 

tos 1, lucrantur ao- Mercatorca 10) 

reos ;ooi igitur 10 "'«^. ^\ 

inercatores,4oooau- menfibtt» 4/ 

reorum, menfibus 4» Qaot Lucr. anr ? • . . • • 

quot lucrantur au- 

xeos/ Ordoterminommhiccrit. 

^ Detoi 



Vki 4« CdfUt 2« 2^2 

Deiiide terminis primi membri per invicem 
nuItiplicaHs • itemque mesQbri tertii, qnaBitio 
id terminos reducetor tres > hunc in modam : 8 
itt looo iiint 8ooo : qux dufta in »> faciunt i€» 
€00. Hiceritprimusterminus: loin^ooofunt 
ilQyOoo: hacc do&a in 4 faciunt 3 60,000: hic ertt. 
^ieriainostertios» ficergoftabitcxemplum. 

Aorei. Lucr.aur, Aurei. aur» 

i^ooo* 700« i(5o, ooofiunt M** 

« 

Dmmifir. rurrom manifefla eft. Nam ad Iu« 
0umperindeeft»£vedtca5, Smercatores 1000 
tnreis, fi?e I mercatorSoooaureorum. Rurfos 
perinde eft } five dicas 1 , mercator 8000 aureo« 
.ronit a menfibus i five, 1 mercator* 1 <neo(e , 1 ^ 
000. Similiter in 

membro tertio per^ Merpator 1 ) 

mde ad lucrum erit , men(e 1 ) 

five dicas, 1 o mercat* aureis 1 6000 ) 

4000 aor. five i mer- 

cator 40, 000 auri 8c Lucr. aureos 7eo 
rurfum perinde eft 

five dicas 1 mercat. Mercator 1 ) 

4o>PQo,aur.4menf. menfe 1) 

five I mercator , i turcis 1^0090) 

menie, i^OtOOOtaiir. 

feitar per multipU- Quot Lucr. ^ur. ,,... 
cttionem termino^ 

riimtnterie» quaellio adhanc formi^Iam redu^ 
Aa eft. 

Inqoaitqoiaquatuor termini qui in primo 8c 
tmio locQ i|dem funt • eyanefcunt $ tota quacftio 
i 7 tcrminis redu&a eft ad ) . 

R I Cmf^ 



%6z Anthmttiu VraStiu % 

Cmfopta everjd feu recifrocd, 

Jk/I Irnm cft qoam confasd & impcrfedi hw^ 
rcgula paflim tradatur , ei credo de cau»ii ' 
quod tam illius demonftrationcm » quam difcti^! 
men i dire^ non fatis oblervaverint. 

I. Quspftio propoiita efto termtnorum fex. iQ 
liomines expendunt 4 aurcos» diebus ^ : horoioei ' 
100» tureos loOo , quot diebus expendent ? Tctf 
' minos eodem ordine quo in dire^i coUocabii* 
Tumexindiciofu» 

perius tradito de- Homines 10. if 

prehcndes propor<f aureos 4« b) 

tionem eTcrram,fi- 

vc reciprocam con- **P* ^^^^* J* ^ 

rincri in qu«ftio- jj^^. ,„ ^) 

pe.camtan4c.r. ^^ ,, 

ci^» quamacirca 

#. ^iquid agatj ho- Quot dicb. cxp? .... 
mincs nimirum cx« 

pcndunt aureos. JPerlpcAo )amgei!creqaxf!io« 
pis» accurati&s adhuc termittorum fingolorom 
locus erit determinandus* 

Terminus agens,« qui non habct annexam fibi 
quaeftioncm , primus efto. Illius comes ^, ftcoo' 
dus. Tertius t ille fit, qui folitariut eft, 8c hofllO' 
gencus quseiito. Quartns fit agens, qui tnnexifB 
habct quxftioncm » & primo homogcncus efti 
nempe d. niius Conles e, fccondo ^ homogeneasi 
quinto ioco confiftat. Ordine terminorom boflc 
in modum conftituto, genertli artificioqoasftio- 
nem propofitam • 8( «lits finules quaiciiiiqoeftlr 
vemus. 

TcTr 



Lihi 4^ O^ 2» 2^3 

Termtni primus m » tertius c , quintus • muU 
tipliceotttr per invicem , & gignlnt 4ce, Dein- 
|ie fecandus S ducatur in quartum d » 
itJKiat ^df produ&um fecundum . acc 

$d dividat primum produd^um Mi. A u^ 

Soticns A dabit termipum incog* 
im» qui petebatur. 

Dnum^rMtio, Reponatur quinto loco idem 
lerminus» qui iecundo» ut fit quxftio. Si lo 
bomines» 4 aureoseipenduntdiebus 3; liomi<« 
Aci lops etiam 4 aureos , quot diebus expen- 

dunt ? 
Homines lo. a Quoniam 

aureos 4. b hic duo 

lip.dieb« J* c termioi 

identici 
Romines 100 d runt,ao 

aurepf 4. b proiade 

Qso^ dieb. ezp? • • . • evaneP* 

cunt • 
naflifeflum eftquinque tefminos redaQos efle 
ad tres «» Cfd^ 

Qui cum ex indicio tradito cap. i. propor# 
tioQem everfam contineant» quartus perregu-f 
hm trittm nmpliceni eyerfam reperiendus eft. 
PHmus igitur m tnfecttnduintf» 
faciat ikc\ quo divifo per terf ti ^ ^ 

tiomW» quotiensBeftquartus: ^ ^ 

tc protnde leohomioes» ^auf 
Kos expeadent diebus B. Littera 
B porro defignat fra^ionem fpeciofam , qu« 
typis commodi interferi non poteft i qnod etiam 
dfiaceps nota* 

R 4 Quo- 



2^4 Aritbmtiid. PriSiVi , 

- ^01114111 igitttr 100 homiaet ^ aoreos ^1« 

peiidant 
Homiaes 100. d 



Aoreos 4* b 
Exp. dieb. *^ 

? d 



Aareos 1000. e 
Qiiot dieb. exp? .... 



Homines loo. d 



diebusB^ 
iid^ io# 

itoooaift*' 
reos (e|i 
qnotdte* 
bas ei« 
pendentl' 
Qiioiitl 
htc ror- 
Aitn dn» , 
termioi ideotici fupt» coaftat termiiios quiiiqa» '\ 
redados efTe ad tresi^, B . # : qui cum ex indkxM 
jam traditis proportioncm dire&m contioeant, 
iocognitos per (implicem dire&am proportiOi 
SQmreguIam toveptri debet. Itaque^ecttndos > 
nempe fradlio fpeciofa per B defignato» doatqr 
in tertiom e , ot traditur l. a. cap. 6. 
som. a t 8c gigoat D , hoc eft ^. ace 

^ooemper D defignatam: qoddl^ ^ ^ 
▼is^ per primum i • ut traditur lib. a. 
cap. 7. num.i» Cmoltiplicaoturenim firadio- 
nesrpecio& otvolgares^ profenic 
iodicans 1 00 honunes » ^ooo aoT 
reos» qootdiebttscxpendant: «c 
proinde E eft terminos ille incog^ ^ bd 'f^ 
iittas,qai in qoaeftione ioitio pro« 
pofita quxrebator. Atqotficft idem comAex 
vi cooftro^ionis invento. Ergo A efttermiaos 
sttcognitos qoaefitos. Qood erat demonftran- 
|iam« 

f . Propo^ta fit quseilio Cermiaorum pdo, vd 

pl«- 



/ 



Lihi 4« Gfpfrt 2«. %6f 

|lonom. Scriptores 4* pagioasxfOf lineanim 

>o« icribont diebus 8: igitur Scriptoresdsp^ 
ginas ifo, linearofn af » 

|«|not diebos fcribent? Sqriptores 4. t} 

iQaoiitam tam in pri« Scrib.pag. i/o. b) 

jAio» quam tertio meiD« Verfuom xo. m) 

ffcro, unos terminos ali<!> . 

^oid agit circa aliom > Diebos 8. e 

i^mirom^ circa^» 8c d 
Citea tjiqoet itt qnxllio- Scriptores 6. d) 
ne poporttonem reci- Poginas ^fo^ e) 
•procam contineri. Ordo Verfuom if . n^ 
jgitor terminorom idem 

jcrit ^oi fupra ; nimi- Qoot dteb. Scr?.*.« 

1 fom terminus agens a « 

i Bon habens annexam fibt qoxftionem • primoi 

I trit: bonc comites ejos^&»i ieqoentor. Me- 
diom h>com tenebit e , qoi fblitarios eft » & ter- 
mino iiicognito hon^ogeneus.' Hoic proitimos 

1 erit d agens alter» qoi annexara habet qoaeftio- 
nem : qoem« f» n, ejos oomites fobfeqoentor^ 
Ordine iic con(litoro. Primo m dnikxts in met 
dium e t ic proximo d praerer- 
«riflTo. inomnesitlioscomites) acen 1 

s» n, prodocat scen, Tom d ^^Sm *! 

( iWe jam praetermiiTos ) dodus 
in omn^ comites primi s, nem- 
pe in ^ > ffi^ > producat dSm. Detnde piodoftom 
primom aan dividatar per ftcondum d6m> 
QuotiensPi dabitnomerum tncognttom, qoi 
qoannebatDr. 



It f X>9mm§* 
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Scriptoret 6, i 
Satb.pag. ifo» o 



Verfuom lo. ni 



ace 
Diebut A »—• -• 

bd 



VerruDHi ±f. n 

Qoot dieb« Scr ? ...• 



' 



Scriptores . 6. 4 
Scrib. pag. Jfo. ^ 



FUr i^* DMiM^fiytf M. Si tertius terininQs m ponattf. 

^J^' etiam loco ieptimo pro n» qucftio redlgetur ad 

^ * terminosquinque» t^b^c^^ti^ cujus terminoi 

incognitus» nt jamdemonftratumeftnum.it 

erit A : ac proinde fcriptores 6 » pa- 

Uf Mt* tce ginai Jfo, linearum m ao fcribent* ' 
A^nr. A j-g diebnaA: igitur iidem 6(criptorcs. . 

paginas etiam 3^0 • (ed linearum » af 
quot fcribeotdiebos ? hic quia utrimqae i* $ 
numeri fcriptorum £c paginarum iidem funtt 
qosftioredada eft ad terminos tres, niminim 
f»> A> n : quse quia direda eft> dqc A in n » ut tn- 
ditur» 1. a. cap. 6. num. a. fc fiet Q. 
Qtto divifo per ffi , ut traditur 1. a. acett 

cap. 7« num. a( fietquotiens R, ^"db 
indicans fcriptores.d > paginas 35*0» 
linearum tf » quot diebos abfol- acett 

vanti acproindeeftis» qui pete^ ^ j£ 
bttur. Cum igitur R idero fit cum 

^ ^^ P» erit P numertts incognitus in quapftione requi' 

md. fitns. Qupderatdemonftranduai. 

SdUkm 



xiM4« otfimi 



±6y 



Scholim. 

QUd/liatffs sdreguUm eomfcfaMm frvpmimmm 
$sm •vrfMm , ^m^ot direB^m pertmentes , per 
^gulMm fimfUcem froforthmm kit mliitutmn fiL 
iifcjfe » quMmvis inmili cireuifUt ex demonfira* 
lius ;«i» Mllatis manifeftum eft : comfofitam vi^ 
^et dire£tMm » fer direHam fimflicim dufUcu^ 
i everfumver)tfer fimflieemeverfMmunum^ 
icem dire^am edieram. Id forro^ huud fcio^ 
fatis fttirit sk jirithmeticis obfervMtum% foffe 
iierfsm ccmfofitMm folvi fer fimfUces duus eversA 
ftSd mtervpmute : qttadfic oftendo* 



komines 
k Aoreos- 



lo) 

4; 



|tip diebas j 

jnomines ipo) 
' Aureos looo) 

•^lnot dicb. cxp. . . . 



10 



t^oniiies 
i£ip.atireos 4 
Uomi 



100 



;Q4oe 



aor. exp. 



• . • 



Biefumutur qiuftiofuffu nte, 
I. frefofitu, 

Ex qua defumatur frims 

quMJiio fimflex hujufmodi : 

Homines i • » diebus 3 > r x- 

fenduat uureos 4: hominet 

ergo 100 , diebus etuun 3 , 

quot exfendent uureos t fer-^ 

muUm hic uffoftu , quum 

fatet effe fireBam, SotmtiO' 

n$ adhibitd , 

diebiis 3 quanus frentenit» 

aurei 40. jilti' 

ra jam quaffi§ 

fit otiAm fim^ 

diebos 3 fltx : hommt 

100 exfmduni 

mtrtos 40« if#-> 



\^ 3. Irgo adem hottunes 100 , aureos tooo» 
'fMT ditbus exfmtdmt f Iwmulam inffieo bic af* 
, fofitam • 



t6$ 'JfifhmnicA VraSi^ > 

Homines loo poptmifum 

tvreos 40 kerum pMi 

cxp.dieb. 3 ep dke9m 

Homines 100 Solmim m 

aureos tooo bi^a fmu 

QuoC dieb. exp* ? • . • • ruum iirx ifij 

eognitoqtufito. Et pottrunt qu^Bioms onms eve^ 
eompofitd, iiu folvi, Similitmdo otiMm dmonfrm 
potefi » iompofitus diriBMs filvi pojfe pertumm iHt 
re^smfimplicemp & evor/am Mtteram. 

Hdeud plenmm reguU tn$m eompefitd iMfi2j(flN 
tiMm diBu fint, Ouerum inmilis W prdximillittt 
duplicMtam folutionem fimpUcfm circmtus tft,fum 
ebfoiutionem txpeditiorem ioe^i ue h^evioremju^ 

, G A P U T I U. 

Regidd Societditttn. 

T\ Ocet oumeram ia partes di videre , datii fl« 
•*-' meris proportionales. Nomen (brtitseHi 
focietatibus mercatorjiis , in qutbus urum htbrt 
permagnum. Sic ver^ inftituitur. 

Datorum fumma primum locum teoeit» f^ 
cuodum numeros diftribucndus : tertiuiD fifl« 
gulidatonim. Exerceatur deinde totiesr^^i 
trium » quot funt dati. Numeri infenti iatisft' 
cient quseftioni. fi numeris datis temporoa ^ 
verfitas fit adjunda » prius in-fuum fiogttli tem' 
pUB ducantur • quam ad unam fummam redii 
g^tur. 




J^K^#^. I. Tres mercatores • initl fociettte » 
ti fant auroos 4f 00. Primus expofuit aureoi 
.alter t/oitertius 200. Quantiikm ex lucro 
muni cuique debetur ? 
Maoifeftum eft lucra fingulornm debere pe« 
iiiis in fbrtem collatis efle proportionalia* 
ue lucrum commune 4f 00 aur. dividen- 
in partespecuniis collatis fingulorum pro- 
ionales. 
Sic igitur quaeilio ordinabitur. 

Dati ' Quasfiti 



Somtiia dat* 


Lucr, com. 


100. d 


1000. f 


4/0. 

a 


4foo 
b 


Ij^O.d 

aoo.e 


IfOO. g 

aooo. h 



Tom qosere , fi 4^0 aorei locraotor aureos 4f oo* 
^finguli dati ( hoc eft pecuniac i fingulis in fortem 

datat) qootlobranturaureos? Regull trium ter 
'snftitotl» proTenient quatfiti. Conferenti 100 
'^bentor tooo>conferenti ijo debentur 15*00» 
Jk 1000 ei • ^ui 200 contulit. 
'' D^tmmfir, Ex yt conftrudtonis ut « eft ad ^ fic 
Vtefttd/&fici<eftad^8cficeeft adib. Ergo per 
^ 11. 1. 6. € eft ad/,ut d eft ad^ ,8c ut e eft ad ib.Tgitur 

|ermotando per 1 6. If» ut etUtzdd Bcf, eft ad/; 
^ It ut i eft ad f .fic g eft ad h: 8c ex c quo per 1 x.lf. 
' f eft ad #, ut/ad h. Conftat ergo fides operationi^^ 
^ ^M/fn^i. Tresmercatoreslucratifuntaoreot 
l pooo. Primus contulit aureos 100 per menfei 
^ i6:iecondos 140 permen(es 10: tertius 300 per 
I asenles^» Qoanromfingolisdebetur? 

Anrei i fingolisf collati ducantor in tempora , 



%jz Jridnmdis Ffs^ 9 

k. Cqib plort , qnim duo » predi daHtiir > fiil» 
gaU bifUtim inter (e alligmtori lus tameti \s< 
gibns iervadi^ i.Quaetlligantttr» oieque fimnf 
Qiajora finr predo medio » neqoe fimnl mino* 
ra. 1. Excefias majoris pretii dati fapn me^ 
dinm» adfcribatttr minori pretio j defedttstoi 
temminorisi^medio» apponttnr majori. 3.SI 
filvis perinde eft . qiiocttnqQe ordine ioter m 
datapretiaalligentur : & poteft unum alligaii 
fiepitts ( hoc eft cum di?tffis ) mod6 fingall 
filtem alligentnr iemcl. Unde fit ut eadem qu»* 
ftio maltas ibldtionestdmittat » ot infrt demoi^ 
ftrtbitur. 

AlligtHottibus pertdts xegult proportioooit 
nt faprt » toties ezercebitur, qaot pretit fiifil 
dttt. In et primum locum tenett fumma di: 
fentitrum $ iecundum quantitas len nu 
mixti ■ terriom differentise fingulse j tot t fi vi 
pretio piuresfont adicriptse » fommse earom fisi 
golsK. * 

Exm^L Libra 1 » Garyopkilli Yalet juiiis }f 
Piperis4» Cinnamomi 6t Zingiberis 8, Cx^ 
ci 10. Qpantum ex finguiis debeo accipe*^ 
re • ut mixti librt 1 » ▼tlett juliis 7 ? vel >t 
habetm mixti iibras it» qttarumonavaieat}tf» 
liis 7? 




^ 


Pret. 


dtta. 


nsst. 




Garyoph 


» ?• 


'1 


llitti Pret» med. 


Piperis 


b4. 


J. I 


7* 


Cinnam. 


c6. 


*J 


- / . « 


Ziogib» 


d 8. 


4.3' 


• 
• 


CrocL 


e lOr 


4.J.I 



DOai 



iSni j^. cagm 4« 273^ 

Diftr. Quacfit. 




? 4 

»8 

? 4 
Mixti *t ' il 

Iib.i. y| ? 4 



4' 

4-' 



m 



fr m 



4 

8? 
8? 



■^ m 
ft8 

8 ^ 
18 

1 a 

28 



hoc exemplo hOat font omnes alligationet 

'biles f qux funt nd, jte, ^e, bd. cd, ce. Igitur 

ophiilitPiperis» Cinnamomi • ex fingulia 

es m unius libracSc Ztngiberis ac Croci etiam 

tfingnlis partes » uniuslibraef dabunt mixti 
ram i » pretii 7 Juliorum. 
\ Hoc porr6 exemplum practer folutionem jam 
fiitam » alias admittit. Ut infra oftendetur. Ac. 
itipennius adhuc fblutionis formulam. AUig%- 
tionesfaiit» tidtU^a. 





Pret. data 


Dif{er. 


Mixti. 
Frc* med* 


Garyoph. a 3* 
Piperis b 4. 
Cinnam. c 6* 


3- 


7 


2.ingib. d 8. 
CrocL e lo. 


4. 3 



^ I 



^ 



»74 . "jMiteHa Pr^Sitf t 

Kfer. Qa«fifi 
I - f 

I - ' 

Sam* M. MiitL '^ 

13 lib* u fy t P 



3 

7 

I 



QSafiti/./,^*/, indictntqnotpartesKtaj 
d fingalit tcceptx conficimt mixti libram m 
pretiimedii 7. Juliorum. J 

Examen ita fiet. Si Gaiyophilli una lihnwm 
3 Juliis , librx pars / quantim valcbit ?B.nM 
B I libra piperis,acc. Prctia pcr regulam um 
inventa collige in unara fummam ; hxcpt^, 
mediasBqualiserit» fibenefuerisoperatus. • 

DemmfhadOi cum duo tan^ froU,^ 
verfdjum nBgtmdiU 

QU». ViSsi^ cwci 

ftio Pip*4a ^'^ 

fit: libra» Mixti 

li*piperis Pret medium ^ ., . 

valet 4, 7,c. ^»^5^ 

juliis.li. Crod.p.bi 3*^ : 
bra cro- 

ci • 9: 5" ^ ' 

quatikSl ^v^ 



lihri 4» CdfUi 4« 27 f 

Qtroqae fumere debeo. utiibn i inixtavft- 
r Juliis 7 ? Cum ad iolvtndam quaeftionem in 
;ala trium primus locus dcbeatur fummse dif- 
nitiarnm, fecundusnumeromixti* fiveejut 
intitati » tertius fingulis diflerentiis recipro* 
»llocatis; demonftrandura eft» totius mixti 
mtitatcm feu numerum > libram fcilicet 1» ita 
sadcrocit qui in mixto eft , quantitatem fea 
neram incognitum , ut (/) fumma difFeren- 
*om c£t reciprocd ad (4^) dififerentiam piperis i 
itio medio« Qood fiet hunc in modum. 
Ezceflus i pretii unius libraB croci , fupra pre« 
m medium unius librss mixti , praecise oritur 
upere quod eft in mixto : & defe^us d pretii 
ins librx piperis k pretio medio unius libras 
Kti » praecisd oritur a croco , qui eft in mixto. 
^ exceffus e pretii unius librae croci e(l ad 
eAam i-pretii unius librae piperis , ut recipro» 
piper qaod eft in mixto, ad crocum» qui ctt ia 
cto. Ergo componendo ut $ cum de£tzdd ex« 
Ttts nimiram croci cam defe^u piperis» ad 
nrit defeAum, ita piper cum croco, in mixto » 
; efl tota mixti quantitas, libra nempe ana, eft 
qaantitatem croci in eodem mixto. Quod 
tdemonftrandum* 

)tnmfflutio VmvnfaHs , five duo tmtm 
petU^ fm qmtUbetftnt M^ 

tAncrem non efle dtaionftratn facilem , ap« 
parebit (iiififaUor) exiu,qua6htcfubjun- 
L Qa»»ttukn;noiinnlli»nulhmdemonflra- 

r 9 a tioiiif 



27^ AritbnnHu Vfs^icif 

tionis (peciem habent , nt ne fciviflis qnideai 
videantutt in quo difficoltas confifteret , gut 
quid demonftrandom fibi eftet. Utar poif|: 
Cqaodjamfecifstpius) logifticd fpeciosii qwH 
huic ret demonftrandae condocet plurimiM 
Qoare hxc tis (cribo > qui jam in ei otain^ 
funt veriati. *' 

Scema. it 

I. Rerumqoa* 4. b \ e-a 

tuor mifcendarum 6. c\J d-« 

pretia diverfa fint ^* 8. d/ \ a-e 
S,e,d,e: pretium 9. e y t4> 

mediumfit4. £x« 

ceflbs e fupra 4 eft i-4 • ex praecepto regolae ad&ii* 
bendusminori h: defeAus ^ab4ieft*i» appo« 
fiendos majori #. Exceflus d fupra s eft i-^ q 
«dfcribe minori « : defe6lus f ab 4 eft «-« » q 
appone majori d. Valebit porr6 jam 
dlemonftratto, quocunque tandem ordine {1 
vatis tamen praefcriptis in regula conditioiiibas 
inter ie pretia diverfa alligentur. 

a. Manifeftum eft in qualibet di£Eerentia jct 
cxceflbm , negari « pretium mediom , affimisii 
ver6 pretia majora data «1 d i quod ita exprimiti' 
Mi hoc eft e minus 4$ d-Mthoc eft d minus 4. M^ 
fum patct in omni differentia per defedom, sfr^ 
mari m pretium medium » negari ver6 pretitdw 
minora h,Ci quod fic exprimitur s^, m-h^ Sed,qr^^ 
ex prxicripto regulx , pretiorum quat alligta^ 
iemper unum majus eft pretio medio » al 
minus ( aut certi aequale } tot iemper eroot 
ferentiae per excefliim, qoot per defedum. 
fi omnes difierentiK iii onam Ammuun F eo' 

gs&i 
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F '' 

c^atd-ata-cfa-b 
iltiir ; haec dao iaFallibiliter evcaient : prim6 
tersB pretia medio s majora de%nantes , fem- 
* rcperientar affirmatx -, litterac ver6 totidem 
Igiuintespretiamedio m minora» iemper ne- 
^ : iecand6 m mediam pretiam defignans to« 
I negata reperietur , quoties affirnuta ; negata 
idem in di£(ercatits majoram pretiorum} afiir- 
Lta vcr^ in di£Ferentiis pretiorum mioorum j ac 
»indelitteris4ie mutuo tollentibas differen-i 
rum fumma erit G, conftans fempcr littcris 
'4 pretia dcfignantibus. 

G 

etd-c.b ' 
|. Ut Yer6 fciatar » quantum ex ipeciebns 
^lis diverforum pretiorum , ^, c, d, i fumi de« 
ts ut cx iis permixtis una libra valeat pretio 
dio Mf ez regulx praefcripto 9 ponitur primo 
» fumma dififerentiarum, fecundo i libra» ter« 
fiogulas dificrentiacjac tum pcr regulam trium 

Di£(crent. StimM %• 



9. di£fer. libra 







Ci«a 


«f d-c-b 


d-a 


d-a 




Z^ 


ft-C 


ctd-c-b 


ft-b 


a.b 

- ■ , S exe 

ctd-c-b 




S 1 iA* 



tt^ji Aritlmticit Tri^iu , 

Di£Ferent. SamM &. 



e?a 



efd-c-b 

, d-a i 

j ■ O cxc 

^^ . etd-.crb ^ 

Som. 6itkt» iibra 

efdrCfb I. ft-e .. R cxd 

cf d-c-b 

a-b 

arb -rrT"5^* 

•^ cfd-c-b 

invemuntur qnart! proportiopale§ P, 0:^15 
Qui quidem , quod fecundus terminus fitnn*' 
tas > exhibentur dividendo folum differtQtii 
fingulas per differcntiarum fummam. lW{^ 
quarti illi proportionales P, (^R, S funt fr* 
^iones , quarum communisdenominatoreft<ii^ 
ferentiarum fumma efiU-6', numeratores 'cw 
differentix fingulx % co ipfo ordine , quo np^* ^' 
fuerealternatimpretiis diverfis S» c,d, e appoto 
4, Nunc qutain rcgula afleritur PiQi^^^ 
indicarc quantum cx fpeciebus (ingulis divew 
rum pretiorum, ^, c, d, $ fumi dcbeat, ut uoa IM 
ex iis mixta , valcaj pretio medio m , utruQX)^ 
oftcndi dcbet. & P, (^^ R, S, eflSccre unam Hbi*^ 
& P, Q:^Ri S fimnl , valerc pretio mcdio * f* 
mum patet cx 14. f , Nam ex conflr. fumtna**' 
ferentiarum efl ad fingula^ difFercntias , ot ij 
bra ad fingulas P, R, R,S.. Ergo nt fymmatf' 
fer. cflad omncs fimul differentias , itauosiii>^ 
eflb ad omncs fimul , P, (^R, S. Atqui fummi^* 
fer. leqoatnr differcntiis fimul omnibus. W 
etiam 1 libra omnibDs P> (2^R» S a^aali} ^ 



LiM 4* Grpftf 4« 27^ 

; jf. Altcmm ver6« in quo prxcipua ^fficuitat 
jkft» {ccujusgratiafuperioraomnianuin. i.a. | 
"rasmifimus, iicoftendo. Ut inveniantur pretia* 
jo valores (iagulorum Pt Qi^R» S, ftatuatur in re« 
;tila trium pro loco i,libra ; fecundo ^«r, d^ e pre- 
Ja diverfa ^ngolarum fpecierum i tertio fingula 
r» Q^R» S* & dic : fi i libra fpeciei primx valeat 
{fbrenis^ uniuslibrasparssl P defignata» quan* 
Idm valebit ? & fic ia aliis. 




cfd-c-b. ctd-c-b. 
eafda-ca-ba 



N 



i 

/Qgoftiam vtxh in primo loco habetur onitaa • «t 

i bveniantur quani» V, T, X, 2, oportebit folun| 

^iiogola K c, df 0, prctia docerc in fingulos fradio* 

j[attm P, QjR, S, numcratores (qoi» ut oftendi na. 

f }> Tynt ipiae pretiorum di&rentix, } iifqoc fup< 

foncre » communem dcnominaturcm #H^-fc 

qoemoftendi num. 3. Eflc di£Eercotiarum fuim 

nam. Nunc fraaioncs ipfas V»T»X,Z jam invenf 

teezpcndamoi» Siharomnumeratoreiinonani 

S 4 fom* 



^So AfHbmetiu PraSiu , 

iummam coUigamos » reperimus eas particQiii 
inquibas^ pretium medium defignans noaf«F 
peritur » & mutu6 tollere : quod fic oftendo. 
Ut habeatur numerator ipfius V, nerope ^>^4| 
pretinm^dociturinnumeratorem ipfiusP» hoe 
eft in diflerentiam quae in fcemate primo ipfii 
fuit appofita j ea autem erat di0erentia pretit 
majoris e, nempe m > in qua ( ut odcndi nunu 
2. } reperitur f e» hoc eft » f pretium majus if^ 
firmatum. Ergo in numeratore ipfius V, necd^ 
fari^ reperitur f Sf , hoc eft h afiirmatum. Rur» 
fum Qt habeatur numerator ipfius %, ducitsr 
pretiummajus iin numeratorem ipfius S> hoe 
cft in difierentiam 4*^ > qux ipfi e in i fcem 
f uit appofita > ea autem eft difFerentia pretii 
noris if in qua ( ut nuro. a oftenfumeft ) n 
ritur«^>hoceftpKtium minus ^ negatum. Eri 
go in numeratore ipfius Z, necefiSirio reperit 
eadem particula ^» quae in V» fed jam negati« 
hoceft*^. Ergoin V 6c Z» duoc par^iculaeffc 
& -^ » in quibus 4 non reperitur » le muto^ 
toHunt. Eodem modo oftendam in numerator 
ribus fra^onum T 8c X* particulas in quibDll 
noneftA. Cfunt #« hic -fcdU^) fe inrioett 
fimiliter tollere. ' 

Itaque fumma numeratorum inV»T»X,Z» 
eft ia-fda^»'Ss, incnjusparticulisfingulis rep^ 
rittir m: huic fummae fi fubfcribatur commuaift 
denoroinator, efdrc^, crit fra£tio N par omnilx» 
V» T. X, Z. Deinde quia genita eft fumma- haei 
$Mfda-^M^a,^eti^ majora #> d ducendo in fibi iff 
pofitas pretiorum minorum difierentias » M>c9i 
0^9 in quibus (utoftenfum num. a. ) «affirmt- 
tur, patet in particulis hujut fummse figno f t&* 

fcto 



libri j^. Otfm ^. aSi 



i.lib. 




c t d-c-b. 

eafda-ca^ba 
cf d-c-b. 

11 iicceflari& repcrirt prctia mijora t» d. 
imodo quia in procrcatione bujus fammaB 
wfda^M^a) pretiaminoraf,^» du6^a funt ia 
tas fibi pretiorum majorum difiRsrentias , 
f &i^«a in quibus oftendi fupra num. a. s 
XI ) manifeftum eft in parficulis hujus fumti 
( qnas e(l numerator ipfius N ) figno (-) af- 
s» neceiTarid reperiri pretia minora ^, ^. Er.- 
|o in numeratore ipfius N prctia majora €,d 
pperiantur afHrmata 9 minoraver6 c^, negata* 
lAtquifupranum. 1. ofi:enfum cft» ctiam diffe- 

titiarum fumroam ifd^i qnx cft fradionis 
denominator * conftarc pretiis majoribus f • d 
Mrmatis, minoribus yerd, €ti, negatis. Ergo 
Ib fradlionis N numeratore rcpenuntnr eaedem 
PitteraB&iifdemfignbafiEete» quas in dcnomi* 
iatore. Ergo fi numerator dividatur per deno- 
IBiinatorem * qaotiens erit 4^ ( Si enim denomi- 
«ator dacatur in s , reilitoctar idem numera'* 
tor.) Ergo firiAio N «quivalet ipfi m pretio 

me- 



^$z AHibmeiiu fraSies^ 

medio. Atqui jtm oftendi N «quari omnibDi 
V>T,X>Z^ valoribus ipibnim P,Q;R»S. Ei^ 
PyC^R, S (imul valent p:etio medio «• Qnqi 
crat demonfbrandum. 



Q^folmims Jiverfds eadm qiuftk sdimtm 
juxu pmm ]m ttaditm. 

ARithmetici fcriptores plerique aflerunt pror 
tiadatadimfimod^alHgaripofle, ^cproin* 
de eandem quxHioaem » plures folntioncs sd* 
mittere. Sed quantus folutionum diTerfarum 
fit numerus » [jc quo artificio illae omnes eiluf 
beantur , altum apud illos filentium eft« Ni- 
mirum ut demonftrationem ip(am hujus re* 
gulx 9 ita 8c determinationem ipfius polcfaer- 
rimam aut tgnorarunt, autcerti immerit6nD« 
glexerunt. 

Ejufdem igitur quxftionis folutiones omnei 
pofiibiles invenientur huncin modum. 

I. Videquoties pretia data inter (e binatifll 
poffint combinari diverfimodd > hoc eft inveniaii« 
tur omnes diverfi binloncs» quiex datis pietiii 
haberi poffunt » ut trademus » 1. f . c. 8* In qus^ 
ftione n. a. fupra»quiQque dantur pretiat Stt^tiA 
quorum biniones diverfi funt i o* 

a. Videquot ex his binionibus fint apti ii 
alligandum i ad quod requiritur ut biniouil 
utrumque membrum» neque fimul majos fitt 
neque fimql minus pretio medio. £x. lo binio- 
nibus quaBftionis fupira datsB» tanti^m fi^apti 

funt 9 nimirmn^A 4f» ^* M cf^ cd. 

3. ride 



liM ^.Caput 4. tSj 

j. Vide quds mjnimas (it alligationiim nume- 
rus ad quseftionem foWendam neceiTarius, Si 
nultitudo pretiorum datorum par eft> ejus &• 
mifTis dabit minimum numcrum alligationum : 
fiimpar» eJusfemilTisunitate audla. Ratio eft, 
qui^ (ingula pr^ti^ data faltem alligari debent 
fanel. In exeroplo noftro. Quia j* prctia daotur 
4, S, Ct d^ e, minimus ailigationum numerus » quo 
iblvi quaeftio potefl. eft 3. 

4. Infpice biniones aptos num. a. inventos, 8e 
qnxre » omnes eorum diverfos » terniones» Sc om« 
neseorum diverfos quaterniones» & fic deinceps 
incipiendo a minhi)a fpecie num. 3. inventS » ui^ 
que ad prozime minoreQi numero aptorum bi- 
siionum* ut tradetur 1» f.c. 8. In exemplono» 
ftro quoniam biniones apti funt fex num. a. re- 
perti» oportebit omneseorum di verfbs seperire 
temiones » qui funt »o» & quaterniones » qui fnnt 
i/i 6c quinterniones > quifunt» 6* 

f. Inquire quot ez biniQnun^ aptomm*ter- 
siionibuB» & quaternionibus &c. fint apti fol- 
TendsB quseftioni. Illiporro emntapri» inqui- 
buf fingula pretia data «»^,^,i^,«> reperiunturj 
inepti in quibus aliquod eorum deeft. Singnli hoif 
mm inventorom temionuro^quaternionum, &c. 
£ngulas dabunt qusfeftionts datae folutiones , qui* 
bns eam adde f quam ezhibet tota binionnm ap- 
torum fumma. Pratter has nuUsB erunt alliga* 
tiones aliae poilibiles. 

In ezemplo noftro pretia dantur quinque» 
qox artificio jam explicato comperies alligari 
poflemodisdiverfis» %f» actotidem proindeez^ 
ktberi pofie quaeftionis datse folntioncs. 

AllW 



aS4 JtiklmeAcA tfiSki » 

AUigsdo. 
fl %. 3. 4. f. €. 

•d ad td ae ie ae 
bd bc be cd bd be 
ce cd ce bd ce cd 

7. 8. p. to. II. la. 

td ad ad ad ad ad 
ae ae bd bd 



bd bd bd be be be 

cd oe cd ce cd ce 

13. 14« if. 16. 17. >8. 

ad ad ae ae ae ae 

bd be bd bd bd be 

cd cd be be cd cd 

ce ce cd ce ce ce 

19. ao» II. la. aj. a^. ftf 
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Dixi fupra in titolo bojas dtfciirAis : jiou 
ftsxim bM^iMii trMdstMmJtaqoc cum didtor praB- 
ter folotiones dido modo inventas non plores 
cffcpoiSlHkSf itttcUigefi ntamor modo alliga* 

tioaii 



tionif coflfiieto» qui fupranum*»'* tradituseft. 
Alitf qusecuttque<^u9Bftio ad regulam alligatio» 
m% pertinens» in qua plura duobus pretia danturt 
Iblutiones admittit infinitas. Qopd fic demon- 
ftro. Refumatur 

quaeftiofuperior» Difier. 

in qna ex pre- a. } %^ 

tiisdatisfetigatur Mixti b. 4) 

pro arbitrio unu pret. mcd. c. 6) f 
pretio medio mi- j d. 8j 9 4 

Bus , puta a, cum e. 10) 

quo reliqua ^» €, 

^fytanquam unum» comparentur. Accipiatur 
quivis numerus / major tum mioimo ipforum 
^^ydffi, tum etiam medio 7: minor ver6 i maximo 
ip(brum. £z regula alligationis jam traditd » li- 
quet res pretiorum i,e»dti itz mifceri pofle, ut una 
libra miiti ex illis valeat pretio /, 9 Juliis. Pro 
fpedebus igitur, 

h^» d» €9 funutur Difter* 

ez iis mtxtum» ^ ^ 3 ^ 

cujos una libra Mtitt 

valeat pretio / Pret.med. b. 4) 
Tnm per rego- 7. c. 6) f 

' lam alligationis d. 8) 9 4 

fimplicem • nu« e. 10) 

snero i.traditam» 

inveniatur mix- ^ ^ 

tumx, zetfic ,.. . 6)* 

#»cujus una libra •' ™* '• 4) 

valcatpretiome- ^ 6) z 

dio 7.Liquet igi« ' 

tor^» ft tibrani 

•flo 



fS 6 Arhbmetiu Tt^icA , 

efle mixti ex omnibas datis 09kfC»d,i. cum »• z 
mixtum (it ez «• &/i/aatem roixtom ez 6, e* d^ 
Atqae ita per aflbmptum numerum / majorem 
tam minimo ipforum h^ c^ d^ e^ tam ip(b medto s 
minorem ver& # maximo • una habetur folutio 
quacftionis , qux toties yariabitur » quoties pro 
/» alius ejufmodi medius afTumetar divcrfos. 
Atqui tales medii diverfi aflbmi pofTunt» adhibU 
tis fra^onibus , infiniti. Ergo qusdionis datae 
folutio variabitur infinities. Quod erat propo* 
fitam. 



4 

j 



lurtm mlfabri in mm Hierms Reffs 

deudnm. 



CUm Hiero Syracufarum Rex Coronam ao^ 
ream Diis voviiTet , & aorifaber foblatl 
portioneauri» argenti tantundem fubftitoiflet» 
firaus ab Archiroede detedta eft. Sed qno prse* 
6A artificiononfatis conftat. Variifantmodij 
qui regoU ailigationis utitar» omniam facilli'> 

mos eft. 

o Defecaori. 



Referant 
mb^tdthg 
tres mafias 
metalli fin- 
gulas libr. 
io«&fitao« 
teaLthgi ed 
argentea,iii 
tcrdea, dt 
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ai^gent. 



*^ 



-^— 



ejifcef argen. — 



fn 



liMj^l Cdfttt 4«: 2t7 

ip% dobitattir» an mizta fit ez aoro 8c argeat* 

to. 

Prim& inveniet)da eft ex hyJro-flaticaB pria» 
ripiis triom maiTarum proportip quoad molem % 
id quod minim^ opus cft, ct de fa£^c iiabeantur 
Inaflse • aurea & argentea uti in hfdro-ftatica » fi 
beo placuerit, oftendam. Quod fi moles «^ me« 
IBa reperiatur inter auream gh ii argenteam « d» 
OTtfim erit in « ^ admixtum eile argentum. Qut 
ferd proportione » per alligationis regulam io* 
aoteicet. 

Eil enim ut di&rentiarum fumma k, # ad O 
differentiam feu defedlum molis aurese hg i mix<» 
ta^^l ita io librx mixti^^» adlibras argenti 

in «^* 

Id viTo 9odm fnodo demonftratar , nt fupri 
Mam k exceifas in mole argenti fupra mixtam a b 
'prarcisi oritur ab auro. quod eft in mixto ; Sc de- 
iedas auri hg a mixto, praecise oritur ab argento» 
'f ood eft in mixto. Ergo k exceiTus argenti odcA 
'•d defedum aori bg » ut reciproce quantitas 
60 pondus auri in i o libris mixti 4 ^ » eft ad pon« 
dos argenti io eodem mixto. Igitor componen* 
do totom mixti pondus argenti, nempe 10 Ii<* 
^hnt 9 eft ad pondus argenti in mixto » nt k cum 
;{1ioc eft di^rentiarum fumma) eft ad auri de» 
ft&um. Quod erat propofitum. 

Siergo k ponatureilbad # utffad i,per re- 

Elam trium deprehendentor in 4^ mafsd 10 
r. efle unius librse argenti f o6tvru* 
Quod fi detor mixtom ex metallis tribos aot 
floribos » nollo artificio deprehcndi poterit , qo4 
proportione fint commixta» quodci poffit infi-* 

«Lties variari t ut demonftrayi fvprat 
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Jbidmietlu TrOSu 9 



aurum 



miit. 
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jUa Denmfiistk. 

QUamvis demonftratio jim allati milii vii 
dcatur dariflima eiTe i arqueid ipfomft» 
teatezdemonftratiooe uni?erfaii fupra: tam 
qaod ia hac re demonftranda nobiles G^fuM 
tne & imprimis Marinus Getaldus in ArchixiMdl 
promoto laborarint » vifum eft hoc ipfamili^ 
modo 8c Csiciiiori qCiflim fit ilk Gctaldi» defflof 
Itrare. 

Argentnm o defec anrl 

in mizto AB . '^ t 

repntfentet 
CB « aurum 
CA* Tum in 
argentea mo* 
le DE » intel- 
ligatiir DF» 
par BC in au- 
reaver^ HI» 
par AC. Quo^ 

niam ex hjr- 
pothefi D£ ezcedit AB pcrK, acablatisotrii* 
que sequalibos DF > BC » etiam F£ ezcedet ACi 
hoc eft pcr conftr. H I , per K. Pari modo qw« 
AB cxcedit GH per O . ablatis acqualibw ACi 
HI . etiam BC , feu FD , ezcedct GI, perO. J^ 
quia Argcntum BC , & argentum DF «qw» 
funt molcadeoque etiam pondere.ft: totum pj* 
dus AB toti pondcri DE per hyp. fit «qo*> 
erit quoque pondus reliquamauri AC» ^^ 
H I per conft* «QOiUe poAderi reliqoo argenO' 

EFiIgi- 



argent. 



ezcef. arg. 



ot Qjf ^fo^ eft 

* nendo »* »; 

. MG efttnoleshomogen») 

''rcire poodo» •^^V^ndu. AB cft .d CB 
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^^o AnHnneHcA FfdSics , 

C "A P U T V, ^ 
ReguU fofitims fimflex. 

PRo quxlito nutnero pone queniTis naine« 
rum (qui hypothefisappellabitur) eumqae 
eximina juxta tenorem quaBftionis. Is fi quxftio- 
lii non fatisfaciat • in' regiila trium primum lo- 
cum teneat numerus ex decnrfu inventus» {ecun- 
dum hypotheiis, tertium numerus in quxfttooc 
datus. Quartus ex his inventus folvet quxftio- 
iiem^ 

Ulae igttur quaeftiones ik folx per unam pofi« 
ttonem iblvi pofTunt , ex quarum decurfu inven- 
tus eft ad hypothefim, ut numerus datua ad qux- 
fitum. 



Tres fimul debent 7000. Primns autem de« 
bet duplo plus , quam fecuhdus , 8c hic tri- 
plo minuf » quamtertius. StnguH quantnm dc^ 
bent? 

Ponelecundum debere 100. Ergoprimusde* 
bet aoo. tertius 300 : quae fimul conficiunt 600. 
deberent autem conficere 7000« 
Numerus inventus 600 fit pri- i 

mus itt regula trium ) hjpo- ^ 1166 '^ 
thefis 100 » fectinda i datus in 
quxfiione 7000, tertius. Ex his 1 

invenitur quxfitus A. Igitur fe- ® * 5 3 J *J 
cundus habuit A , primus B, ter- 

CiusCquinumerifimuljuafti C 3/00 
fBoofidunt 7000. 



Libri 4« Otfm f • tft 

Dim99^ratio hujus exem^i dtipieadeo ttftiusRe^ 
fftU fer fe efi manififia^ 

^udfiio ». 

HOdilis exercitas tertijipars cxfaefti pars 
quartacapta» looo fugerunt. Quot ergd 
fuereuniverfi? quotcseii? quotcapti? 

Pro qukiito tbtius exercitus numero pone 
queinvis numerum i qui' faabeat datas partes» 
exemp. gr. ii. Igiturcsefi funt^, captij, Sc 
fuperfunt / , qui fugerunt » deberent autem fu<< 
giife looo. Numerus ex decurfu inventos j*. 
primus efto in regula trium } hypothefis 1 1 fe- 
cunda } datus i ooo > tertius i ex his prodit quae- 
£tus 1400, cujustertia pars eft» 800 ^ quartt 
pars captaeft 600: Sooautem &90ocum 1000 
fagitivis conficiunt 24.00. 

Tertiam itinerispartem ronftci eques,quin.^ 
tam pedes , quae fimol efiiciunt fo leucas. Quot 
crgo milliaria totum.iter compleditur ? quot 
eques abfolvi ? quot pedes?. 

Pro itinere toto pone quemvis nu- f 

merum » datas habentem partes • puta ^93*"^ 
if, Eques igitur confeci f milliariat 
pedcs 3,quae fimul efiiciunt 8 milliaria. g « g 2 
Deberent autem conficere f o. In rega- 4* 

la trium primus efto 8 . numerus inve- 1 

tus j hypothefis 1 f > fecunda i datutfo C*i S ^ 
tenittf : ex quibus prodit qusefitus A« ^ 

T » To. 



%^i Mhhmitkd VtMu^ 

Totum ergo iter eft milliaria A > cnjQi part Us* 
tia equeftris eft B » pars ?eri quiata pedeftria cft 
C^ qusfimulcfficiunt/omiUiarii. 

Siprsfidium augerttar tertil foiparte&ad* 
Iiue loo acoederenc , eflent militet 3000« In 
praefidio tgitur quot funt ? 

Hftcquaeftio» dchujttfinodiali««ficpropofi' 
tc , unicl pofitione fol?i nequennt. Ut ergo per 
«nam pofitionem hujufmodi qusftionet folvan- 
tur , numenit integer 1 00 fraftionibos, qote ptr^ 
tet denominant numeri quacfiti , adbaBrens , an- 
feenduseft i dato numero }ooo , ut fiat 19001 
atque interim quatftio fic formanda : Si pnefi* 
diom tertii fui parte ^augeretur , mtlttet eflent 
apoo. Qjiot igitur funt in praefidio ? opertado 
ex praeicripto rcgulae reperies in pr«fidto efl^e mi« 
lites a 1 75*, hi enim aodH tertia fui parte , quae eft 
71^, fiuntapoo. Quod fi numeroficin?eoto 
a 1 7/, praBter tertiam foi partem addantur 100» 
quas a 3000 fbpra abftulimut, reftituentnr %WH 
atqut ita iblutio obtinebitnr qntrftionit datiL 

^Hifiio f. 

Antonius artatem Caroli continet bit 8c ad* 
buc 4 annot. Paulus utriufque tetatem compk* 
Aitur U infoper annoa 6. Omnes verd tret fimol 
conficiunt ^o annot* Quot eigo finguli annot 
habent? 

Keque haec quarftio per uaicam pofitioncm 
fdvenda cft, Ponatttr coim Carolat htboe an^ 

00» 
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im 61 honun daplo fi addam 4» i 

Aabebo itfiannosAiitonii.HoraiB A7 T 

VerA anni jundi adjedis 6» dant 
a8 aonos Pauli. £t treafimvl con* B 14 ^ 

fidentannos fo. Inr^latrium f 

primua efto f o» (ecundus 6 hypo-* j 

tiiefis» tertius 60 datus. £x lus C21 "^ 

pro qosBfito annorum Caroli pro- 
veniet A.Qui nomerus non fblvit D 43 Z 

<|uaeftiooem} ficenim Antonins S 

iaberet annos B: Paulus jex6 
anaos Ci 6c tres fimul confident annos D: debe- 
lent aotem do. 

Certom igitur eft nonefiebtcnumerum in-» 
vnitam adhypothefim» utdatas eft ad qusfi« 
CQm: aliis enim unici pofitione fuiflet quacftto 
perregalamtriumfolota. Verum cum fiepe non 
itapromptumfitdifiremere» utr&m numeras cx 
pofirione inventus fit ad pofitionem feu hypo« 
tkefim» ot datusad quaefitum» aliuderitbujua 
iti indidum afligoandum. 



Ix qm hidicio (riligaiwt qiufiknm 
' fofitimpM fmfojfe. 



QUotiefconqaeut cum numero ad libitum 
pofito jttxta quseftionis tenorem proceda* 
tar, afiTumi debet nnme^us aliquis in quseftiono 
datus 9 certus efto qoa(ftionem unicd pofitione 
bXn Qon pofie. \ 

Exemplam fiimator in qassftione altima fa« 
Priori» in qua pro annis Caroli pofituseft^* 

T 1 Ue 



^94 Mltbmitkd fraSicd , 

Uc jam cam hac hypothefi procedittir ]jnh 
to tieaorcin qoaBAionit , aflTumi del»efit 4. ad 
<)0plicatO8 CaroK atinos adjicieodi ot habea- 
tor setas AotoAii j qoi noroeros 4, qoia daros 
eft in quseftiofie , ea folvi npn porerit unidl 
/ ppfitione. 

J^iiad MmviffMliterficdiftMn* F V 

ftro, Hypothefis , feo pofitio X A. 

falfa fit F : nomerus veros 2s l D 
qui qoaeritor , efto V: nome* 
nis qoiipiam in quxHione datos qui tflomi d&* 
boit, utcumfaKahypothefi F, qoaeftio decurrt 
poflet , fit A. Nomeros datos feo cognitos prifH 
cipalis , qui cum eodem A 8c Tero qoaefito V, te- 
nore quaeilionis decorfo , prodocitor , efto D> 
ManifeftomeftAoonefle ad P> ut A cil ad V* 
eom F 8c V ex hyp. fint inaeqoales. Alitis crff> 
X major minorve quam A, erit ad F, ut A eft V. 
Procedendo igitur com X & F, jozta quaBftioois 
tenorem prodocatur Z. Quoniam igitor X & A 
ipfis F 8c V font proportionales , mantfeftum eft« 
fi joxta ejofdem quxftionis tenprem, tam com X 
& F, qoam con) A 8c V procedator • prododos 
inde nomerOs ^ 8c D fbre ipfis F 8c V proportio' 
nales. Sit jam I ille numerus qut inventus eft 
decorrendo,cum fiilfii pofitione F, tenorem qos* 
ftionis» aflumen do ad hoc datum illom nomcnim 
A. Quoniam igitor X8c A, ut oftendi foprat 
Hint inaequales , etiam Z 8c I prododi leo inven- 
ti ex decorfu qoaeftionis • ille com X 8c F, hic 
com A 8c F, inxqoales erontv Quare com fopra 
defnonftratom fit Z efle^d F. ot D eft ad V, oon 
prir I, inventos ex decorfa qoaeftione cum falA 
j^^pothcfi P, 8c uno ex datis A, ad hypothefim F» 



Lihi 4. CafHt f * ^9f 

Qt eft dfttos numerus D, qui fit decnrrendo 
qaxfti^eni cum veroqttfe(ttqV8c eodci|i data 
A* cft ad quxfitum V. Ejufmodi ergo qusBftio 
non folyicur uni poficione. Qi^od f;rat demon^ 
firandum. 

ScboUm. 

/^ Um mumrus ix fofiiitm invemm <^ i» ipufim 
^ U9 dtum fHntfimihs pUmi vdfoUdi , vilgradm 
idttms ettjufcunqHt , ni({ue tum quurtm fnfirtimm^ 
lif fw figulum trium iuvmtits erit is qm qumtur. 

DifpinimUfint iSjfmUtisueii nBaiigttU » fi$ 
mhitmfktriflolmguisfrmti. ^mtinfrmtidiftom 
mnM l iptot in iuten f Fmi 4 m fremi. Erp is 
htere ertent \%\ qm numeridoiSi in invieem emfm 
«Mtt^S. diborem smem iByf, Stmt ergo 48 f»r 
tmm & iBjf fimUespinm^ eumlmerM h$hitu$ 
fimHis. Erpeorum preportio fer 18. 8. duplieaeM 
ef preportknis Imersem » qiiafunt iffu hypothefis 3« 
ii^qmfitm. Igitm fortnmundo t'mn efi invemm 
48 tu hfpothefi ), ud b^pothofim 9« m dmm 187^ 
nd qusfitum. Efgo hde quoftio per hmte rtguUmfoU 
nn nequit, Eodem mod^ id ipfum offtndmn » ai«|. uh 
vemus e^ dntusfimtfimiles foTuH • m eomingot mi 
hMcqudftimo. Eft tmirm qm emtmft 13814 /«^4 
tubicost longitudoejus eft deeupln nltitudms^ hdc 
veroquimuplMfpiffitudims. ^uofitur lot^ttdo 9 Jlt* 
titudo» fpiffttudo. 

Cmorum qudftionu bufufmodi nBs folvunmt «m« 
&fMcsliimo per Algehrmu » eujui vi$ mtUo ftqftim^ 
^mm gemre limitmm* 
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« 

C A P U T V !♦ 

HjtgtU dftflicts fofitims^ 

HMc regiite prsoedenti inuh6 oQiYerlafior 
eft : omiiesenim<)u«[liones»qu« per unam 
pofitionem folvt poflunt folvuntiir etlam per 
dnas 6c pneter hs^ altse innumeraB qus per nnam 
fton podnnt. 

lUgula ver& fic kabec. Pro qnsefito numero 
yonequerovtt numerum • qni dicetur hypotiiefiti 
2c cum eo proce4e jum lcnorem qoacfHonts »cui 
fi non fiitisfactat » errorem iiypothefi fubicrib& 
POttator deindeaUus qoicunque nnmeras » cnm 
quo fimiliter rattocinare juita qnxftionis lenteuv 
tiam } coi fi non fatis&dat t errorem fnbfiribe 
lijpotiie^ fuae. Errores porro fi exceiTn pec^. 
cant • notentur figno f » defedo » figno <— . 

Ex diiplici bac poficione qusipfitus numems 
pericgulam trium elidetnr duobus modis* 

Trnrn mgdus tx duflici enore elifiendi 

qndfit^m. 

T N regola trioQi prim^ loco ftatnator difie« 
' rentia erroroin fi fimiiei ii font $ e r r omm 
fumma , fi diflimilesi fecnndo loco difierentit 
fcypotitefium •• tertio loco error alterocer. 

Qiiartus proportionalis ex bis tribos inven* 
eus, iili h/potitefi» ejrqua error tertio regoli? 
friuoiiocQ «Qumptns pfoSojnit» addcodtts eft» 
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eaiB affiiinptQsefterrordeficiens s fttbtrahendast 
com esrcedeiM : nt habeator qitflciitut. 

Errores dicontur fimiles > cum ^el oterqoe 
cll per defedum , vel uterque per ezceiTum} 
diifiiniles * cum uauseil per defedum » alter 
per exceflum. ' 

N0t0, f . Expedit plerumqoe hypothefcs affo» 
mere quam minimas « imo unitatem ( fi fieri pow 
tett) icbinarium» ut quam breviiTima fit ope^ 
rttio. 2,. Eypediet item plerumque primam hy^ 
pothefim ibll unitate augece vel mlouere u€ 
jiabeatur hypothefis alteca, fic enim reguta trium 
difolvetur fold divifione. ^. AiTumendaB hypov 
tlieies» qusB fine fradiionibus » quantom fieri 
poterit, juxtateaorem quseilionis poifint eia* 
foioari. Qjii de causi nonnunqoam expediet 
daas iiotationes primas oegligere* 

Reli^Qum e(k ut exempHt praKxpta dcclare^ 

QIIIS» 

jg«4Jis 1, 

Trei hicr^ti fsnt aureos 400« Lucmm iecnndi 
Inperat lucrum primi aureis 11. lucmm ver& ter« 
tii ezoedit locrum ieciiiidi aureis i6« Q^seritur 
lacnsm fingulorum» 

Locrum primi efto aureus unus. Ergo iecundi 
Ittcram fant 1 1 aurei, ter« 
tii tg: quae iimul omnia Ujp» f • i* hyp. 
coofidont 4} aoreos : de« err, ^jff. ^jf^ err» 
bdMOt autem conficere 
400. Errorigitor perdOf % 

fe€tQm eft ^fj* Efto diffcr. 

rorfos locrom primi» a 
lorei. Msff* JbcuAdi eft i^itcrto 30» %w fimol 
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efficiunt 4<^.' debev^t ao^ 

bjpu I.* ft. lijp. tem 400. Errttam igitor 

*3f7 "3/4 ^^ rurram defedtt 35*4, 

Qttoniam igitar otorque 
crror defedus eft» fic regulc trium ordiaandi 

I I -Jf7-«».pru 

Difiicr, err* Difier. bjp. 

•Jf4.err.ftci 

trnnt termini « ex trikoi )• i» Jf 7 elicitor qoar^ 
tns I ip, addendos prtmx hypothefi , i» nt fiat 
laonnmertas qux&tnii Ex tribus/3, i» ^^4. 
qatrtos prodit 118» qoi additos iecundx hjpo* 
thefi a» etiam <iat t ao numerom qoacfitum. ^ 
tur primi lucrom funt aurei 1 to} «^uibus adds 
la; fit lucrum fecundi 131. Huicquoquefiidi 
4as i6>fic 148 lucrom tertii qui tres nunieri fa* 
dunt 400. 

A^er. Finge pri« 

hyp. 1 000 100 1 .' hyp. mi > lucrum efle 1 ooo* 

f a^4o fa64|. Ergoibcundieft loit 

& tertii 1 oa8: qoae fi- 
mul omniafacinnt jo^o: deherent autem 400* 
Erratom eft ergo excefTu a^4o. Finge rordiia 
primi lucrom eiSe 1 00 1 • Ergo iecondi eft 10 > )• 
tertii lotf: quae tria fimul efficiunt 3041. Dt« 
bcrent autem 400. Erratumeft ergororfose»» 
ceflu a64 p Quare cum uterqoe error fit per es* 
ceiTom • regula trium ordinabitor » ot fupra i fet 
qoartosproportionalisab hjrpothefi erit fobdo* 
cendos. 
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} i^ 1 1640. err. pii* 

r. erroinm* Diff.hjp* 

tibns 9. 1. 2^40« elicitur quarti» 680, fob» 
cndus ab hypothefi prima 1000, ot habearor 
tfitus 1 10. £x tribos 3.1. 1643» q^rtos pro- 
881 » qui fubtrados ab hypothefi ieconcfai 
»i«czhibecrorAisqQaBfitom lao 

AHtir. ¥ingc primi 
*. ff. ipoo. hjp. lucrom efle nnom. , 
fj t^^4<> deprehendesot ropTi 

errorcm 3^7 per de^ 
am. Finge rurfas loctom (econdi tfSt »000. 
>r depfehendecdr t'640 per cxceirom. Qo<^ 
a ergo dilfimiles erroret fooc * rcgohi triom 
^rdinabitur. 

997 999 -jfj.err.prL 

iina err. DifR:r. hyp. 

•ft 6^.m.ti^ 

ribos 1997 999- IfJ habetor quartos 1 19, 
» qood error fuerit per defedom > addcndoa 
H^imae hypothefi» i. ot faabeator <)oaBfitof 
Ex tribus a^p^.^pp, 1640» invenitor qoaf*. 
\Bo, qui qu6d error fuerit per eaceiroin» fub- 
?sidus eft ab hjpothefi feconda leoo/lipro- 
]em quxfitus 1 ao» qoi fopra* 
>Ioimus in hojos prim« quacftionis iolotio* 
Ennes re^ulae cafoa exponere. Qspd hlc fe« 
lcmelfofiiciet. 



30O MthmAu frnXu • 

AtaiAiitoiiiiastttem CarolicoaAfiet bb, tc 
adhiic^amiott Panliisiitria(qiie «tatem com* 
ple£Htar » Sc aanog adhnc tf . Omoet vero tra fi« 
niol cooficiant annos 60. Qjixactas cft finga- 
lorom. 

HaecqoslboefttUa, qnam cap. pneced.liBe 
rqecimof. 

iEtai Caroli ofto annoa 1. Ei|^ Antoaii aet» 
ell»tf:Panli f §. 6c trea fimol efficionc ^o. De< 
berentautem 60. Erratom 
oft ergo de&da40.Fiogo Hjp. i. Jt. hjpb 
rnrfam anooa CaroU eOe »40 -14. 
A» ergo Antonii Aint 8. 
Paoli i6,8c fimul omoea efllciant %6. Emtnr 
igitorddefto 14. Sic crgo legola triom onii> 
nalHtnr. 

4 f «40 

Krr. diff. Hjp. diff. £rror prim. 

£x qoa proveniet qoartoa A addendns a 

hypothefi primae. i, ot fiat quaBfitos B^ A 6 ^ 
aBtasnempeCaroli. % 

CooficieodaeftcertapecomaB famma. & 6» 
guli conferrent i florenum » deficerent ad fum* 
mam floreoi io.fi duos finguli « redundarent iti« 
dem 10. Quantaeftfumma» &quotcoilatorea! 

Fingo collatorea eife 100» qni fiogoii confi> 
itntea f florenum conficicnt 100 Fior. qnfs 

faoH 
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i8iaqtttaifumin4qu«(iUdefioere jkbctflo* 
]$ lOf fummaqufffitieflct 1 10. Si jtm £0« 
i excollatoribuf loo* conferant flor. t > fient 
i| iquibaafiaufers 10 fitiiimflaa ipo» qm 
^t elTe aBqoalia priori 1 10 : ied aberrat per 
•flumSo. Fingorarfom collatoresefle loit 
Bnguli conferentea 1 florennm confiduat 
mam ioi,acproinde 

iwaqmefitaeflet 1 1 1. Hyp- loo. loa. hj% 
sdficonferrcntfinga* f^ fSi 

los florenot » confice* 

: &ot i t quibac fi aufera lo. fit fnmma ipt »' 
; deberet aequalia efle fummx priori 1 11 » ied 
rat exoefln 8f. Sicergoregulatrium ordw 
tor. 

1 I '80 

Difl. err. Diff. hjp. Err.pri* 

tul reperiturquartut 8o> auferendut abbf* 
lefi prima 100. Quaefitua ergo collatorom 
lenit efl 10 • qnibutfitddat 10 fit fumma 
fitt 30 flor. Si enim viceni finguli confertnt 
fomma to qnaB defidt i 30 per 10. Si ?erA 

Ui conferant a » fit fumma 40 • qute 30 cice« 
cr lo. 

* 

egint exerdtna conftat Hifpanit t Belgia» 
latnit. Germtni funt io»ooo. Bclgzconfl* 
t tertiam ptrtem Germtnorum & Hiiptnou 
} Hilpani dimidiam Germanorom & BeU 
m. QSfl^ trgo funt Belgae ? quot HiH 

ino Belgu efle ^ooa Ergo Germtni k Hifi 
ftnt 8&ooa.£i^quiaGcnnaiiifoftt ioopci 



Hfp^ Hyp. Hifptni ernnt loooj 
4000 fooo qui bis fbmpti debefeof I 

conficere Germanos V | 
»toooo «•fooo Belgas , nempe 14000^] 

conficiunt autem tiA> 
tam 4000. Erratum ergo eft defe^a loooo^ 
Fingo rnrrum Belgas efTe f 00. Ergo Germanfj 
2c Hifpani fant 15-000. £t quia Germani fuoC; 
loooot Hifpani eruot 5-000 » qui bis fumpti con'' 
ficiant. 10000, deberent aotem conficere Ger- 
manos lc Belgas nempe 15:000. Erratum ergo 
cftrurfumdeteAu/ooo. Sic ergo reguiatnum 
ordinabitur. 

5*000. looo. «tocx>o. 

Di£F. errorum. Diff.h/p. Error primm 

Qul reperitur qoartus 1000 addendus hj^ 
thefi primx 4000. Sunt igttur Belgx 6ooo. Hi^ 
ptni 8ooo* 

^k f. 

Si ez R^o equitatu adhoftilom transfug» 
rent poot sequales forent utrimqoe j fi yer^ 900 
cx hoftili ad Regium transfugerent , eflet RC' 
gius decuplomajor hofiiii. Quaeritur nomenu 
ucriufque equitatus. 

("ingo equitatum hoftilem eile aooo. Si ex 
his transfugiant 900^ ad regios , reftabunt i ioo> 
& hisdecuplotomsnajor erit equitatasrcgios* 
ac proinde 1 1, 000. Unde fi demam 900 transfo* 
gas»regius equitatus erit 10, i oo« Si ex hoc trsitf'' 
fpgiant 900 ad hoftiicm 1 reftarent ex Regii* 

ftOOt 



^ftoo» & Hoftilis fieret 9900^ exoeditqae tum 

idhuc regius hoftilem na* 

loeruni 6300$ debebatau- hjp. hj^ 

tem xqual is effe. Erratum 2000 aooi 

cft igitur excefTu (^joo. 

Fingo deiode hoftilem e- f (^300 f 6309* 

foitatum eiTe 200 1» &di(^ 

correndorurrum juxtatenoremquxftionis, re- 

perioerriri per exceiTum 6309^ Sic igitnr regu* 

h trittm ordinabitnr* 

Difif. err. Diff. hyp. Err. primas. 

Exquarep^turqaartosjoo, iiprtmahypo^ 
thefi 1000 aufefendtts quia error hypothefeoa 
cft per exceiTum , ut fiat 1 300. Hoftilis ergo 
cquicatus eft 1 300« Regius 3 tooo. 

Haec quxftio ftc etiam proponi poterat* Si Pe* 
trus Pauloex fuis nummis det 9 , habebunt aBqui 
multos ambo i fi verd Paulus ex fuis det 9 Petro» 
is decoplo habebit plures qoam P&lus. Quot 
crgo nommos habuit Petrus? quot Paulus? re« 
peries Petrum habuiiFe 3 1 : Paulum 1 3. 

lErMUs MurifA^ » d9 q$ts igi fub fimm mf, 4; 
num ftr hmu rtffdam nftrUMr bunfm Uiodum. 

Corona ex auro & argento mtxta fit 20 libr. 
loqniratur quantiim aurum inaqua iiat levius» 
quim ina^re. Fit proportione 18 ad 19. Hinc 
per r^lam trium dicitor , maiTam auri 10. 
lib. in aqoa le?iorcm fieriproportioiic« Aad 10* 



|o4 JHAmidcA vrMa p 

Inqoir*^ 4 9. 

tor dan^ 19 

de qud 

propor- ^^IL ^ ^^ 

tione ar* fo^ 

genttt in ^f 

mqua fiat C 9 >^ id lO 

kvtut: ea '^^ 

eft t8 td t 

}i. Ex B9-J ftd 10 

qaaelici- ^ 

tur maf- „ »9 j ^ 
r.«* «r B9 H- td 10 
lam ar- ^ ^g^ 

lib. lcviorcm fieri in aqiMproportioneBad 10* 
Si jam corona 10 Ub. tx auro Scargento miita 
imponatur aqux • ca fiet lcTiorproportioneal»» 
qua inter priorcs mcdil , ea fit C ad 10. Qu«ri* 
tiir qoantum argenti fit permiftum. 

Ftogo admixtam cfTe 
libram I . crgo auri funt j^^JPJ^ ^f}}^ 

in corona flb. 9. Jam & /890 f^9^ 

auri libras 1 o funt in a* . 

qualibr«Ajcrg0 9Hbr« y 4» ^* ^ JltiT 



anri in aqoa quot appcn- ^890 f 8yo 

dcntlibrai? perr^ulam 
trium. rcpcrio libras D. Rurfumfi lolib. a^ 
genti in aqua funt Ub. B j ergo i Hb. ar^uti i» 
corona, quidappcndct inaqua? rcpcrioE- Igi- 
tur D & E dcbcrcnt con- ^ ^^ 

ficere C pondos coron» ^ —.- £0 *^^ 
in aqnajconficiunt autcm ^89 J890 

F. Erratom cft igitor de- ^^ 

fc^ G. Fingo deiiide Miimxtas cflc uw^j: 

jpiti 
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potl dots > & difcurrendo ut fapra» errorein re- 
jwrio alterum L per ezcefiVm. Sic igitor regula 
lium ordinabitur. 

10648 li % 11780 



M 



^890 5-89 *^ 617167% 

Snmmaerr. DifF. Hyp. err. iecund. 

Ez qaa proveniet N quacfita argenti qaantitaa 
iamijito. 



Mter wodus ex duplici ertm eliciendi 
quefitm. 

Clerroresfuntfimilesducaturprkna hjpothe^ 
^ fis in errorem iecundae , 6c hypothefis fecun- 
dainerroremprimse, &produ^orum differen- 
tia dividatur pcr differentiam errorum. Quotiens 
eritnumcros quxfitus. 

Sierroresfuntdifliiniles» produdorum fum* 
aiadividatur perfummam errorum* 

Refomatur qux- 
fib prima : in qui Pri. See. 
hypothefes erant > x i a 
k a, errores fimiles -3^7 «jf^. 
^ISI "iS^ ^^^^ l Produda 

multiplicatione al« Err.Diff* 3^4 714 
terni, five incru- «^q 

€em«prodQ&fant« 0]£ 

3y4»7i4,quorum 

di^rentia 360 divifii per errorum differentiam 
3» dat i ao nnffleriim quaBfitum» 

V la 
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In eadem quxilione alise eraiit hypotliefii 
fooodc looiyexquibuserrores proTeneraiit fif 
milest 164^» Sc f a<^43* Ex hypothefium per 
errores altemft multiplicttione prodoAi foBt 
1^43000, 164x^40» quorumdiflerefitia 360^1* 
vifa pcr 3 difierentiam errorum » ezhibct 110 
qusefitufn numerum. 

Rurfusincidem quiaedione hypothefes fiw» 
1 8c 1000: ex quibus efrores diflimilcs-jfj fc 
f a640. Ex his in altemos errores dudtis prodo- 
cuntur 2640 0c 35*70005 quorumjam famai 
(funt enim errores diiTimilesj 3f9^^ ^^ 
per furamam errorum 2997 exhibet qnxfitnm 
aao. 

Prior modus iimplicior c& 8c plerumqoe a* 
peditior. 

De pim ntodi denmjlratkm^ 

QUod adprimum modumattinet» srollspe* 
culiari demonftratione opua eft , qDtsdd- 
quidem fupponatur • ut quxftio per hanc legB' 
lahi folvi poffit , uti difFerentia vel ramma erro- 
rnm eft ad dififerentiam hypothefium » ita tb 
errorem ad numerum » qui fuae hypothefi addes* 
dus vel demendus eft ad obtinendum qoaEfitoiB* 
Tantiim igitor proportionalitas illa crit noiiiu* 
hil declaranda. 

Quxfitom fit 
ABihjpothefis pri- 
maAC»6cil]iuser- 
ror EF: hypothefis 

lecunda Al>, 8c hujus error EG. Sint astett 
prtmo hjpothdci?elamhefimoliiiiiiof«s9"^. 

ji»t 




'^o» vel fimQl amte majores > uc errora habean- 
tur Hmtles. Si jam fit ut errorum differentia G F 
md hypothefium diflerentiam DC, ita primus er« 
ror £ F ad C B, quod primx hypothefi A C ad 
quaelitum AB deeftvelredundati vel rurfumfi 
fituterrorum differentia GF, ad hypothefiunt 
difEerentiam DC« ita fecundus error £G ad DB 
quod fecundxhypothefi ADdeeftvel redundat 
id qaaefitumAB, quaeftio per hanc regulam foU 
wi poterit ; fi tuncenim » ( quod prxfcribit re« 
gala } difierentiae errorutn » differentias hypo» 
thefium • & errori alterutri • quxratur quar. 
tui proportionalis » is iilud erit» quod alterUi- 
tri hjrpothefi debet addi vel demi , ut habea*' 
tar quxfitum. Quod quidem per fe efk mani* 
feftom. 

EAo deinde hypothefis prima AC minor qua&i 
fito AB» ejuiqne error H per defeAam$ hypothe-« 
Ss ver6fecunda AD major quaefito » ejufque er« 
lor K per excefium* Si jam ut fumma errorum 
HKi ett ad hypothefium differentiam CD> ita 
fitHerrorprsmus 
«d CB defedum a>" 
primx hyl^the- 
ftos AC i quxfi-» 
to AB» vel ^un- 
dnierrorK» ad BD exceflom hypothefeos fe^ 
cand« AD fupra .quasfitum , folvetur quaeftio 
per luiic regulam ) fi enim ( quod regula jubet } 
fummaB erroram » differentix hypothefium » & 
crrori alterotri quaeratur quartus proportiona-* 
Ks • is erit hypothefeos 4 qusefito defedus vel 
cxoefliis» ut per iepatet. 

Si porro qiitms quando fit erromfii differen- 

V » « 
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tiavelffiminatddifiFtfrentuun hypothefiom» vt 
error td hjpothefeos fuae excdTum defe^nu 
ve a quxfito • tc proinde qux fub hanc r^n* 
Itm quxftiones ctdanti qnac nons refpoadeo» 
id ez ips4 quxftionum natura efle dijodictndiim. 
De quoquidem quia niulta dicere operx pretiom 
noneft , i pluribusunum alteromTe indiciom 
tdferam » obvium & facile. 

Si ex duabus hypotheiibus plnres htbeatt- 
tur errores quam duo • quxftio fub banc re* 
galam non ctdet. Talis eft hxc; invenirc no* 
jnerum • quo divi^b pcr !• 3, 4» f» ^ reftet lcm- 
per unom » vel alii numieri dati » ^iiriib vero per 
7 reftetnihil. 

Si • cnm uterque error eft per defedam , error 
hjpothefeos majoris non fit minor errore miao> 
ris» aut cum uterque error eft per excelTanb & er- 
ror hypothefeos majoris non Ht major errore 
minoris , fcito rurfum quxftionem non ctdere 
fab hanc regulam. Taliseft quxftio prxcedens 
imoetiam faxc. Invenire numerum quo divifo 
per 7» reftent 3» divifo per 9 reftet niiiiL Pono 
27 pro quxfito : hunc mefitur qoidem 9* fed 7 
dividens relinqoit 6$ deberet autem relinquere 
j.Errorigitureft 3 per exceiTaro. Pono deinde 
pro quxiito» 36 majorem prima hypothe. 18. 
Hunc^metitur.tty dividens relinquit r$ de- 
beret tutemfblum 3. £rrorigitoretiamperex- 
oeflTum, 2c minor errore primo. Nonctditefgo 
quxftio fub htnc regulam • 

Tandem ne nimium hic intvicentnr tjitMm 
generale indicium illis tccommodttum iftvd 
efto : Si femel cum dutbos hypotheftbus ex prx- 
firiptoregubeo^erttasquKfi^Uffl nonobtineif. 

aeq«9 
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fieqne per alias quau:uD^uefaypotliefei quaefi- 
tam obtinchitur. 

Uo&ftcmdi ikmmfif4fh, 

CsTu^ I. Quxfi- 
tumeftoAB: hy- a—— •— c— d— V 
pothefisprima AC, c— -g— f 

lccundaAD» utra- 

qae qusciito roinor } error primx EF> fecuii* 
dx ^ G. Produd^um ex hypothefi prima A C 
in errorem fecundum £ G , dicatur A C in EG. 
Prodttd^um ex hypotheii fecunda AP tn erro« 
rem primum £F , aequatur s his quatuor » AC 
in EGi AC in GF^ CD in £G j CD in GF. ^ 
Quia igitur /iC ^n EG utriqu^ produ<to corn^ 
inaoe eft » eric 

ACinGF \ qaac 
produftorum Jc, CDinEG j X; 
differentia» CD in GF / dican- 

tur» 

(AOiqGF \ qwdu 
DoioABinFG ^ CDinGF ) cantur u 

DB in GF / Z. 

jtamquia exfuppofitione GF diflerentia erfo« 
rvm eft ad CD hypotheiium diderentiain • ut er« 
ror primuf EF ad CB hypothefeos primx defe- 
^m a qnaefito AB , etiam permutando erit .GF 
•d EF • at CD ad CB. Ergo & GF eft ad EG ut 
CQ «d P9^£rgo in aggregato 2.* G F tn DB t feu 

V 1 DB 
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^io AnAmniu 

§ ip. 7. DB ifl GF, xqaatur CD • in £G« in aggregata X' 
Qoare com reliqua utrimque communia fint^ 
erunt tota X Sc Z xqualia. Atqui jam often Aim 
eft Z atqoari AB in GF » X vei^ xquari difivren» 
tix produ^orum. ^rgo ctiam AB in GF xqua- 
tur difierentix produdorum. Atqui ABinGFf 
divifb per GF » quotiens eft AB. Ergo ettam dif* 
ferentii produAoruoi divisd per GF difi«rentiam 
errorum» quotiens eft AB» ipfum videlicet quasfi* 
€om. Qupd erat demonftrandum. 

CMfm %. Eftojamhjpothefisotraque» AC, 
A D major quxfito A B. Produftum ex hjpfr' 
thefiprima AC in errorem iccundx EG» dica- 
tur AC in £G. 

ABin EG\ quaBdi» 
AC ta EG J^ BD in EG ] cantnr 

DCinEG/ P 

ProdoAum ex hypothefi ieconda AD in crro- 
canprimx£F| dioitnr AD in EF. 

AB in EG \ 

AD an EF JD ^^ *" ^^ ) V« «•»• 
•**- BDin £G\ cantur 

BD in GF y Q_ 

Nunc quia 
t% fiippofi- 

«- ?— -g ^f tione GF 

diueientia 
crrorom eftad DC differentiam h7()othefiom, 
vt primos error £F ad BC ezcefrom hypothe* 
leofprimxAC»fiijpniq[iixfitBnABt (aliasenia 



tihi 4. Otpit 6. 311 

^fMeftio per hanc regolam folvi non poiTet y 
etiam permntando erit GF ad £F > ut DC ad BC. 
Ergo ettam G? eft ad EG , ut DC ad BD. Ergo 
GFinBD» feu BDin GF aequatur DC inEG. 
Quare fi in a^;regato Q^ro BD in GF fubfti- 
Cuatiir DC in EG » crit. 

ABin EG\ 
^r AB in G? J quxdi- 
AD in £F /tl bD in EG \ cantur 

DC in EG^ ' R 

QgareficonferanturR8cP> inyenieturpro- 
duftorum diflerentia dTe AB in GF. Atqoi AB 
in GF diviib per GF > quotiens eft AB. Ergo dif- 
finrentil produAorum divisi per GF errorum 
diderentiam > quotiens eft AB ipfom nempe quae* 
fimm. QoiKl erat dteonftrandum. 

Cdfui 3. Sit deni- 
i F I ■■ c«— b— d que prima hypo- 

thefis AC minor 

h k qufldlitoAB} atie- 

■ ■ ' cunda AD major. 

Produdum ex hy- 
pothcfi primi AC in errorem iecundomK»di- 
catur AC in K. Produ£him ex AD hypothefi 
lecundi in errorem primum H xquatur 9 AC in 
Hi CBinHi BDinH. Ergo 



M AC in K\ 
inHj 

BDinnJ 



Sammapro. JC AC in HJ qii« vo- - «olll||. 
dnftornm. "^ ^B in H\ ccntur. " »• *• 



y 4 Deia 



j I »• Aritbmetiu frt^s , 

ACinH/ qufle vo* 



ACioK 

DcinABiaHK JC ^„. „, 

-^ CBmH\ centiir 



) 



CBinKy V 

n^i Nanc qnit per hypothefim HK erroram fam* 

^^^^maeftad CD differentiam hypotheiium » ut H 

mf^/^* crror primos cft ad CB hypQthcfeos primx AC 

defedum i quxftto AB » erit etiam per mutando , 

dividendo ac invertendo H ad K > ut CB ad BD. 

• i^-7* Ergoin S 8c V» BD in H , & CB in K xqaalia 

fant. Qaare cam reiiqua utrimque communia 

fint, erunt tota S &Vaequalia. Quare cumV 

iit AB in HK,8c S iic fumma prodadofum,etiam 

AB in HK fummx produ<^orum zqualis erit.At- 

qaiAB inHK divifoper HK» quotiens eft AB. 

£rgo etiam prodo^oram fummidivisipcr HK 

fummam errorum » quotiens eft AB. ipAim oem- 

pe quaeiitum* Quod erat demonftrandiim. 

Scbdim. 

fnfihoms fohnfoffi , ciUSratttr lik ariikmeticis 9 iuc 
tdminfihitftr tth uUtttptitn Itgtrim.^mrt ^tm ^ 
mptttuuitfittditffrttm iUitts filmtkmm bk tifftttm. 

Lewttmp 

DMummtmtnmjitfi'' D. }• 

f$m fofitum dividirt fer A B 

dtitttmBtdtmcrtfidttmJii 9 J 

dtttus X>. 

Boeitafitt : frimt A^ ••4- ^- '• !• 

Hvififcr B 7: rtfittt i,9«4 9- 9«9«9-9- 4/^ 

/criic fttfrs frittum^ »MC 7 7 7 77 
ttttmt ttdditt ttd fmmtdiifw 



l^i j(. Cofltt ^0 3|tjj[ 

Mtfiai 1 1 » dsvuU iiftry: refiM^: q§td firih 
fifTM fumdum 9 , sc tidde Md.tertmm 9 Mtfiai i ) . 
qmd rtirfum dividi fer 7 : nfiMt 6. Sic dmcefs 
freeedendo , referies hk ex qtdntd dmfiene rtli^fm 
2>. 3 t nttmertm ddtum, 

Eodem mode eftr/Aeris 
fi dentwr duo numeri dm* A X D a« 

eUndi Atb"^* tfuerum pri^ 4 f. 6j 
entts JltMntumfimeUMlter 6 f 

X iftifutsfenitur Jnexem" o 3 i 4 s 
fbstffofihfofieiuintamdU ^/•^^J.^J.dj.dj. 
wfianem relinquitur numtf S S S f S 
ftes dMus 2>. 2. 

.gW y? eemhigMt Sit 30303 

fVij09flWMffK/f0i»NIRMritf|», 9 9 9 P 9 

dtuerfumadMte^qujtfitttm 6 6 6 6^ 
ktteputtis erit imfojfibile, In 
frinto exemfhinque 9 fsfitts fefitus diuditur fer 
6 • tdm fofi fritnam quam f^ tertisimdiwfienette 
tefiut 3 : Uquet igitur cominuata ttiteriut dMfiem 
ftsftpereudemfererefidun^,o.i. In feeunde Exeitt» 
fbiuquo ^ ^^ f£fius fofitus dividuntur fer 6% 

tum foft frimnmdiv^fionemquumfofiquMtttmtre* 

fiut 3. ^uMirefi 

eentinuetur divifio^ i S ^ i S ^ i 

eudem femfer re^ 9888888 

turrent refiduu 3. 6 6 6 6 

f.i: tUfrmdefi 

refiduttm qusfitum in lemmMte Jh ttb Us diverfum i 

Jtemmtt erit imfoffMk* RMtio ftrfeefi ttttmifefi4* 






^14 JriAnntiu tf^Ku f 



FHOBtBIIA I. 

tpirfcmupi ( A9B3 C) fim f^dtu das 
(y,X,Z) dhifiMUemftf^mmdMm^D) 
ufiet fdbil. 

ImfmMtm JP. mMfbx numen JD imUst m 1» 
ihififtrC» rifti$Z:^ModfietfiD,mi$iMmsUm 
imdMdiumffrC» dmeen^ttZt m^xfmnm^tf 
mkmmm$: f^mmtmm mmlHflmtfi 9 i^fimDt 
fmks D. ftfitm tfi. 

5$jmmFdhdf§$immffrBt MfiiMi rtfimX^ 
mvmimmfer 36. 7 , mtmmm • qttmt D(S^ C mt* 
emntmt ^mfit M: tmtt htvtmmm mtmerm G» 
emtfofitmtxV» & mttltifh iffimU ttUii» mitt 
dhnfoftr B rtfitt X. Id vero fitt » fi fritith fmmm 
V^ft mitindototiosM6l% dofjoe his ftr B divifit 
foBtt X : G enim 4qitmm F 6* tsm ntttbiflo iffim 
M qmties M fofitus efi. 

^mdfi jtmt G ettMm divifofer A% wm reffet 
otiam Vt qftdratm fer )8. 7. ntfmerm N jm»- 
mm qutm tres D, C» B metistntnr : nt%fenimm 
deinde Keompoftm est Gfj» multiflo iffim N r«- 
iii, m eo tUvifo fer A • refsdsms fit V \ boi vom 
r) ohimbttm% fi frimb fetMtnr G 197 » m dont' 
ditoties N 3 if^ donee hse dhijisfer A , refiei F. X 
tmm dquntur G <^ ^nm muitifli iffim N t ^ 
iiis N fofitm efi, 

ABO»* 







IM j^. Ofitt 6* 3ij 




A 

8. 

S 

V 


B C D. 
f. 7. 9. 

* J 
X Z 


N.jif <3M 

k G F 
'/f 7 »?7- 4jr- 


t 
7 


4 

9' 

7 


6 1 3 

>• 9« P- 

7 7 7 


i « 4 » 

4f «3 tfj <J <f 

/ f ^ / f 



8 8 8 8 8. 

Demonft. £« mfir. T> mahur M , siprohuli ir 
itifltm ifpm M* Metitur eitMm D midtiflum b ^eooft»] 

fimm JF* Sr^0 D mitittsr G emfofitum ex T& muU 

$iph ifjitis M. Mititur sutem D c etiam N * Mdeeque e conft. 

^mdt^lttmejui, "Ergo DmenturKcomfofitumAdcoaSt. 

€xGfji* mttltiflo ifput N. ,^Hod orttt i qudfisis frim 



Dtsndo C dividens I e relttiqHit Z, jitqtti C ftito^ e conft* 
^hir M»4deequo & multiflum ejue. Ergo C diviJ ^'^ 
okmGcomfofitumgexmultifioiffiuiMt fji^exF^i^^ 
mtMito rolinquii Z. Rurfiwt C metitur N » adeoqui & 
9jtts ttsttltiflum. Ergo C dividens.K eomfofitum ix 
muliifb h iffittt }i^ e^ G,etiMm reliuqust Z. ^uod ^ ^^ ^ 
9rui ficmubtm, 

Emfui fer confir.B. diwUns G relinqmt X.Atqm 
B fnetitur n H^tuleoquo (^ ejus multiflum. Ergo Bdi^^ <»nft* 
nndMKemfofitumiixmultifloiffiusN&ixG.i oonft. 
tHimquit X. ^md irnr ttrtium. 

jyntiqui fir eonfiruB. A dividins K nUnquit Y. 

^uod trtu fofirimum.^udfitttt igitur nunurus ift K. 

^ntd vir% itim minimttitptt 9x mHruSiono fnta. 

fimffi. 



1 



ji6 Afkbme^u rrMut 

Di$enamMti§ fr$klimuuis fMtet tx Ummtsttk 

Problema 2. 

Yl^mftfitkj mmenm yqmfrMemitif^ 
X^faciMtficimdm & tertium& mmus ^^ 
ine teliquos infinitcs teferin. 



Mt-7- ImmMtMrOtmmmtUt afWM mmiisMv^tmii^ 
i^^ ^JtB,C.D metimttm, Hic (O) mUitmtnml 
wm |H^. fnferuu itrvmtQ^s^t feetmdim KfO^ miMtmm^ 
pm. fectatdefdM^ittertmmKfxOEeJicieimefs. 
Qsmonft ^mmmie 
AferemJtr.tttetstmOf K KfQ KfiO 
f^^fr prdced, dividens ^STT 
X relinqtiit V » itimn O 

«eoiiA. qmtZRiirftmiipiinBmetitiircO, dividemmni 
d fm. j: f«iiMf Mir X , etimn B dividms Kf O frfafM^ ^ 
TmimedeeBendmntfiCdividstKfOp ft&ifd^ 
Deniqne qmn D tnetitm O ex eenfl. ^ K. ttrffifm 
ptetietmetiMnKfO. ErgeKfOexds iftt f»P 
Ummi fatitfmimtti ^ qmdemfeettndni, qmdtxt 
frime% f^exOemmnmdivifermn^BtCtDni^ 
me devidne fit frocremm, 

Modem mede demei^nUtm tertim iffi l^t^O 
<^ (icdmeefsininfimtmn. 



fti? 



PROBI.EMA 3» 

SI mmms qudra^ A B C D 

tur, quo divififer ®- 4- 7* ^ 

fmcunque datos{A,B,C) Q^ ^ 4 ^ 

f^duus fttfimper idem S^i « «4- »• 5^^. f^ 
)mm$(V)divifiiUm ^ ^ 

tm fa alium datum ^ 

Dyreftety rttbil^bremt * 
m^ eferdtio bm in modum, 

^^ . Invemstm^minimiu ^qumApB,CmetiuiL»t^t,j, 
tur. TMmmventMtur R emfofitMs ex V, c^ muUifh 
ifpms Q^taUs ut ee divififer D mhUremanet^t i f ««1 
eihisebitierfifrimofenistttr VitMcdmteties Q /^ 
dtn§e Us (Uvifisfer A nilnl fitferfit. Qjnim tetiu 
mefttiSf qnetiesfofitttsfitit, unkettmTtdMUtK^ 

Vieo K ejfe qtufitttm. 

Demonft. ^rnninm A, B» C» metmmter h (^^conit 
metietttur etUm tnultifium iffiiu Q^ Er^e A, B, C» ^ 
jttmdm^s K emfefitum ix multifle iffius Q»^(^ ex 
l^relmquuntVfD nutem dividens K» nilnl cr^Bn-coaoSL 
'qfit. BrgeKefi qtufitus, 

Secandos » tertius» qaartns 8c reliqni omnct 
fiiietermino qai probknuti fatisfiiciaAt » refe» 
rmturue froHt^ 



ARITKj 



ARITHMETICiE 

I 

P R A C T I C jE. 

I 

L I B E R V, 

D E 

PROGRESSIONIBUS. 

QUiotamhunc 8c poftremum Arithmed* | 
cx librum progrcflionibus dare vifum ei# ; 
Eas alil obiter fer^ tantum 8c quafi if* 
pendicis inftar trs^are (blent. Sunt tamencjoiP 
modit fivetheoriam fpe^es» five praxim, ut 
coatemplationem longiorem accaratioremqoe 
snereantur. 

DE PROGRESSIONE 

ARITHMETICA 

C A P U T I. 

Trogreffims AtitbimkA i^eSmes^ 

TjRogreflio arithmetict eft ftriet nQmeromffl 
^ ie mutu6 xqutU excefTtt fupertntium. Pri* 
putierieiterminutpotcft ciTc qtticnnque; ei« 

ctffiif 



Mbf qaoqDetenninoruni qutiibet cft potcfti 
Khm aBqutiis primo termino» 

ii34ff7 8 9. aee; 

< 3 JT 7 9 II 13 ^f i7*&c. 
3 6 9 11 1/181114 17. &c* 

Thsokbma X« 

QVmettemO^ tbcdefglik 
ms(£)po^ 5-811 1417 ^oijUi» 

fw/iiowi 0itbmtf- excef. x. 

(fi< ) mtinetfrimumj 3* 

hcefimninmmter'' 

imwm (a) ^ lotf» cmmmem exceffm (x) 

S^fefl frimm ufyne ad ifjm (£) incbj^^ 
t tenrntd. 

Patet ez definitione progreffionis tritliniei 
ticse. 

CmUmr. Htbetor Igitor maximui teraunuib 
fieiceifus ducatnr in numerom terminoruai 
■niute muldatum » dc produ^ addatur mini» 
Hiii. 

Theorema 2# 

I 

IS fregreffim Mitbmetica fitrmnd ducrm 
qmttmlibet temirmm fc^g) ^quattir 
fmni. qmumlibet duorm iib iffis a^fuiiim 

Demeufi. QgoniamJ^fnperitifteiceffii^ 



deiD«qiio Afaperat j» fiik dct fttuiiixipfi m » pttflt 
k fttturain «quale ip&ktam ipfi h. Igitur m com 
ib «quatur ^cttin /b.Eodem modo oftendam S ciam 
h xquart c cuin^. Ergo a cum ^» xquatur c cum 
«i Qjiod erat dcmonArandum* 

Theorema 3* 

PlRogrefsmis Afttbmeticd ttmim quicm» 
que dimidius eH JkmmA imnm ifei^ 
fiMiter diftantims 

I>mmfir, Accl* tbcde fghk 
]piatur tcrminus $ j-Sii 14(17)10 13. i6.»f 
quilibet. Quoniam ezcen x 

tam / ipfum r » « 

quam • ipfum d 

cxcedunt excefiu jrsmanifeftam ett Bf fuonix 
dct ipfi d^ omnes tres/» r, d fore «quales. Ez qw> 
patet e dimidium efte fummse duorom d^f Atqm 
pertheor.prxced. fumma i/>/aequatur fumnuB 
e»it 8c fummx k b, & alteri coilibet fummaB doo* 
rum aBqua)iter utrimque ^ah d 9g, f diftantiuffl» , 
Ergo etiamt dimidius eftfummx duomm ift 
aequaliterdiftantium. Qupd eratdemonft. 

Theorema 4^ 

IN quaUbet frogrefsitme ioitbmeticd , euh 
fttmntemutKffumfumma habetm^ i.pfwnr 
m mitim & vmim temim dmmr in tth 



^ Libri f • CdfHt i# jrZi 

Witnim termmrm^ & podultm per 2 divi-- 
iatur: »> / • 

Vel 2. Jifumma minimi & maximi ducam 
ktfhnijfem numeri temimm : 
^ Vel 3. Ji fimijfis fammd minimi &maximi 
iiudtmin nmhetm terminmm^ 

X>Mmfi, fitprimo nume- abcdefgh 
ras terminoruiQ par^ Summx 
binariae A^h^b^g^ U.t^f\liid^t^ funt iater fe 
tequales per th, i: earum aotem numerus sequalis 
cft dimidio numero.terminorum. Ergo unaex 
£is rummis binariis, puta t^th dudla in dtmidiom ' 
&cimerum terminoruai aequabitur omniumter- 
thinoramfummx: f quod erat fecundiini j j ae 
j^oindeduda in totum nnmerum terminorum 
crit funimse omnium dupla. £x quo patetpri* 
muin 8c ex illo tertium. 

Efto 4etade jianEieriK terminorom impar, nt in 
lcegnatetheor. 3. Cum fummae omnes binariaB 
m%fc9 B^K^i ^'gi 9cd,f, fintinter fe aequalei, 
jier th* i| pafet ex difcurfu praecedenti unam ex 
iiis puta, M , k da6k%m ifi numerom termiaorana 
s%^,c,d,f» i,»b,kf (qai in hoc exemplot me* 
dinm e omittendo > eft 8.) doplam fore eocundena, 
terminoram. Atqoifumnuii *i^doplaeft medil 
# per th. j. ErgoAimn^ Syk, dofta in totum 
terniinoram nomerum (g) qui jam propter me* 
4nim affumptum eft priori (S) unitatem^i^rt 
^pla eft omnium terminorom: exqoo patet, 
primumi ex iUoaotcm facilipacebDntaa«8c |., 






jxz JbHthmtAu tnSiu^ 

Theorema y# 

CVm fimenis temimrm eft in^ 9 me^ 
Auin mtmenmt temwmmm ieiStm edim 
het Jkmmdm emmmu tetfmmmme^ 

X 7 «» «7 C»») »7 3* $7 4V 

jytnmfi. Medios $ dimtdiiis cft foniiiue ei 
tremorom «. Ir per th. |. Atqai fumniaextremo- 
nim ii, k dodt in numeram termiaonui» per tk 
4* dupU eil fomms omnittm. £rgomedios#» 
dodus io nuroerum terminoram SBqoalis eft oo^ 
niumfummaB. Qaod erat demonftnindqm* 

Theorema 6^ 

IKffogrefiene nMurJi fmmemmn i, 2,3, 
^i&c.fifdtimus (8) ducitm m fmmenm 
frmfne nu^em (^i) peMli (j2) fim^ 
en jimmm emmmn^ 

« * j 4 X « 7 8- 

Diffm/h. Nomems nltimo proximdflUforf 
quia tantom nnittte msjoreftaeqastnr ibmflui 
ultimi £c primi qui eft nnitas. Deinde nomcnia 
iiltimusinprogreflione natardi» eftiple temi- 
l^orom numeros. Docendo i^t|r nltimam ia 



tiM f • Optf 1« |2} 

proximi mijorem » duco fummam primi & ulrn 
ani ia oiimcrum termioQnim. Atqui fic produ- 
cttur d&plum fummx dmnium per th. j. Ergo 
ctiam cum ultimus io proximd majorem ducitur, 
doplum producituf fummas omniopi. Produ^ 
crgo femiffiseftomniooiifunuiuu Qiioderatdc«t 
nooArandum. 

Theoilbma 7» 

INfTogrejfimfumraHimfarim i, 3, f • 7, 
&c.fiimm t9U dqmlis eftquadratptmm» 
f tefwnoiwn* 

a 1 

« I J 7 9 *' 'J ^X »7 «9 »» 
excc£ 1. 

Ditfmfi, Per theor. 4. hxc romma tota «qoa- 
liieftprodufto ex dimidio fummae extremorum 
' 6c / io nomcrum termioorom. Atqui dimidia 
fomma extremorum«t/ eft par numero termi* 
norum » adeoque produAum illud efl qoadratus 
oomeri terminorum. Ergo fumma tota «qualtf 
cft qoadrato nomcri terminorom. 

Qiiod aotem iemiiTu fommx eztremomm a& 
fit ptr nomero terminorom fic oftendo: per th. i* 
' continet m onitatem»6c totics czceirttm coromo- 
sem a, qoot font termini dcmpto ono. Ergo fi ad 
'n^idatanincmpe onitaa adhoc iemclf conti- 
odiit fomnu m » / totici a» qoot font termini • ae 
proinde dopla eft nomeri terminorom. Ergo ie« 
^ffii SumoMfhl aomero terminorom aeqoaHa 

X a Thio- 



j44 JnAmitUiTfdXa^ 

Theorema 8* 



t 



IN jf ogrefimie ndturMi mmumum fntmm 
2, 4, 6, 8, 10, &c. fmmm pmmA tjfu^ 
UseH mmuTo wmmmn JuSo in mmiemm md^ 
uu numem. 

ExccL !• 
t k 

s 4 6 8 10 I» 14 id 18 iQ. 

DmmUi. Per4.tk*liaBCtott(iiiniiuiaeqiiatiir 
feroi£ fomiiix cxtremornm «, ft dodx in iiom6« 
rum tcrminortim. Atqoi^emiffisfammxA^ifrdk 
unicate major numero terminoronu Ei^ toti 
fomma xquatur nomero terminommdodloia 
numerum onitate majorem. 

Qpod ver& femiflis fummae «• ft fit unitate ma« 
^or numero terminorom,fic demonibt>. Quia hic 
cxceflbs conmiunis eft ipfe primus terminos«, 
manifeftom ex th. u l^ toties continere « nempe 
A. qoot funt termini, ac proinde doplom efie nu.« 
meri terminorum. Ergo funmia ipforbm M»kti» 
cedet duplum numeri terminorum excefiTu «. Er^ 
go femiilis fumrox «• k excedet nomerom termi-^ 
aorom dimidio ipfius n boc eft unitate. 



T H £ O R E M A 9. 



C 



Vfufcmnqui frogrepms 
uumms temunmm biibm^ fi 4 



lHri ^ . Cdfut 2. ^if 

idM demtin mrdmus , & nfidum per cm^ 
mmem exceffm dividatwt ^ addita qmknA 
mtate. 

Demonftratio patetez Theor. u 

C A P U T I L 

Troff^mis midmtie* Pttbltmu^ 

PROBL£MA I. 

PRogrefsionem dritbmeticm cminme um 
termm & exeejjk datii. 

> 

. Continiiatntur alcendendo a b c d 
fiezceflbs x termino dato 4 i 4 7 ■•, 
addatur» utfiat^, ficadi^rur» 
fus;i;utfiatf 8c fic deinceps. Ezcef. J. 

Continuabii verd defcenden- x 

do fi i termiho dato # puta d» 
demasezceiTumxtUtfiat^j 8c ab tf rurfus auf^ 
ras x% ut fiat ^ & fic deinceps. 



PROBLEMA IL 



, j 



M 



ItMm temam , exceffu y & teminmum 
numero datis , inperufe mmmum> 



Ezceflum duc in numerom terminorum nn& 
tate mulftatom » 8c produ)Sbim adde minimo 

X $ tcc- 



3^2 AfiAmeiks tt^iHu » 

tenniiiD t finnnu dabit miximiiiii. P^ a tlie^ 
1. S(corollaiio. 

PROBLEMA IIL 

Mlmmtemum^ txceffu & mwim ttf- 
ndMnm datis immefmnmm frepef- 
fims. 

Perprobl. i.inveiiiinasimuiD» fi datai 0O& 
fit Deinde Aimmam extremoram f id eft mi« 
nimi & maximi ) duc in numcmmtermiiioroffl- 
Prodoai femidis eft fumma. 

Patet ex theor. 4. 

jllker. Si fomma eitrcmoriira par eft , cjai 
lemiflis duda in numernm terminorom dabit 
fummam totam. 

AHter. Si numerusterminonim par eft , fotn* 
ma extremorum du6b in femiflem numeri ter* 
minorum dabtt fummam totam. 

Urromque patet ex 4. theor. CMih MUt fmwum 
fxtremcfumtMU numtrui termmorM» imfsr tfi^ 
frovimetqmdmfummut fidutfrmHwuu declmm* 
fttTt frsfimtummirMdofrittto. 

jiUter. C&m numerus terminorum imparef^, 
medius in numerum termiiioram duftosfum- 
snam totam exhibebit. 

Patet ex theor. f . 
• BitrismcdifuutumverfMUtt & fnmttt itfufet 
3t frnSieni^ hher efi. AJii tfit fmrtictiiurit kuiuh 
$urex:lfmr,j,B*^» 



P RCV 



•f .« 



PROBLBMA IV. 



M 



Asdmtifntim^ excejfu^ &mnmom^ 
ininQrmddHs ^ mmnnwnnmm. 



Docatar exoeflbs in namerom terminonnn 
iinitace muldatum t 8c produd^am aufer a maxi- 
Sio« Relinquetur minimuf . 

Patet ex theor. i . 8c coroL 

Etiam independentervelabexceiTu vel i nn* 
fnero terminorum reperietur minimus » fimaxi* 
mtts per numerum terminorum unitate mulda- 
tom 9 ?el per exceffom dividatur : refiduus enian 
crit minimos •• ut patet ez eodem theoremate. 



D 



P R O B L E M A V. 

Ads mdximo ac ndmmo tmmms , & nH-^ 
mero termimmn inpmte excejfum. 



Mintmumauferimazimo. Refidnum divid^ 
pernnmerom terminorum nnitate molAatum. 
Qgotiens erit exceflus. 

Patec extheor. I. accorol* 

Etiamtndependenter j^minimoreperietur ex« 
ceffiis f fi maxinitts dividatur quantum poteft per 
Bumerom terminorum unitate mul^tumj quq* 
tiens enim ertt ipieexceflbs i ut patet ex eodem 
theor. Refidvum verodi?i£onis erit minimut. 



X« P RO? 



5iB Arltbmettu TrdSik 9 

P R O B L E M A "Vl: 



M 



Inimo , maxim , & excejfn datis mt^ 
m>f nmmm temimum. ^ 



A maximo aufer mitiinaam > 8c refidaom &n' 
Ht per exccflum. Quotien^ unitate atiQos edt 
numerus terminoriim. ' 

Patet ex. i.theor. 8c corol. 

Etiam independenter i minimo reperietnr 
terminorum nnmerus , fi maximiis per excefrorii 
dividatur quantum poteft. Quotiens enim uw'- 
tate au^us rurfus erit numerus terminorum ut 
patet ex eodem theor. Refiduum ver6 ex div9> 
iioae erit minimiis* . 

P R O B L E M A V I L . 

I 

NVmero temirtorum , excejfu & pogt^' 
fiofiisfummd datis imnire mimnm b I 
mdximmph 






Summa a b 

1)rogreflio- 3 7 vi i/ tpaj 

iiis, 4, divi. ^^ ^^^ 2. num. tcnn. t 

alaturpers Z d c 

numenim ,uoti.f.3.f 

termmoru ^ * . . 

Quoticni *®« * 

/ erit fc- u6.n 

i^i/iisfMm» 



nse extTexnorum m, i, per theor. 4. DQplicetur/ 
Sc fiat if : erit n famma extremoram. 

Deinde qumerus terminorom e vnitate mnU 
9:acus 4u^us ia cxceiTum « » iit ^. Erit k ez- 
3^Dins denipto minimo » «t patet ex coroll 
theor. I. 

Si auferatnr igitur ^ » ab «: refiduum erit » du« 
plum minimi. Semiflis ergo reiidui erit mini« 
mos» eoqueadjefto ad kt qui erat maximut dempr* 
tominiroo» proveniet maximus. 
^. .Si ncn kMtrferas ^ dufhf^ fid femjfm iffm^ k 
M ^fb f» refiduum erit nmimui yfufisus, .^ 



PROBLEMA VIIL 

DAto' mhmo (a) ixcejpi {c)&fmmi 
fmgrefswnis (h) immre numerm tetf? 
fnnorm , & maximHm terwinm. 

1,. Qhi' <)aplum minimi a 

^poteileiTemajusvelmi* 3 7 n >T *9 ^3 
nns exceiTu r,hinc gemina c b. * 

problematis folutio t2t% exc. Som. ^ 

Efto primum duplum ^ : ' 

ininimi (u) niajus exceifa^. A duplo minimi ai^ 
fcrexceilum C^.^ Reiiduum (hoc eil di£fci)en<« 

^am ) divide per exceiTum (e.) Qaadratum ex 
lemifie quotientis adde duplo fumnue progref^ 
fionis (b^) divifo per exceflum^. Ex hte novl 
ftimmi extrahe radicem quadrttam : a qua aufer 
ftmiifem quotientis. Quod reibbit $ erit numc* 
ttts terminorum qaatiitus. 
' Eft« 



Ije AriAmiiks TrslHut 

£fto dttfide duplam mi- t 
fltnit(«)iiii<iiifezcdrtt (e.) s 7 ii tj x% tf^ 
Dttplum miiiitiii iofer ab c b 

ciotflQ'(r.)I^cfidovn(iM>c ac* fttOL « 
cft diflereatiam ) divide ' '' 

fa eiceflbm {t.) Qgtdratom ex femtfle qvo« 
tieiitiiaddeduplo famnue progreifioaia (fc) Ex 
liacnoviiummielioe radicem quadratmmf coi 
fi addatttrfemilBiqaotientif • proveniec nttme» 
fos qusfitaa termioorum. 

Infcntonamero terminorom Eabetor maiw 
moi per probl. %. 

ab. . taf c 



yjiE- -^T 



PROBLEMA IX, 

DAuftfngrefsU mtbmetica a^ b, c d^r. 
0905 mir^ k, & mmems tpdcmuf» 
ti, frogtefsiimem per tei terminos eemimsm^ 
ut^usjummdfaffitrmmeroddtenin nmbitMS» 
uem terminerwn duEto^ 

Qgooiam duplom mi« min. t ^ 

nimi m poteft ehe nM|aa exccf. k t. 

▼elminua exceffu^» du- mult. j 8. 

plexhabetur iblutiopro» 4ium. datos n 10 
blematis. 

St duplum mtnimi majtts eft excefTu ^. ex do- 

plo dati » tofer difierentiam inter duplum mi- 

nimi #fltexceflbm. Refidunm diride per exce£* 

fum K Q£[gcieiia eft multitudo terminomiB 

quacfita. 

Si 



litfi ^. Gi^2. 3)< 

Si mittifiit « duplum eft minus cxoeflis k % do- 
■lo dati » tdde di£RBreptiam iater dnplum mi« 
iitni M &exce(rum k: fummamdivide per ex« 
yeirum k, Quotieos e& mulcttudo termiQoniia 
pnefita. 
: DeCermisatio patet ex conftr. 



T> 



PROBLEMA X, 

« 

Atur fa) mimrm mminus ff9gTe(l^ms 

mihmeticA , & multitudo ttrmmum 

(b^ qiuduElain alium datum nimerum {n\) 
yupiati» fumma frogre(fims. f^rimiffafr^ 
grefiioi, 

A doplo numeri dati {m) au« mini^ • 

^fcr duplum minimi termini mult. b 

^{aj Reliquumdivide perroul- nnnudatus m 
^Citiidinem terminorum unita- cxcef. j 

te muldatam. Qnotiens erit 

cxcefliis fecundt terroini fupra primuro ; quo io* 

vento habcntur finguli termin^ progrcffionis pcr 

probL I. 




Cum fria hat fefhma ffMmaia foUfmmfn 
jOfltbttm • 6* f^ tMndmfacilUmk dmm^rmttr • 
putavi cpiTA fretmm ijft ns vid fyntttica » k$c ifi 
tltmii^randitltitimamari, 

C A. 



C A P U T III. 

"Sjufiitnts cttu Tngrefsimet Jritbmttiedsl ] 

REIiqmim eft ot ez aUatis jam jMroblemitii 
nonnulU ad materiam certam traducaouin 
per ^ttsftiones aliqaot fe<jttentes. j 

^k^ii u 

Conlbipti fimt milites per dies 30. 
tdfcripti funt )oo. Diebas (equentibas affldx^ 
re femper totidem , qaotdie prxeedeoti» &a(^ 
httc 10 ampHiis. Quot ei^go ani?erfim fantcor 
fcripti? 

Solvendo problema 3 . reperies conlcriptos efi' 
ij^l^o. SMisnisqutfiiofetimns, 

Quidam cam operario » iliias ftimnlatunif ' 
induftriam, ita convenit: primodie lucraberii 
3oaftes»fecundototidem, &fi(arisfecttis» ad>^ 
huc tres fuperaddam'» atque ita quolibet die tao* 
tum lucraberis quantum prxcedenti » 8c afiesifl« 
juper tres. Hac kge 10 dics operi funt impenfi* 
Quxritur fumma ftipendii» 

Solvendum eft denu& problema 3. Ex qo^ 
reperies aifes 1 100 id eft ftoreno5 ff. 

Artifex expa6):o» die primo loaatos eft 4^ 
aftespoftremopoi quolibet autem die tantum, 
quantumprxcedenti» cumau&arioiemper/a^ 
'. • ^. fium. 



tihri j*. G^ 3« |Jf 

im. Quotergodieioperiimpciiditi flcquaiw 
riilticratiuieft? 

Soive problema 6* reperies dies 1 1 . Tom folve 
Dblema 3. 5c rumma lucri proveniet» aflei 7 1/. 

|Ex pa^ lacratos eft artifez die primo treg 
tdos. Deinceps autem tantum die quoiibet, 
iotum praccedenti cum audbrio femper iblki 
rnm 4. Lucrj fununa fuit 78 fblidi. QusBruoi* 
' dies operi impenfi. 
SoWendo problema 8. reperies dies 6, 

9uo sequalem fummam nummorum expendc' 
^,in paopercs : unus quotidie diftribuit num- 
% I o> alter ver6 die primo tres nummos 1 dein- 
% aatem tantum die quolibet quantum prsece^ 
ti • duobus femper adjc^is. Quaeritur nnme^* 
'^iierumhuicdiftributioni impenfns» 6c ipia 
xma* 

\o\9coio problema 9 reperies 8 di<:s quibut 
i^oli expendernnt Sonummos* 

"^VLO expendemnt in pauperes fpacio dierum 4i 
idem fummam nummorum : unus quotidL^ 
ijbuit nnmmos 7: alter primo die unums 
k^eps autenii taatum die quolibet quantum 
cedenti adjedo tameo femper adhoc aliqu^» 
nmorum numero foper eodem. Quantoni 
o dedit qootidie ? 8c quanta eft fomma tota f 
k>lveproblema 10. Reperies eum qoiprimo 
cxpendit nommom unum» iecundodieex* 
tdiflei', tertip^^ quarto i SikfuflEunam t^ 

9^ 



m 



Jbiibme^£ rrdtk4$ 



J)efir9gfefBine pomnricMm^ 

ifiptutd» 

PRogreffio geoinetnca eft feries n* 
tefc inotQO eddem proportiooeeioede&i 
five eft qoxUbet proportio per plures 
qotodoos» continoatt. Siproportiocoo 
tor per tenninos crefcentes dicetur pr'*' 
aiceadens { deicendens yerd fi per decrc 
Porrd com progrcffio qoxlibet gcometrici^ 
finita eiTe poffit. TeltnfinitafeoindefioitiV 
cft» continoaripertenninosmoltitudiiie 
▼d infinitos ) de hac librom prorfoi ibI 
foipfit Gregorios a S. Vioantio $ de ilia 
Arithmetidmeminere: quodianeuiffoM 
do (ot oftendi ad prop. jf. 1. 9. & ^^ 
lioc capite planom fiet) fiicilHmasfitt 
itafinitam tranfitoa. 

De otraqoe igitor adnms hic foio 1 
4oe (qoodabaliii ha^enos animadvcnvff 
leperio) progreffionisinfinitsBmytei*"* 
10 progreffionefinita • ArithmeticisjsiD"" 
nod, latere. Qood priofqoam ag;rediofi 
ria qosedam praemitto. 

1* Denominator (X) ft« 
proportionis » nnmericae b 
Idlicet ieo rationalis 
(jsad^) eftnomerosirt 
ifehabens ad unitatemt 
vt majorterminos (m) . 
ndmiaortm(^.) ReperitQr»fifflS|orr4 
torperminorem (S,) QaotiensenimCX)? 
nominator qoadStost Nm ^uotiQQf 00>^ 






ift «d «Mdtatem » nt divifns (4) ad dtviloreBi (i.) 
pgtndo qoptientiadlumtfnidlia» caad mini» 
Kiosterminoseftrevocanda: Imo»nt ulbideno« 
painatorfit» integeradfraftionemfibiadlicrai* 
n re voamdufl eS • ut videt in Z. 
a. Si denominator eft numerus tntq;er (qood 
accidic» ciimininornttmernsmajoremme> 
r) unitas Bc denominator funt minimi ttt^ 
i ad quos proportio dati redud p6te&« 
}. Sidenominatoreft 

!ger (r) cumfrado» / ^d 8f 

odtumeveniet,dim * if \ '^ )*€ %€ 
lor proportionis ter- 
inos (m) Buyorem^^) b 1/ Uni* 
metitur) tuncmi* , 
termini .» quibus ^ ^ 2i S 

proportio («ad^) b a 

imi poteft • font 

nomeri» acproinde niiumoa proportiooii 
inoflnoningreditnronitas* ^md fic 
l Umm i fifB . Fra&os integro c adbserens fi in mi* 
terminis non fit« ad minimos redigator 
prob. i.c.}.I.a»kfitd#.Docaturdein£«in 
&genito,added^otfiat/»coifobfoibe#. Eric 
&r«ftns/«parintegro#co.mfTadQd« ottradidi 
€ap.4.1.a: kfisdividat/refiitoetorcds. Per 
th. I . c.a. 1. a./eft ad #» ot firadio/s eft ad ooita»- 
temihoc eft ot deoomioator €4^ eft ad onitatemi 
ihoc eftut 4 eftad^. Exprefla igitureftratio 4 
fid i nomeris /» flc t : neqoe pofie minoribos jam 
oftendam. Eacprimator»fifieripoteftminoribof 
^>8c». Q£oniamigitori»eftad«ot4iad^»boe 
tft ot / ad #• manifeftum eft m divifo per • too^ 

•i^praTfakc^uotieotnnf qoieir/dinfep«« 



n 




N 



Afithmttiu FraSick , 

intcgrDin ntfmpe c^ atque infuper fra&um «tf 
parem fn€to d t, Unde per theor. a. c. a« L a; 
# e(l ad 11 ut ^ , ad «. Atqui volel>as n minorcm 
tfft quam t , ergo etiam o minor eft quam i. 
Qood cft abfurdum, cum fra^o d§ in minH 
imis terminis ponatur exidere. Minimi igttar 
termini quibus ratio azAb ezprimi poteft funC 
duo numeri » / & e. Quod erat demonft. . 

- C A P U T I V. 

Tfopeftms gemetfiu fmu & infimu 

affeSims. 

T "H E O R \E M A I. 

^Wy Roportk qmlibet (sl ad b) cofttinuatuf ^ 
X ccfuUndo f fi dewmmtor (z) multiplicei 
4erminm tmjotem ( b; ) defiendendoj fidm^ 
mnator z dividat ierndnm mimm (a.) 

Dmcnf, % multiplicans h gignat m, Ut f 
icft ad denomioatorem Xt Ita ^ieftad^. Atqui 
(cx definitione multiplicationis » etiam ut i cft 



Uni.i-Z. 

K g f a b m. n ,o 

Sa i6 8i 14J. 

-" ^ 8. II. i8. 17. ^ ^ 

itt 



\ 
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ita multiplicatus ^ ad produdum m, Erjgo uc s 
t^ ad ^, itai eft ad m. Quod erat prtmum. Dein-i 
de X. dividens 4 gignat quotientem/. Per defini^ 
tionem diviiionis divifus m eft ad diviforem &» 
ut ouotiens/eft ad s. Ergo permut. divifua ac^ 
ad/utdiviforftadi. Atquietiam eft ut % ad i 
ita ^ ad M, cum xiit denominator rationis i^ ad 4« 
Ergo ^ eft ad 4 ut m ^^f^ Quod erat aiterum* 

T H £ O R E M A 2. 

OJiinis fropmio tm afcendendo quam 
defcendendo conthmri pteft fer terminos 
mfinitos. 

Dwmfir, Data fit ratio quxvis a ad ^, cujus ^j*^ 
denominator X. Poteft major terminus multlpii- maftMl 
cari per depominatorem , 8c produdtum m rur* 
fus per £, & fic in infinitum. Atquiperth. i.iic 
ratiodatacontinuaturafcendendo. ErgoScc. Pa« 
ri ratione potefl minor terminus a dividi per de- 
oominatoremxt&quotiens/rnrfum dividi per 
E, atque ita in iofioitum, Sed per th. i , ita conci* 
nuatur ratio data defcendendo. Ergo &c. .T<^r- 
mimtammmntrunt femftr mupi numiri» Utfoi» 
Ubit9Xthi9r,4^. 

Theorema 3» 

OMfuV frofoftio nmltifkx afcendendo con^ 
tinuafi fotefi fer infmitos numeros inte^ 
gros 'j defcendendo tmen non femfer ufque ad 
unitatem. 



538 ArklmieHcdTfMSiUf 

hgftbmn o. ivn»' 
1. 1. 4. 8. t6.3&.64.i38. *^ *• 

Dfni. I. P«r/« Cujufcanqiie ndonis mnlti- 
pUdsminor termintti m metitur mi^oram kwc 
proiade ejttt deoominator eft numeros iateger > 
qui multipUcans h prodncit tertium terminum 
integrum nh & multipUcans m» producit quar« 
tumintegrum». Rt fic in infinitunu 

m*l.k. a b. p. q. 

3 Den. a. 

'^ t6ia ^448 96 

2>Mf. I. P4ri. Exprsec. patetut deicendendo 
conriaaetur ratio data 41 » ad ^t debere minoran 
terminum 4 dividi per denominatorem » qui cum 
nonfemper metiatnrterminos» quos divi(ami 
eft > provenient qaandoqac quotientes non inte* 
gri numeri. Ut in ferie hic appofiti denominstor 
a. Dividens m gignit quotientem i^j ^ dividens 
kt quotientem/. divideos ver6 i, qaem non me» 
tituir • gignit quotientem m. 

CmUsBr. CumomntsprogrefGoabunitatein* 
cipiens > terminis conilet multipltcem pn^ 
portiooem habentibiis » patet ez theoremitc 
eam poile per intcgros numeroa iofinitos coo^ 
tionari. 



THCP«f 
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Theorema 4« 

■ 

NVllafrofGrtio i qu^ mltiplex nm J!t ^ 
fernmnes integros cominmi pteftfeu 
ifcendindoin inpmtm i feu defcendendo ufque 
id unitatem. 

« 

"Dmmftr, Proportionis, 4 ad j, qux multipfex 
non eil , hoc eft cujus minor terminus non meti-* 
tur majorem > denominator non eft numerus in« 
teger. Ergo utin prxmiflis num. ). demonftr». 
vi , minimos tcrminoi» quibus exprimi ea potefl» 
non ingreditur unitas, (ed ii Aint duo numeri^qut 
proinde per 14. 7. ititer fe primt Aint. Quare 
per \6 pnequitiliis reperiri tcrtius proportio- 
lialis i ac proinde ncque afcendendo , neque def^ 
ceadendo data proportio in his terminis conti-' 
ooari poteft. Jam ver6 pcr p. a. I. S. exhiberi po* 
teft progreflio proportionis datae conftans tribua 
terminis integris ) item alia progreflio terminoi* 
fum 4j item alia terminorum jr: atque ita infini-* 
tae progreifiones diver£e per a. 8. reperiuntur» 
omnes terminis divcrfis conftantes, quarum una- 
qoacque unum terminum habet ampiius » quam 
prtor. Verum quia in fingulis hifce progrefTio* 
nibos datae proportionis f ejctremi termini inp* 
a. 1. 8. jam citatd demonftrantur efTe primi in« 
ter & » earoro nulla continuari ulterius poteft » ut 
pitet ex 17. !• 9. .Nulla igitur proportio que 
maltiplcx oon fit t Scc. Qiod erat demonft. 



T % « 
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Ikhgfabmnop 

16 81 ft 

r 8 la 1827-7 Den. ^T 
Z * 3 

Si qnxras # qnouique fine fhffis continuari 
poffic » rcfpondeo id ez ipfo opere continnacioni» 
innoCefcere. Uc furfum concinues rationem m ab 
h^ ducendtts cft denominator & in terminum ma* 
jprem b, per th. 1 4 Quia ver6 denominatbr x inte- 
ger numeras non eft , qui producetur , neceflariA 
n'a6hi$ erit : qui fi ad integrum reduci poteiib 
per ea qux traduntur prob. 4. c. j. ]. i. continua* 
bitur per illum adhuc integrum ratio data m ad 
ii fi non podit , quod contlnget fi denominator 
numeratorcmnonmetiatur , nonpoterit perin* 
tegros numeros ratio 4 ad ^ ulterius continuari* 

Theorema y. 

PRogrefsio geometrica cujus exttemi numeri 
funt {timi inter fe nec furfum nec ii«r- 
fum ulterius pnefi per numeros integr^s amti^ 
mari. 

Demoftrator p. f 7. 1. ^. 

Theoreua 6. 

IN omm frogre/sione geometrica inciftente A 
unitate , fecundus terminus ( unitas inter 
terminos nm computatur ) quartus , fixtus , & 
tetiqui mms locmm forium , funt fiodrati» 

i : Tern 
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• abcdefgh 
I . a. 4. 8. i^. 3 %. Cj^. 1 18.^;^. 

« 

Teftius , Sextus , N(m«i , & feliqui dmbus 
intemifsis mnes , qmfmn videUcet exfimentes 
wetitur ternarius , funt cuU. 

Sextusy Duodecimus^, DecimusOSavus^ & 
feliqui omnes , quotum exfonentes metimfe* 
narius , funt quadrati fimul & cubi. 

Qmmus y Scftimus , Vndecimus , Decimus 
Tertius \ & reliquiomnes, quorum exfonentes 
fiintfrimi numeri^ nequequAdfAtifunt , mepm 
ctibi. , 

DemonftrantQr haec omnia in p.8. 1. 9* ejoiqi» 
fcholio. l^xfmmfs ftmt aumtri fine nMSurM& st 
ttmtMte^ indifdHSeilocstirmmomm fregrejfmu. 

Theorema 7« 

IN" frogrefiione geometricA 
trium terminorum ( bb ) 
quddratus niedii ( hoc eft me^ 
dius infeiffum dukus ) frodu^^ 
So (zc) extremorum dqualis 

DemoQll^tiir ^, lo. I. jr. 
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TfiEOtlEMA 8« 

IN frogtefsione gem^ qu4^ 
tm temimm , pmiiKH 
A»m (a d) exmnrnwn 4upM^ 
tm froduSo (bc) mdimm. 
Idem verm eft in qutbufcun^ 
que quatuor frofoftiimlibus^ 
licet non cmtitme , ut fi ffit 
4dg^utkadm. f m frodu^ 
Sumabextrmis aqudtur gk 
froduSo ^ mediis. 

Demonftraturp. ip.I.9. 

Theorema 9*/ 

IK omni geometrica frogrefsione , (af) po- 
Mim exiremarm ^ &frodttBa{hcjcdj 
eLqualitetab ep(tremis difiamim inter fi aqua" 
Uafm. 

jyenum/h. Quoniam isi b c d e f 
oinaes a, 6, e, d, i,f, fi?e 3 d i x 1448 9^ 
atk,€^J,0,ff funt conti- Prod.a88. 
noe proportionalei , ma^ 
nifeftumeftAeiTead^at a b c it d e f 
f ad/. Ergoper 19*7^1/ i.6- 1a.a4.48.96* 19^ 
produ£l;um ey primo m Prod. j[j6* 

91) ^uartttm / «^M^tinr 

proi^ 
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prbdafto ^ tx mcdiis i & e. Pari ratione crit i 
ad r» ut i^ ad f. Ergo rarfum per 19. 7. 1« gcnitas 
cx ^ io « «qaatar id ge&ito ex c inif • Quod erat 
demooftrandnm* 

Tbbokemaxo. 

OZJivis temifms pogftfshnnsgemtttiu in 
ft duStus dquamr fnduSo qmntmUbei 
nqtiaHtef ^b iffi difimtim. ^ 

T>9mm^. Sumatar qaicanque x , fiire is fit Sum 
prftcifi^ omniam medias, fiyc non. Quoniam tx trm^ 
liyp. t^x^d fimt proporttonalcs $ eritperth. 7. 
five per;iOi7»xxquadrata8anumpti x» sBqaalis 
^ proda6l;o cztremaram c^d* Atqui per prat- 
ccd. produftus ex b% in # acquatar prodaflo ex « 
in il. Ergo etiam produdus cx ^ in e aeqaator 
quadrato aifumpti Jtf. Liqact ergo qusefitam. 

iJotMpr^fiqumtihis tlncnmMtist loes tmmni* 
vum ffoprfffims numirm m6 msitmc txdufiv^ > vtU 
fiprigrfffiiimsfrimfhMfnmfitsmitMs» ixebsfiv^it 
tnmmo numndfrognjfmiis : id ntim » tst diind» Mf» 
fMTibit» ewmmdittf iftMdfrMxim. forrVnnmiri o. 
I. i. ). 4. f^. fufrMfrognffimstimmosMdfcrifti^ 
qmsmdkisfiUixfmihtisdidmiiSt indicMm qmtsts 
qnifipnfit Mb tMUtmi^fiH tirmino mmtm 1 fivc 
9Not loeis tjptfqmMbtmtmt vil mimm tirttdm dim 
ftit. St^Munitmimfirihitttr,OiSHfrM(t)frimtm 

nkttmtmifomturt i^fttfrnftftmm (b) %t & fit 
dmecft trdim nntmiU* 



T 4 Tmbo^ 



144 Afithmtlu tfoSiu s 

T H S p R E M A ll^ 

1N frogrefsh^ o. ii j 4 T 6 7 8. ' 
m^e^dmtriqk, a l?. c d e f g . h 
€ujus prmcipium 1.1.4,3. 16.^1. 64.11^1^6» 
piitas eft , fi qui- 

Vistemims {c)peffeiffummltiflicetur^fr$r 
ducetuf alius ejufdem frogrefsims ternunus^ 
(£) kcisdufk flmibus ab unitate diftans. 

Dimwjhs ex p« 1 1. I. 9. coroL j. Etfacile 
«ttam ofteoditur fi tcrmini progre0iom& mokir 
plicatione fpedosi exprimaacurf 

01*54 f 6 78 

' 1 • a. aa. aaa. aaaa. aaaaa* aaaaaa. aj. a8. 
,1148 i6. i% 64 118.2/^ 

Ex lemmate p. 8. 1. 9, 8c quia multipHcationis . 
produAum foli litterarum appo(itione exprimit 
tur I patet ez a primo in fe fieri om iecundum j fc 
tXMinMaicri tcrtium Msaj, & ex «in «Mfieri 
quartt]m4iM4: 6c fic deinceps. Ex quo m^ni^- 
Aum cft fingulos terminoi tot locis didare ab 
unitate « quot litteris fcribuntur 1 U contra tot 
fcribilitterisf quot didant ab t iocis. Atqui fi 
terminusquivisi putii tertius iWii, infeducatQr 
prpduiftus ( MMoaaa ) duplo pluribus litteris fcrif 
bitur quam ipfe. Eigo etiapciduplo pluribu^ ab 
Jimtate diftabit locjs. Quod erat demonfb. 



I 



T H £ O k E M A 12« 

N progrefJm geometrua , cujus pincipuni nu t. 

mitas efi , fi tetmini duo quilibet (b &x) ^^ 
invicem multiflicent ^ eoruniaiunitatedifiantiAfrml 
fimul fiimfta (onficiuntfroduiti (g) abtinitau / 
difiantiam^ 

l^emonfirfttio fimills pRpcedcnti, Exprimatur T* «^*^"^ 
fcries fpeciose. Et multipliccnt fcfc mutuo fc- *" ^^* 
cundus OM & quintus aaaMa» Eorum litterae fimul 
)uti£kx dant produ ^um aj ac proinde ( ut often^ 
di in prseced. ) etiam eorom jun^ diftantix exf 
hibent .diftantiam produAi ab unitate. Quod 
erat demonftrandum. 

Theohema 13. 

IN frogrefsione o. i 1 3 4 f ^ 
geometrica, r «- a b c d c f g 
fusfrincipiumuni'^ 3- ^- "• *4- ^^ ^^' '^** 
tasmnefiyft quivis 

ierminus {c)fiiffum multifUcet, & poMm 
fet minimum (z) dividatur , (ffiotiens difiahit 
ah minimo f 4^ \ods duflo fUmhus , ([uam ter^ 
minusfeiffmn multifticans (c.) 



Deoom. q« «• 

o I t I 4 S * 

• tq iqq tqqq. iqqqq. aqqqqq. tqqqqqq. 
f # 11 14 48 pd 191. 



fM expeditur facillimd • fi termioi 
pffo gt c ffi onis multiplicatione fpeciosl exprimaii* 
tiir. Pcr theor. 1 . minimo termioo 4 du^ in de- 
ttominatorem ^ 6t nf primus ab minimo 1 8c pri« 
mo«f doftoin denominatorem )• fit fecundus 
«f f } & ex hoc tn f , fit tertius 4if ^f : & fic deincept 
pticreantor termini reliqui progreffionis om« 
liei. Ex quo patet quemlibet terminum tot lo* 
<^ diikare ab minimo «• quot in ipfo reperiuntvr 
litterKf denominatorem exprimentes. Tenni<- 
nos jam quifpiam » puta fecundus «ff > docatur 
inie» hoceftin^ff) prodoAus f^fff ) con- 
tinebitKtteraiiiliusbis» nimiromdoo n & do« 
pto plura f . quam prodocens ^4f f ) Ergo £ pro* 
dtt6bis (^qqq) dividatur per minimum (Oi) 
quotiens ( 4ffff ) fcribetur uno 4 U dopio pln« 
ribQSf»quam«ff, qui feipfum multipticavcrat 
Qgarecum jam oftenderim terminum quemli« 
bet tot diflare locis ab minimo s, quot io ipfo re* 
periuntur f , liquet quotientem («ffff ) locts 
duplo pluribus diftare ab minimo 4, quam («ff) 
terminus reipfum multiplicans. Qgod crat ^ 
monftrandum. 



Ifnao- 
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T H £ O R £ M A 14* 

INffogrefsimgeometrica , cujuspincifim 9um 
unttAs non eft , duoquivis termim (C9 &c) ^^ 
fefeitmcem multiplicent , &, frodnHusper mi^ 
nimain(2L) divitUtUf: quotientis diftantia a nd* 
niwo (a) aquaiis erit fe mutuo multiflicantium 
diftantiis a minimo , ftmul junHis. 

DefmnfirdUio eft fimilis praecedenti > nt tan* 
f um opus $t exemplum adferre. Exprimatur fe« 
riesfpeciosi» ex qua fe mutu6 mulcipticent pti- 
mas aq,k quartus a^f ^^.Produ£^um erit aaqfjjqq» 
quo divifoperminimum4i. quotieis eft aq^fif^ 
qui efl quintus in prof rcifione terminus , cujus 
4i(lantiaabminimo4, eftf, quam efficiunt ip« 
ibrum aqt Sc sqqqq diftantix , i, & 4- 



Th£orema 15 



pla 



1 k md^mo terminofinitafrogrefsioms^" 
pla auferatUT minimus ; reliquHs aquatuf 
fumma pogrefiims demfto mapdmo^ 

Minimusii» ^ aufcrt- a b c d e f g. 
tur icx maximo X* ip^* 3.6..ift.t4*48.ftf.i9»« 
tleliquus 189 aequatur 
cmnibus n,^, cM» e,fhoc eft toti fumm^B dempto 
snaximo g. 

Demonftratum eft in corol. 4. prop. 35*« 1.9* 

Tbeo<» 



14? JbiUhmeAu ?fMcd » 

IN mm fmti pf^refsim gemmicd , m 
demmMor imhdtcnmlllAtus efi dd mutd^ 
tem , itd mdximi & mnirm temtird digertmid 
(Jhe msximus dempto mirwm) efi dd tatm 
frogrefdms fummm dmpto maximo. 

Demonftratam cft in corol. i . prop. ^f, 1. 9J 
CmylL ItaqueexcdTusmaximitenQisii ropra 
minimam> in progredione dupla» aequaliaeft 
fummx reliquorum (hoceft omnibus dempto 
inaximo} in progref&one tripla 1 doplaa i in pro- 
ereflipae quadrapla triplui • 8c fic deinceps. 
J[>9mottftr. patet ex hoc theoremate. 

Tbeorema 17. 

Jjj^ T N omrd frogrefsione geoiftetrici firtiti , ut 

' JLduorm maximorum {(9%) terminorm 

difermia eft dd maximm (g>) itd rridximm 

dmpto ndttinw (a j ejl ad totm frofftfaem 

Jitmmm dempto rrdnimo. 

Demonftr. eft coroU. f. prop. }f . 1. p. 

Theorema 18. 

SJ frogrefiio tpucunque gemetticd defcendm* 
do cminuetur in infimtm ; nt denonnndtet 
mitdte mulSatus efi dd unitdtm , itd pinm 
f(umdximus terminusefi ddreliqum infinitorum 

terminormjitmmm. 

Dco- 



• Ithi ^. Otfut 4. 349 

Dentar i»impUgriUiM duo termini proportionifl 
triplae ^4 6c 1 8} 8c progrei&o inftituatur M^k^cd 
{cc. continaeturque 

per theor. 2, deicen- ab cdefgbfc 
dendo (hoc eft per 5*4. 18. d. £. t 11 % % 

terminos proportio- 3*9* Ts**^*! 

ialiter decrefcentes} 
tn infinitum : Ut M* 17* 

denominator 3 unU 

tite mulAatus , nempe 1, eft ad unitaten l 
itaprimutternnnas f^eftadfummamreliquo* 
rom iofinitorum b, c, d, e,/ 8cc. 
, Dtmonfir. Per theor. 1 6. in progreflione finiti 
Qt denominator unitate mul&atuseft ad unita- 
tem, (ic primus ieu maximus terminns » dempto 
minimo » eft ad fummam reliquorum. Quare 
cum in progrei&one per decrefcentes in datft 
proportioneterminos in iniinitum continuatd» 
minimas terminua evanefcat ( ut oilenfum eft in 
tlemeaHs noftris gebm. in ibhof. p. 11. I. ^. 
km. % ) erit ut denominator unitate mul^atui 
ftd anitatem , it) primus terminas ad reliquorum 
infinitdrom fammam. Quod erat demonilr. 

Vidisipimrt quihdtltiis,qiiamfftcilisfit, qtud 
pffTM mi iftinfwum fnmtfiram a frcgnjfnnifinitd 
fidmfimtamtrsmfitus. UndimirumiftpriiriSMrithm 
^mtieot • qm progrtjfiimt finitMs timrmti infimtMi 
'^puTAjft , €um hA Mb illis immididti dipmdtMnt. 
T^iiimMfiquidim^ t6,ix qm dimuiflrMtio httjUi 
fiuillMdiduBuift» coroilMiium ifi prop. if, l 9; 
; idtpffimMppsnSittxiorolfMriofiqmmi, tx thto^ 
f^^ft>Mtis 1 9> ao> 6" ^*t^ ^l^ior, 1 9. ix ffoklmu^. 
7i8i9i iO| 11« 
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5fo AriAmedis VrMu^ 

» 

T)Rimiif termiQas» reliqooram Infiiikonwi 
"^ fammst» ioprogreffionedapla» aBqaaliscft» 
liiprogreflione tripla* daplusj in progrefiioiie 
qoadrapla triplag i in qaintopia » qiiadniplat » 01 
fic deinoeps. 

Patet ex theorcmate» 

Th EOREliA 19« 

SJ frogrefiio geometricd dearfim cmaiime* 
titr in injimtm , ut duormn frimmM^hc 
eH nidximmn , tetndmmn dfferemia efiei 
fiamdm terminm ^ iufrinmstemmmejtd 
fdiqum ittfiniterm ternunmmfmnmm. 

JUnmfir. Perprop. Jf.l.^. in prc^ieffioos 

finitd at primorum foi maximorum terminiM 

rom di£Eerenti& eft ad fecandom » ita primu 

• dempto mioimo eft ad (ummam reliquorom. 

Quare cum in progreflione deiceodeiido in iofi. 

%ptrlm. nitumcontinuatat, minima8>itenniniise¥ane& 

%.mftbU. cat • erir ut primornm differentia ad fecuodafliw 

2^ " * ita primos ad reliqui^am iofinitoram fommaflw 

Quod erat demonftrandom* 

TimfmMmviiuttmptMgmtmdimimipimmL 
mtfii qiamadmodm ^ ji*. ^^ktpmdefmdtt. Cd» 
terum hie rtnfti^Mffsnt qum ixfitiA i jamtfr^ 
SriffumHmsutfi^nitdttrmifmm^ 



Tflto* 



Lihi f . CMfm 4« J|t 

Theoeema 20. 

Ilpmfofitis ^ fi ffimmm dmm timimm 
rum affermia (z x) ftimus termimss (ab) 
& a zfitst mtiime ftofcrtionaks ^erit (a z) 
totA terminmm infinitmm fitnmM^ 



t*" X b " ' ic— ^* 



Xiemenfir, Qaonitfn^x.eft ad «^» atj^eftad 
«tt erit inveitendo kM ad xii ut «t ad hM. Ergo di« 
▼idendo^xadxii,utxiad^«. Igitur invertendo 
M? ( dififerentia primorum 4^, & Ai;j eft ad ^x fett 
^ fecundum» ut «^ primus eft ad bx^ Ergo per th» 
18, ^x eft fumma omnium dempto primo ah Er« 
gb «ft eft fumma tota. QiUHi erat demonftr. 

CtnUmr, Qoando ig^tur pro- 
greffiottis duo maximi' termini k 1» m 
(k^l) folum unitate difierunt » ^. 8. 6^ tcfb 
qfiadratna primi termini cqua* 'Z 

tar reli^uomm infinitorum 
fammflB. 

lyemetfirMth patet ex hoc theor. 0c ex 18. 1. 9. 
Tunc enim duorum primorum difGrrentia^ft t » 
qusdifidens quadratum maximi termini» per 
18.9 exhibet twrtium proportionalcm » ipfiina 
videlicet quadratum,quem di videndo non mutac^ 

Theorema ai« 

P^opefsims gtometriCA oimMiia incre^ 
mema^ 

hlnltahanc in rem aftrrt (blent.Unumq;o af>' 
l^imiled illttftre»8c qaim breviffimi : oftcndam 



videlicet progreflionis decuplx incipieQtis ab 
ttiiitatetrigefimttinieptimom terminfim plnrei 
cofttinere unitates . quam arenas contineat otbis 
terrse : Et fi primus terminua ftatuatnr trenula» 
trigdimum ^ptimum ab illo » futurum toto ter* 
farutfi orbe majorem. 

Ratiocinatio formabitor honc in modam. 

Scribit Archimedes in arenario » fe comperifle 
^fgranapapaveris longitudinem digiti geome- 
frici excedere» Sed ponamus ea efTe mtnora » & 
grana 40 efiicere digitum. 

Quoniam igittir-milliarecontinet 8o, 000 di- 
gitorum (continet enim fooo pedum» quse dodi 
ini6 digitos in pede uno contentos « efficiunt 80 
000 ^ ii haec ducantur in 40 grana unnmpedem 
«quantia i fiont i (aoo» ooo^ numerus granorum 
conficiens milliare unum. 

Jaro ex Aftronomis nemo diametro terrat tri- 
bttit miiliaria to^ooo. Sed demuseam eife taa- 
tam. Igiturfi 10» 000 ducantur in grana onios 
milliiris nempe in ) ( aoo» 000» provenient gre* 
na i a» 000 ( 000000 » qox continet terrae dia- 
ineter. Verum pro duabos notis C 32 } fobfti- 
tuamus has (100} utfiatnumerusrotundusAf 
granorum terrae dian\.etrum componentium • qui 
prioris plus quam triplus eft • ade6que & terrac 
diameter ex hoc capite rurfum augebitur phii^ 
quamtriplo» fietqae major, 30, 000 milliario- 
rom. JSrit igitor ut> 1 > ad numerom A> ita gnm 
dtameter ad4iametruro terr^e. 



*. <• 
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liM f. Gfpffrf 4« 3^3 

I. Cran. 
A ioo»ooo(oooood 
B. to> ooo (000000(000000 (oooooo 

O. I* 000(000000(000000(000000(000000 
(000000 ' cyf. jj. 

Continnetur ratio* t . ad A per quatuor ter« 
minos * 1 1 A, B, C. Erit per 1 8. 1. 1 1 ut u ad C» 
ita grani fphaeruki ad fphasram terrae 5 quse pro* 
inde contlnet numerum granorum C. Ii ver6 
praeter unitatem habet cyfras 3 ^. Cum enim pri« 
mtts A habeat eyfras 1 1 . iecundus B habebit z%» 
ti tertius C» 3 3 ut patebit ex probl. 1. infra. 

Ut jam cognofcantur arenx orbis terrae , inve^ 
niendaB tant&m erunt arenae unius grani. Certum 
eft graiit fphaeralam non continere arenas loooo*' 
SiergoC numerus granorum terrae ducatnr in 
io*ooo,pro?enietDnumerus arenarum totum 
globttm terraBcomponendums non illum qui* 
4em « qui de fa^lo tSt i fed alium iong^ ma)orea& 
illo , c&m 8c grana aiTumpfcrim jninora quam 
fint» Scarenasuni grano dederim juil6 piures» 
& diametrum terrx pofuerim multd plus , quim 
triplo majorem verd; ex quo poftremo folo» 
cseteris negledis fphaera ex arenis .D compofita • 
per 18.1. ia»plusquim^igefiesfepties orbe no« 
llro toto msyor eft. 

D. - 

10 Coooooo (000000 (000000 (000000 (000000 

(000000 

« 

Eft porr& namerHt D, qpit confict utdw 



3f4 Arithmitiu ?tdtiu^ 

S^cyfris }7> terroinos trigcEmus ieptimiii pro- 
grcdioQis dccoplx « i» la looScc. utpatebitex 
prob. I. 

Sm mimn mimm ifupwm Mneri feffe , fi 
gSur tsUfilMs mfiitmum^. SidfitMidfmrmnmtir^ 
mifimm hktntmtumt htmcvtMm^ MmsknviQd 
rmt ftcmusfmn. 

TffXOREllA 22« 

PEfbide odmitMidA funt frcgrefiiimm g»» 
metricsrmH demtnent4 , at^ imn* 
menta. 

QoeiDadinodofn enim ab anitsite per ^y ter«* 
ininos proportionis decuplx afcendendo per<' 
venitur ad numerum , qoi mult6 ina|or fit na* 
mero arenorum » totam telluris molem com» 
ponenttum ; ita viciilim ab illo propd immeiH 
fo nomero pcr 37 terminos proportionit d^- 
cuplae defcendendo, devenitur ad unitatem. Et 
quemadmodom ab arenold mrnimd afceDdcs- 
doper proportionis decuplx terminos 37, vcn* 
tum fuit ad magnitudinem toto terrarum or- 
be majorem ; ita viciiTim ab ingentt illd m(h 
le orbis terrarum deicendendo per decopls 
proportionis 37 terminos, venietur ad arena- 
lam. 
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lihfi ^.Cofut y. 35 f 

C A P U T V. 

Frpgrefiims gemettiu finiu ac infiniu Fr$* 

blmata. 

PROBLEMA L 

DAtm frogrefsimm geometricm tmfur^ 
fim qum dmjiim cmtitmate in infinitm. 

Contfru Aio habetur ez theor. i. 8c i. Quae« 
duQ iblummodo hic annotsmda funt : 

I . Progrcffionis ab unitate incipientis deno« 
minatorem eiTe terminum ab unitate primunu 
Patet ex definitione denominatoris. 

a. Cikm termini progreflionis condant unita» 
te Sc cyfris, foli c^frarum prin^i poft unitatem 
ttrmini additione.csBteros terminos procreari» ut 
Intheor. ai»quia'A primus habetcyfras iij ic- 
cundtts B, habebit aa cyfras \ tertius C, cyfras 1 1 
& fic deinceps. Piitet ex theor. i » Sc ex ipfo mul« 
tiplicationis opere. 

3. Terminum quemlibet progreflionis decU'* 
plae, I» 10, 100 &c. tot locis diftare ab ii quot 
cyfras habet. Patetex 1. hic 

PROBLEMA IL 

PRogrefsims gemetrica ab unitateincipien^ 
tis , terminm quemcunque > licet cogmti 
nmjint omnes medii 9 exhibere. 

Res tota pendet ex 11 8c ta theor. Data fit 
exempli gr. progreflio dupla ab i , cujus oporteat ' 
terminttpi quadragefimum tertiua invenire* 

Z X Co» 



35^ Jlrkbmeticd PfdSia^ 

Continiietur progreilio pcr o i i } 4 f 
aliqnot termino8,quoufqiie ni- 1 .^.4.8» 1 6.31« 
mirnm potes abfqae moleftia, 
( hic ficile continnabis ufqne ad quintnm ) Sc loJ 
pm fingnlos icribantnr exponentes. Duc quin* 
tnm terminum 31 in fe: provenietdecimns 1024 
per tbeor. 1 1 . hoc rurfum in ie du^o , podibit 
1 0485*6 vigefimus per idem theor.quo etiamdo* 
' ^o in fe»fit quadragefimus i (o^S.j^o^^^ay.yyd. 
cnjus exponens eft 40: quaeritur autero termi- 
nusexponcntis^). DifiFercntiaezponentium in< 
Tenti4o,&qua?iiti43 eft 3. Terminum igitur 
ezponentis 3. nempc 8, duc in terminum jamin* 
ventum exponentis 40: producetur rerminus ex- 
ponentis 43, quaefitus » ut patet ex thcor. it» ni- 
mirum 3 (135*, 611 (f^l^ 318. 

Simili modo per 11 & 11 theor. fadle erit 
quemvis tcrminum cujufcunque progreifionia 
reperire. 

PROBLEMA IIL 

PRcgtefsims gemetriu , cujus pincipm 
tmeftumtas^ quemcmquetermimmylh 
cet cogmti mnftnt omnes medii , invefdte. 

Frazis tota pendet ez theor. 1 3 8c r^. Data fit 

progreiTio « ad ^. cujus oporteat terminum vigc» 
iimum nonum reperire. 

Continuetur progreilio peraU- 0113 
quot tcrminos.puta tres & fingulis a b c d 
fuos exponentes fuprafcribe. Duca- 1. ^. 18^4, 
tur deinde tqrtius in fe,8c produfto 

di^ 



Lihi y. Cdfut f. 3 ^7 

SiTifii per 4 proveniet fextus. Hoc rarfum in ic 
dudo (c divifo per « habetur duodectmus : quo 
ctiam in fe dudo ac divlfo per m prodibit vigeH* 
ifius quartus » cujus diftantia feu exponens 24 
deficit ab 19 exponente quxliti defedu f* Aflu- 
noergo duos exponentes » at 3 & a> qui jundi 
faciunt f; & termino qurdem exponentis 3, du« 
&o m terminum jam inventum exponentis 14» 
Scdivtlbprodu&o per4,habetur vigefimus {ep« 
timus i quo curfum du^o in terminum exponen* 
tis a>ac divilb per s habetur vigefimusnonus» 
qui petebatur. 

Den^onftratio patet ex theor. 1 3 8c 14. Simili 
methodo » quilibet alii termini reperien^tur* 

PRQBLEMA IV. 

Rogrefsims dupU fimU fmmm exhl^ 
bere^ 



p 



A maxifflo termino a b c d c f g 

(/) aufer minimum }6 1a1448.96.19a 
^s) refiduus omnibus 2oa 

•ntecedentibus (fte/ip ^ 

#. A *)apqaaliscft , per •— * 

theor. if. '89 

PROBLEMA V. 

CVpfcwufU pagfefsumis gemmiufird-^ 
ufummam exklbm. 

Maximasterminos fi non datur» inveniatar 
per probl«a.vel }. A nuxtmo aufer miotmttm:re> 

Z I fidttuna. 



.358 AriHmeiicd Pr4Sic4^ 

£duum divide per denominatorem prc^effionii 
unitate mul&tum. Quotiens xqualis erit toti 
fummae dempto maximo. 

l>MMi^. Pertheor. 16, ut denominator uni* 
tatemol^tus, eftad. i> ita masumi & minimi 
difierentia eft ad fummam reliquorom. Ergo per 
19. 1.9. quartus proportionalis» reliquorum nem* 
pe fumma in?enitur • iecundum (qui eft unitas) 
ducendolntertium (maximinempe ac minimi 
diderentiamj & produ&um» hoc cft diflerentiam 
ipAm Ceaquippe du€tain 1, non immutator) 
dividendo per primum » nempe per denomioatOf 
tcm onitatemul£latum. 

Exempls, kmno p q r 
Detur pro« i.j.^.iy.p 1.^43*7x9 
greilio tri- j.den. 

pla*.»Mf. abc d c f e 
&c. Deno- • - n •* Rf «^« ««^ 
minator u. *^ 2:'lf JL*!' li^ 
©itatemul- * 4« 8 i^ 3» 
aatusefti. I 3 ^^- ^y 

& maximo , V^^ ^ denom. L ^' / ^^ 
aofermini- "4 \ai_ 

momiirrefio 3^ 

doom 7x8. 

Divideper a. Q|iotiens 364 sBquatar omnibvs 
aqtecedentibosf t ^» c^ ntm,k. 

Detur deinde progreftio iHqoi^alter^B propor* 
tionis > «, ^t ^ &<^> Aofer minimum isex maximo 
£ ; refiduum eft /• Ex deoominatore s aufer uoif 
tatem: reftat^. Per^dividcrefiduumAmaximi 
nempe & ininimi diiK^rentiam. Quotiens V sr« 
quatur omoibus inttimum antccedontibus /, #• 



PROBL.BMA VI. 

CVm frogrejfio datm pdu pt^fmUm mU 
tiflicb^ ejus fiimma ddbuc JUiter nferittir 
per corol, tbeoremdtis x6. 

Si datt\r progreffio duploniin $ excefTui prinU 
^ertnini fupm minimum adde se^ualem nume-i 
rnm. 

Si datar progreffio triplorum $ eidem exceiTui 
mdde dimidiam eju$ partem : 

Si datur progreffio quadruplorum i excfiTQi 
adde tertiam ejus partem. 

Et fic deinceps : hic additione habebitnr tota 
Ibmnia terminorum omntum , demptominimo» 
Vt patet ex fitato fupra corollario. 

PROBLEMA VI I. 

PHogreftmU gemetricA cujufcimqne fer in^ . 
fnitos terminos defcendentis fummm ex^ 
Inbeft. 

Primus terminus dividatur per denominato- 
mnprogreffionisnnitate muldatum : qaotiens 
primo termino adjun^us cxhibet totam fum- 
SD^ terminorum infinitorum progreflionis datx. 

Dmonftri Per 1 8. theor. at denominator uni^ 
tate mul^latuseftadunitatem» ita primus ter* 
sninus eft ad reliquam infioitorum terminorum 
fummam. Cum hflsc igitur illis tribus fit quarta 
proportionalis » exhibebitur ipfa per 1 9. ^* fi i^** 

2. 4 conda 



3^o Arithn^cd ¥r^iu. 

cunda quantitas ducatur in terttam miitas nen^ 
pe in primum progrefBonis terainum & produ<- 
£):um hoc eft primus ipfe tertMinus (isenimdQ- 
Ausio i»noii immutarur j dividatur per deno- 
minatorem unitate mul^atum , qui ex qoatuor 
proportibnalibus erat primus. 

Exiffipi. Data fit abcdefg 
progreffio propor- j* i a. 64- 8- 1 • * P I > - 
tionisoauplacpcr Sidliria^^ 

infinito^s terminos 

defcendens. Pri- 8. Denom. 

inus M (i dividatur P 73 ' Q fSr < 

per denominato- '2 ^^ 'Z 

rem onitate mul- 

Aatum , hoc cft pcr 7, quotiens crit P. Igitur t 
^quaturtoti furhmse infinitoram dempto primo 
0. Quare £1 Paddaturad^fictQ^, infioitis tcr- 
sninis in proportione odlupla decrefcentibiis 

■s »S,c,d &c. acqualis. 

|:. m. ii.'fo ^Uud. Data fit progreflio 

j^f» ^0.16« ^4* ^* ^> ^» &c. Hujus den<^ 

j &C* mjnator unitate mu!^ 

tusei^^. Per hanc divifb 

£ J primo termino i^,xf , quo* 

jdcn ^p tiens provenict loo.Qni* 

bus addttis ad prtmum 
terminiim.fitmimerus fifaBqQalisproportiona- 
libus infinitis j^» i», fi« &c* 

P R O B L E M A VIIL 

PRogre(fmm gemettiu ciqufcimqufi fer 
infimtos froporttonaUs tirmims d^cendenm 
tis fim^ diitir ixbiieref 



t 

PerexcefTum primi termini fupra (ecundum 
^vlde qyadratujm primi termini 1 quotiens totl 
fumm« infinitorum prpportionalium «equalii 

cft. 

I>monflr. Patet ex th. 10. 6c ex 1 8. 1. pt 
^emfl Repetatur progreflio aQiecedens k 1 1% 
9 9 &c. ExcelTus primi tcrmiqi fupra fecpnduni 
eft f, quadratus primi if, eft 62^ : quojdiviib pef 
cKceiTum f * fit quotiens 1 if . seqqalis proportio* 
.palibus infinitis. ^> ^t o» 9 ficc* 



p 



PROBLEMA IX. 

Rogrefsioms multiplicis fer infinitos temt^ 
ms defeendentis fummm aliterinvenire. 



Si datur progreilio dupla ut 1 1 . 6. ) &c prima 
tennino adde aequaiem r 

Si tripla , ut 9, 3, i. 8cc. primo termino addo 
part^ ejus dimtdiam » 

Si quadruplaut i6> 4. i. Sccpriino temuiio 
mdjice partem cjus tertiam. 

Si (^ntupla ut if > f, 1 . Icc. primo termtno 
adde jp^artem ejus quartam .* atque ita deinceps. 
H4c additione fumma procreabitur aeqnalis tott 
•progreflioni proportionalium infinitorum. 

I>MMi^r«iM patet ex coroll. theorenucis i8« . 

PROBLEMA JL 

PRopepwAs fufer-fatticuUrk fer infinitoi 
termims dtfetndmu fummm alitir x»« 
venire. 

oam 
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Cam proportio ropov t b c 3 9 

pirticiilaris fit • qtuindo 16 1» 9 27 81 

major termiaai ( s) mi« ^ 7^ 

norem ( ^ } continet ie- 

mel • & unam ejns ali« ' ° ^ ^ 

quotam» namems aU- "**' ' 7*^ ^^^ 

quotam denominana 
fit m. X. 48. 

Primas terminas per 
lianc (m) maltiplicatus • «qaatnr toti fttmms 
infinitoruni reliquorom {kftit » 8cc. ) 

Dntm/ii^, Denominator proportionia laper** 
particttlaris cft anitas cum fra^o , cojus nnmm- 
torefinnitas» nominator ver6 ipfe nomemsai 
aliquotam denominans* Ergo denominator pm- 
greffionis fuperparticularis unitate mttJdatnf 
cdft fola illa fnM^to»^ m: per quam diviib primo 
0f provenit fumma reliqaonim tnfinitorom S, ij^ 
tfyficc.otpatetex probl. 7. Atqoiprimus termi* 
nus 4 di viditor per fradom ii, iiy.com per eondcfli 
snverfom moitipltcetorj moltiplicator verd per 
illom inverfum primus ^s, fi folus nominator m 
moJtipIicet primom « cilm nomerator n fit oni- 
tas : qose omiiia patent ex cap. 7. |. a. Ergo fi m 
numeros aliqootam denomiqans • moltipbcet 
primum^ > babetur fumma reliquorum infinito» 
rom ^ r» A • tcc. Qaod erat demonfiraodom* 

PROBL£MA XI. 

P^ingnpmc geometricd , cujus pbm ik$ 
iermhn differm mitaie , fer if^tts tet- 
mmsdefcendmis, fimmm nUttf exlnben. 



UM f . Capitt c* 3^j 

Diicatiir primns terminas in teipfofti xtt habea-* 
tnr ejus qoadratiis. Is toti infiaitoram piopor» 
tionalium fummaBxqualisefl;. 

DemonJhMio ^tettxcoToU, 9.8. 7l^Q^ 
theor. ao< 9 

ExemfL Data fit progreifio pro^ 
portionis 9 ad 8. Primi termini quadritus 8 f » 
iofinttis hujus progreflionis terminis aequalis eft. 

FrMCtdinitM f problemMtM^qiUMnifim Ung^f^U 
iim§ frogrtffienit ftr mfimtcs tirmhus itftmimtis 
txhiifentfttmmMnhdtdtiBMfitntvelex tbecftmMte i8« 
yMfqite eerollMrii, vtl tx ao: HIm vtr^ mdlo negotio ix 
frogreJfmefinstMdeduxi. Lsqnit igitur, quodittiti» 
ffofoMdoTMm 9 frogrejfioms infinit^ myfieritim omm m 
finktM Uttrt. 

Cdttritm Mjftrtioms thtortmatttm 18» 191 aori»* 
fitt's frMeidentit (^ conftrttBionts frebkmMtum 7. 8. 
lO. 1 1 CMfitis hujtti > qu^dMsn ftsnt P. GrtgorU f» 
hb. t. quMdrMturM : quMdMmtxilh dmvMrifoJftmti 
qttMSttvit ige » utJMm dixi > tMm hMs quam iUoi » ix 
frogriffimt finktM » e^M finuUs flMue mo infinitM nffe^ 
Biottis hstbit i ruv4 ^uddMm rMtioni dtdustirim mm 
thtmmfirMfVirim. Inttrim T, Grtgorio fuM iMtot msH 
not t ^ iM qttidtm tximiM frorftot ^finguUkrit » qm 
frogriffionttm nstturMm iibro integro , stmfHjJittt^ fssb^ 
tibjfirts^tu frefeeutut ftt » ttt CMteris fton nifi fficMS 
iX fuM titejfi eolltgindMt nliqutrit, 

PROBLEMA XI I. 

PHogrefmii fimtdt , dAto Aftmhuttorej 
fitmma^ & maxintoteminot menhem^ 
futnftnt^ . 



3^4 Jtrithmeiiu PriiHcd , 

Dtaominator unitate moldatos docatnr in 
fommam omniom dempto maximo. Prodofiam 
C » } aofcr a maximo. Reftabit minimos. 

Dimcn/lr. Denominator onitate muldatut di* 
videns maiimnm dempto minimo • quotientem 
produiit fummam omniom prxter maximom»ut 
|«itet ezprobl. f. Ergo exdefinitione divifioDa 
fi qttOtiens>ncmpe fumma omniom prseter muh 
mum » ducatur in denominatorem unitate maU 
^atum > prodncetor maximui dempto mtninio. 
Ergo (i hoc prododum auferatur ex maximoi r» 
Lnqoptur na^imus qui qucrebatnr. 

P R O B L E M A XIII. 

Hogreptmufiniu , iUta fumma , dernnuns» 
tore , & minimo termm inpemre maxmmk. 
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penominator onitate muldatos docaturia 
fiimmam omniumiflc produdoaddator miDimiK* 
Hoc aggregatum diWde per deoominatorcm: 
Q^otiens erit maxtmus qoxfitus. 

Demonftr. huj us operationis patet ex probL / 
{c ex aoalyfi per quam inventa eft. 

PROBLEMA XIV. 

PRogrefsims finita datis exttemu & en* 
nimn fimana , invenire denendnatorem , & 
finguhs intermeiks* 

Maximi ac minimi differentiam diride per 
Toinmam omnium dempto maximo. Quotieof 
vnitate au Aus eft denominator : quo invcQtO ptf 
probl. i. iubcntur finguli terminL 



ItM ^. Cofut f « jtff 

IHnm^, Si maximi ac miaimi dlfFerentia di-* 
Yidfttar per denominatorem nnitatemuldtatum • 
per probl. f proyenit fumma omnium dempto 
maximo. Ergo percorol. a.p. i6. 1. y.Sieadem 
maximi acminimi difTerentia dividatur per fum- 
mam omnium dempto maximo » proveniet deno<« 
ininator unitate muIdatos.Quod erat demonftr* 

PROBLEMA XV. 

PRopifskm infiniu defcendmtisdatodem^ 
miname & amnimfinnma^ memte maxL» 
mmtenmnum, &reliqmsf 

Denominator nnitate mnldatns ducatnr m 
fummam omnium .- produdhim dividatur per d^ 
nominatorem > quotiens crit maximus termtnus. 

DemQnftrMtio hujus operationis patet ez probL 
7. & ez analyfi > per quam inventa eil. 

P R O B L E M A XVL 

PRogrefsimis infnitA defcendentis , dato mdxl* 
mo termino & omnium fimma ymetnre die* 
nmmatorem , & retiqms terminos. 

Primam terminum divide per fummam om« 
niiim demptb maximo. Quotiens unitateau^us 
cric denominator : quo invento per probL 1 . ha« 
bentur finguli termini. 

Domon/ir. Si denominator unitate mul&tut 
dividat primum terminum.quotiens per probl. 7. 
eft fumma omnium dempto maximo. Ergo fi 
iiuBxiM oouuttA dempto nuzimo diridat eunw 

dem 



^66 AridmeikA fr^lKu , 

liem.primuin» quotient erit denominator vnitste 
mul^tiis » pcr 1 corol. p. 1 6. 1. 7. Quotiens igi- 
tQrnnttateau&us • erit denomikiator quaefitos. 
[Qod erat demonftraodum. 



C A P U T V !• 

, S^fiimes tifcd fropefsmem gemetfuaii^ 

REtiquum eft ut ez problematis jam aUatiff ad 
materiam nonnulia appiicemus. 

QVBSTIO, I. 

i^mie temfefe fotmit bumanm gemi 

popagari? 

Statuamus Adamnm 10 antiisgenuifie &o ]ibe« 
ros» 10 mares & t o faeminas. His ver6 £c deinceps 
aliis>qQi ab his defcendenttUt finguli proles 10 gi« 
gnant paria fcilicet 10. maris ac fxminae • demus 
annos 40, annis nempe aoi quibus apti ad gese* 
randum evadant , a/Tignatis. 

Adam igitur xo annis genuit maris ac foeminx 
paria 10. AbilHs ^oannis (equentibus gignen- 
tur paria 100. Ab his ver6 proiimis^o annisi 
producuntur paria 1 000 : Atque ita detnceps per 
fiogulos quadragenos annos inftituetnr progre& 
fio proportionis decuplae ^ cujus terminus nonusi 
quieft 100(000000, incidic in annum mundi 
S40. Quadragenl igiturannum J4ooomplettte 
nafoentur 1000 milHones parium & quadrage- 
ni complente annum mundi }8o« dedcs mUIe 
miUiones parium: etvcrdquaicomplct awiQm 

410» 
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4^Qtpiriuin loomillia milUonum: U fic dein^ 
iceps. Tandem in quadragenl complente annum 
tf ao» nafcentur paria hominum lo» ooo (oooooo 
(000600» hoc eft dectes mille milIionesmillio« 
nuin } is enim eft progreffionis decuplc terminus 
decimus fextus , incidens in annum mundi 6aot 
per additionem continuta 40» ad ao primos 
Adamiannos. Quidfihis addsmus omnes prx^ 
cedentium quadragenanim homines» plerofque 
adhuc fuperftites » quanta multitudo ex iblis ao 
liberisAdamiprimo mundi vicenario procreatia 
exfurgct ? 

Atquiinhachjpothefi habita folum fuit ra^ 
tio unius vicenarii annorum Adam. Qaot igitur 
tales ex Adami aetate accipiemus annorom vice- 
narios • tot habebimus progrefiiones generatio* 
num fimiies » quarum quaelibet annos muodi ao 
plures continebtt quam progreffio ipfiun ante- 
cedcns. Simtliterex «tatibusdefoendentiumfio- 
gulorum habita folnm (oit ratio annorom i ao 
ofque ad 40» ac fi per reliquam vitam liberot 
nullos producerent. Qoseomniafi in calculnm 
deducantur » hominom mnltitudo adhnc multd 
amplior evadet : ve! ceni abundi compenfabunt 
ea * qu« in hypothefi fuperiori alicni videri po£* 
fint Uberalius afiiimpta» 

Qjj A s T 1 o a. 

Qumm fiumenti ex um gfom baheri fofSi 

imra dtmos 8 ? 

Relpondeo granorom plos qoam dedes miile 
inilliones millionnm* 

Kvfi ^ranum nnum piura ordinarli profert 

^ua» 
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quam loo. ftatuamus tamen proferre io6. tta^e 
lequenti anno producenccentiescentamgranai 
boceft 10» ooo. Atque ita progreflio propof- 
ttonis centuplae inftituetui' pef annos 8. An- 
ho igitar oflavo granorum numef ns proireniet 
10, 000(000600 fooopoot hoc efk decies mille 
inilliones mtllionum > is enim» ut patetex probl 
itcd oQsLVUs termipus progreflionis centuplas. 
Quod Ci hxc progreiTio per paucos adhuc annoi 
continuetur i ne omniaquidem totius muodi 
horrea capicnt frumenti copiam ultimo anoo 
provenientem. 

Hinc apparet quam facil^ peregrini frudosi 
olera » fiores 8cc. in aliquam proviociam advedit 
intra annos non multos multiplicentur. 

Q^U JK S T I O 3. 

Statuamos Beatiflimae Vtrgiois Deiptnehanc 
4 Deo praerogativam efle datam • ut per fingolot 
charttatis z€tns gratiam prius habitam dupli* 
caret ; ftatoamus infoper gratiam intra primum 
annum» quo ratione fuerit uCt, acquifitam»itaex- 
ceffifTe gratiam primo acceptam ut hic numerus 
1 8(446» 7 74(07 }. 7of^(ff f ,6 1 jr.unitatem.QusB* 
ricor per quot a^tus tantam gratiam obtinoerit ? 

Refpondeo per 64. progreSionis enim dupk 
per 64 terminos continuatx fumma confiitait 
di^ym numerum. 

Si mobile quodpiam ita moveretur per totam 
fcternitatem ut primodie con6ciat milliariap* 
fecundo die milliaria 8, tertio 7 & 1 nonami5c fic 
deinceps diebus fingulis pefcurrat fpatia in pro^ 
portioQC fcmper c^dem 9 ad 8;dcaefcetia.QE^ 



tur 
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tvr omnia illa fpatiapercurfaaeternitatetota • fi 
in unam fummam coUigantur 9 quot milliaria 
conficieot ? 

Iii?eniencla eft-fiuniBa progreiSonis per infi-* 
nitos terminos proportionis 9 ad 8 defcendentis* 
£a ver6 eft 81. Conficeret ijgitur mobile iflud 
motu ei ratione in xternum continuato non nifi 
81 niilliaria : hoceft «tconficeret plus omni eo 
quod minus eft milUaribus8i»accederetque ad 
liunc terminum intervallo quovis dato mia«ri- 
licet nunquam pertingeret. 



D 



Q^U A S T I o /, 

Voyiatoresiterfa^ ab n t,x. 



ciunt \ pimm ijWH c^ ^o d.i8 



tidie abfolvit milliaria ab 

( 12J , fecundus qmtidie ^ 9 

tnilliatia cb C 1 o)fedfri^ 

mmpsLcefitmilUaribm d, (i8), Quariturqtio 

die , & fojl quot milliariafrimus fecundm affe-^ 

quetur» 

ProbIema>hicqu«flionecontentumi si P. GreJ 
gorip i S« Vtncentio • applicatur Achilli teftudi. 
ncm infcquenti, 8c tum ab illot tum ab aiiis ex lU 
lo » folvitur per progrelTiones geometricas , quae 
caufa fuit cur id hoc loco adduxerim. Verum in- 
dependenter etiam i progrefTionibus & expedi« 
tiflime quidem folvitur hunc in moduro. 

Milliariorum » quae uterque abfolvit quotidie » 
differentia 4^ f dividat milliaria^» quibus alter 
j>racccffit,quotiens/erit nunierus dierum (g^quQ 
primus fccttndum aiTequetur. Quod fi/ducas in 

Aa 4' 
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#i provcnient miUiaria ( I o8^ia qQoram tenmno 

le invicem aflequentnr. 

Detmnllr. Quonitfn Mt dividens d Cedt/i ergo 
0C in/»prodacit i^ihoceft mc in/xqaator d. Qsare 
fi addatur utriqae qaod fit ez t^ in/, erit Mcinf 
«ni cum iS in/aBquale ipfi d cam r^ in /• Atqui 
peri, a. iw in/, cum r^ In/^ ** in/. ligo ^ in 
/• Choceft milliaria quaidiebas/primus confc- 
dt ) aequantur ipfi d » cnm ^^ io/> hoc eft milHa- 
ria qosdiebos/primusconfecit jxquantoripfi 
dp cum cS in/. hoc eft milliaribus quibos (ecan- 
dos prxceflerat , wi com his , qaae confecit die- 
bos/. Erg^interminodierum/, primaaiecaflc 
dom aflecutus eft. Qaod erat demonftnndom. 

C A P U T V I I> 

De meSis qmMupie frepafticiiMihis imer^ 

ddtes mmeres. 

INter daos datos nuiperos datam mediorum 
proportionaliuih multirudioem invenire» nihil 
aliud eft , quam progreilionem geometricam ei« 
hibere conftantem dato numero termin<Mrao:i,ca- 
jusextremiduofiatdati. Pertinet igitoradpro- 
grefiiones, quod hoc capite proponitur. 

Theorema I. 
NterJmsmiierosCA^B) A^ /& 

^i fi imcem midtifU- c ^ *i 
€mts , fuukatitmfmmerum ^ 

fmpoSuimty medius fropmioiudisHeque inu^ 
fer^ neqmfialhis re^etiri potefi. 

IHt 
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Libri 5. CafUi 7. 371 

lywmftf. Si cnim poffit , ille fif X • qui in (k 
dn^us flciat i Ergo pcr xo. 7 fadtas ex A in B , 
nempe C^equarur Z . Quarc cum numcrus X fit 
radix quadrata Z per conftrctiam numerusX 
erit radix quadrata numeri C.fadli cx A in B. 
Atqui nomerus Cex hypothefi ednon quadra» 
tiis. Ergo numeri non qgadrati datur aliqua ra» 
dix quadrata Xj quod efl abfurdumicum dcmon- 
ftratum fit cap. 7» 1* 3. numeri non quadrati radt« 
«rem > neque integro numero ullo » neque fra£ko 
explicabilem cire. 

jiliier, Medius proportionalis inter A , & B 
eflet radix quadrata geniti cx A du^o in B : uc 

^ patet cx 10. 9. At radix ifta cum gcnitus cx A in 
B ex hypoth^fi fit non quadratus , nullo numero 

L fiire integro five frado explicabtlis c(t, ut often- 
di 1 |. c. 7. Ego inter A & B nuUus cadit mediua. 

^ proportionalis, five intcger five fra&us. Quod 
erat demonftrandom. 

£/f tHM ifftur MrcMm mtUes fmminrum,$tt qmMm, 

^ vitqm^JliietiimSusda:isfmferixkiJ^ip0ftt ttr^ 

• tisif profmiiMlu fMltmJra&Ht , mtdsuimufimpiy 

^ pifit. 

"* Sid (^ hot ihfirvativHi dignumjmer qu§s mttuins 

^ nmtMdituudiusumu, intiriispiJfiixhiSirimidiii 
ducsMsaplstres, Expiuatur 
firiisfrefriJfiomsdt^Ui ks 1 a 48 i(S ja d^ tat 
bue % d» i6fisuviiim mssU 
tipUemstisg ^nm s t i%tquiquMdrsUiunitnfi^fH'md$ 
imir iot unssi mtdiusnmcMdit : ^mhsliimimutxhi'^ 
Umurmiriosmiduduijm9upi^t!ti*?mmiAi% 
iu6^iifniti%S^uifuiMquMdsrMtmnmifimtir%^ 

I C^niquit ripiririmidimutuut tjf^ tmmn im» at 
^xhiitmm mtdU jmj[«r> mtmrum 4f 8* 1 61) ii <F4, 

i Aa » The#- 
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T H E O R E M A 2* 

X a. b. c 2 -r^ Atifintdm tiumeriXi 
^ j6 LJ Z, vel frim abfobai , 

£ fXffieme frimo. Dico inter 

Im aut qucfHtet his prop^r- 
Imales nullos exhiieti pffe medios frofottum' 
lesfive integrosfivefraftos. 

Demonftr. Cadant , fi fieri pote(l»inter X 8c Z • 
primo medii proportionales integri qaocanqoe 
numero, puta tres, a, h^ r. Qnia ergo inter X, Z» 
inter fe primos cadunt tres medii • etiam per 9, 3 
inter ipfos 2c unitatem totidem medii cadent» 
d.efUg^hjt. Ergo per 1 f . 9, quilibet mediomm 
dy irf* metitur X, 8c quiiibet ipfbrum^, h^ k meti- 
tur Zjquod eft abfurdum cum alternter datorum 
X> Z, ponatur efie prtmus. 

Cadant deinde inter X, Zi fi fieri poteft » medii 
proportionales fradi mbycdy ef. Revocentur tam 
integri X> Z> quam fradi medii ad 
fradiones eju(Hem nominis o^,/j^, -.a.c.e^ 
wptnp/f. Er unt igitur ctiam hac con- 1)3.1 
tinue proportionales. Quia ver6 ha- 
rum fra^tionum communis eft no* o. 1. ns n.s 
minator p* erunt per th. 6. c. a. I. 2. p.^pTp^ipip 
Aumeratores i», /, 1», ff,i ipfis fra^o- 
nibus proportionales } ac proindeetiam ipfisbl 
m,n^ continue proportionales erunt. Igiturinter 
extremos & i cadunt medii proportionalcsinte' 
gri /• m,n. Sed quia per conftrudionem X ^ Z «• 
ijuatur fradis offtnff ^il X ad Z ut fraAna ^ ett 
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Zihi y. Caput 7, 37 j 

ad friaam^, hoccft,ut adi. Quare aim intcr 
ac » cadant integri proportionales mcdii /,»,», 
ctiam inter X & Z>cadcnt per 8. 8,totidcm medit 
proportionales intcgri ; quod fieri non pofle jam 
oftenfum cft in prima partc. 
• Eodcm difcurfu pier 8. 8. demonftrabitor pro- 
portionalcs nuilos reperiri medios inter nume- 
ros quofcunque jam didlis proportionalcs. 

I. 

P R O B L E M A I. 

IKter ibios datos numeros umm wedium ffo^ 
portitmalem invenire. 

Dati numerl fc invicem^ mnltiplicent. ^rodu- 
Ba^ radiz quadrata cft medius quaefitus. Quod ii 
prodo^os non iit quadratof , Problema eft im- 
poifibile » uc patet ex theor. i . 
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mer duis datosnumeros , qu$tcwupu medioi 
frofoittimaUs exhibere. 

Datifintnu- A B 

ineri A,B. Ma- i c d e f» 
jor B dividatur i . R4}c. R4)d. R4)e. R^jf. 
per minorem A A.R4)m.R4}o,R4)p. R4) s. 
Bc quoticns fit 

€, Inftituatur progreftio geometrica incipieos 
ab i,6c^per terminos unoplures (unitsfte oon 
comptttati } numero mediorum quaefitorom : ot 
fi copis doos mcdios , progrefiio continuetor per 
cermtnos tres ^ fi tres n»edios , per qoatoor U fic 

Aa 3 dein^ 
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deiiice{>$.Inex- A B 

cmplo appofito i c d e ( 

progrefdo con« t. R4)c. R4) d. R4) e.R4)f. 

Att pfaeter ani* A.R4)m. R^^n. R4) p.R4>. 

tatem quatuor 

terminis r, d* e« f^ quia petuntuf tres medii. 

£z hifce terminis eitrahatur radix cobica i 
petantur medii duo ; radix biquadrata» fi tres j flc 
iicddtnceps. In exemplo nodro • qui petantur 
medii tres , f. «, d^ e/ eztrahuntur radices biqaa* 
dratae, qnae fic evprtmuntar. ^* R4) c,R4}d»R4)& 
IL4) f.Dncantur deinde hae radices in A minorem 
darum , ut fiant A, R4) m. R4) n, R4) p, R4)s« 

Dico inter duQ3 ditostres mediosefle R4) m, 
]R4) n, R4) p,fi qilidem numeri m,u^ f fint biqna' 
drati: finver6j problemaefieimpofiibile. 

' Dmoi^r. Qiioniam i, r, d, tffCunt per conftr. 
continu^ proportipnales , etiam radices eorom 
fimiles , f 9 R4) c R4) d, R4) e. R4) f continui 
proporttonsitcseront, Atqui A has maltipticans 
produxit, A»R4)m. R4)n,R4j| p,R4)s. Ergo 
per 17. 7, etiam hi prodo^ eru/itcontinac pro- 
portionales $ ac proinde tnter A 8c R4} s inventi 
funt tres proportionales medii. R4) m, R4) n» 
1^4) P* QuAre fi oftenderimus R4) s «quari B» 
liquebit propofitum. 

Quia per conftr. unitas, r, d» «,/ fimt contiooi 
proportipnaleti erit t>er 8.9. quartus/, biquadra» 
tusradicisr. Ergo cefi:R4)f. Jamquia A divfi< 
dens B fecit quotientem c, ergo A du^as in c 
producit B. (^are cum « fit R4) f» etiam A du-« 
Aus in R4} f, producet B. Sed A dudus in R4) f 
prodiNtit R4) i. Ergo R4) s efi B. Inter A igitur 
li B medii fa&t in?enn trea R4) mJSi^) n, R4) p* 

Qjjpd 
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Qttodfiiinmerii»»^ nonfint biquadrati eo« 
rum biquadratae radices R4) m, R4) n» R4) p, 
nulfispotenmtnumeris integris fra^ifve expli- 
ouri, ut demonftratum eft 1. 3*c.7sac proinde 
impoifibik eritqoxfitumproblematu. 

C A P U T V I I L 

De Cmbimtimhis & temmMkmbus. 

HOc capite quod ad progreflionet quafi quartf 
dam appendix eft > Arithmeticam hadenus 
cxpltcatam ac demonftratam concludo. 

Quamvis Toces illx conSbinatio 8c permutatio 
promifcui poifint accipt t vifum eft hic tantea 
eaf diftinguere hunc in modum : Datus fit certus 
rerom nomerus * exempli p. 1 litterae : Si qua»- 
raturquotex4iis 10 litteris haberi pofiint diverfi 
binarii litterarum , 8c quot diverfi ternarti & fic' 
deince^s , dicentur qusni omnes combinatiooet 
diverfac iitterarum io> quarum fingulse 8c femper 
sninbri conftant rerum numero • quam i» qui 
datus eft • & nulla rem eandem bis continet : & 
nnlla habet omncs rts eafdem cum ulli alteHU 
Quod fi qusEratur » quoties 10 illac datx littersi 
sni^ceri intar fe polTint ficot iemper acctpiantur 
omnesfolo ordine mutato dtoentur quasri pet» 
fnutation€s omnes 10 litteraruoa. 
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X datonumm fnm cimAiimtims 
fefetke. 
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bentttr cxempli gr. 8 lirtene «> ^, c, d, e,f,£, h» 
Prinu /» combinetur com (Ingulis ipfam fequeii- 
tibus • nimimm cam k, cji^tt f, g, b, 8c provenient 
inde combinationes binarum difrerfae. 7» nempe , 
0k,Mi,Md^9 Mft MgtMh, fecunda h combinetar cam 
iingulis ipfam (equentibus, nempe cnro cJ^^f^Jh^ 
ta fic d^nceps fiogolaB datarum cnm omnibos ip- 
fts ieqoentibos combinentor : provenient diverfi 
binarii omnea» qui ez dato iitterarum nomero 
haberi poficint. 

Qi|od fi fingolos binarios diverfos jam reper*i 
toscombinet com fingolis litteris ipfos confi> 
quentibus, prodibuot' omnes diverfi terniones» 
qoi haberi pofiiint ex dato numero litterarom* 
Eiempli gr. binariqrum inventorom primus A 
combinetur com finguUs litteris ipfiim (equend-> 
bos • qoae funt e, d, i,f, gt h^ provenient ternionea 
Mh,MhdiM6e,MAf,Mig»Mhh. fumatorjam aiiosqaivia 
binarios ef, littersciionc (eqoentes > font^» h^ bic 
«igo dat terniones cfg, tfh, non plures» 

Ombinationes 8 Litterarum 

M h € d B f g b 

Binarii diverfi 18 Quaterniones diverfi 70 

ab»ac«ad»ae,af.ag,ah9 | abcd,abce»abcf»abcgfabch 

bc,bd,be«bf*bg,bli9 abde,abdf,abdg,ab^ 

cd»ce,cf,cg.cht abef,abeg,abch. 

de,df,dg,dh» abfg,abfh. 

cf,eg.cii* *bgh. 

fg.fh» . acde,acdf»acdi;4icdh9 

gk* acefacegiacdl. 

. acfg.acfh/ 
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Tmimes dkmfif6. 

&bc,al>d >abe.abf ,abg«abh 

tcd»ace.acf»acg*ach. . 

»de»adf>adg,adh. 

aef,acg,ach. 

>fg>afh. 

•gh. 

bcdAce,bcf,bcg,bch 

bde,bdf.bdg.bdh. 

bcf.beg.bch. 

bfg.bfh. 

bgh. 

cde.cdf,cdg.cdh. 
cef.ceg.cch, 
cfg.cfh. 
cgh. 

def,dcg,dch.. 

dfg.dfh. 

dgh. 

efg.efh. 
egh. 

fgh. 



adef.adeg adeh. 

adfg.adfh 

adgh. 

aefg»aefh 

aegh. 

afgh. 

bcde.bcdf*bcdg.bcdh^ 

bcef.bcegtbceh. 

bcfg.bcgh. 

bcgh. 

bdef.bdeg,bdeh« 

bdfg;bdfh. 

bdgh. 

befg.befh. 

begh. 

bfgh. 

cdef,cdeg,cde&.* 

cdfgfCdfh. 

cdgh. 

cetg,cefh. 

cegh 

cfgh 

defg.defh. 

degh 

dfgh 

efgh 



Rurfuinfioinnes^am inventi tcmionei com-5 
blnenturcum Httcrit ipfosfcqu^ntibus, prodiw 
bunt omnes quatcmiones dircrfi poffibilci. £c 
fic deinceps. 

Ratio hujns conftrojlionis per fe &tif eft 
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ittiiiifefta. Ad plentoreiii ponr6 iotelligentiaai 
totiQfitielhodi. 

OifirvM I . Si ex dato rermii namero ctpiantior 
dtio nmnert» qai fimul cotnponont iplnm datnm 
numenim»eoram combioatiooes fant «qai ma]-« 
tiB. Dentnr 8 littenBi & ex nttmero 8, fume i • 8c 
7» qoc fimol eftciant 8> potenint ez 8 fami o€to 
^fer&aoitttesacproittdeetiam 8 diverfi iitt&> 
raram (epttfnarii. 

Rurfam ex 8 cape a. 8c 6» qox }un€tt cffidant 
8' Metliodojam traditi ex 8 litteris htbentor 
combiaationes binaram diverCx ^8:totidem ergo 
eroDtetiam diverfs combinationet (enariae. f^-* 
manttfr ex 8 rorfom ) 6c j^.quorum fumma eft Ei 
qaoniam combinatio|ies terttaris dtTerfae repe- 
riantar ^6, etiam totidem erant diverlk combi- 
nattones quinariflB. QasB omnia font manifefia 
confid^nti. 

OSfinm 4. Quo numeri fecundikm qnos fit 
combinatio utrimque magis accedunt verfui 
medittin » .e6 plures exhibcnt combinationes. 
Sicex datts litteris 8, plures habcntor biniones 8c 
ienarii dtverfi» quam uoitates & feptenarii • item 
plorei diverfi tdmtones 0c quinarii > quam bioio* 
nes» & fenarii. 

OhftrvM }. Com numerus rerom datos eft part 
tanc ilHos femifiis maximom dabit nomerom 
eombioationom» ut cum litterarum nomeros da^ 
tor 8, fi lictersB combinentur quaternae » hababi- 
tnr maximus coiiibinationuro numerus. 

Ci^m ver6 numerua rerum dator impar » tuoc 
doo numeri contigoi > quorum fumma facit da*, 

tomnumoramrerum» exhibent maximum !>a- 

me* 
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fldenim combinationmn. Ut fi dcntnr 9 litterae» 
nomeri contigoi» quorum fnmma faciat y, funt 4 
Sc f .Quare fi lirteraB combinentur quaternac * vel 
quinae» mazimus haibebitur numerosxombina* 
tionum. 

Quoniam ?er6 ex methodo jam traditi fciri 
pequit combinationum numerus nifi (ingulx ex- 
hibeantur, reguIamadjungoexPctroHeHgono» 
qui facile is innotefcat. 

. K^. Datusfit rerum nu- a ^ ( a 

fnerus4,&aliuseominor^> 8.7.^ 33^\r 
iecund&m quem re^ datx 
fiot combtnaQdx, Inftitoan- ^' *' ' 
tur duae progreilioncs arith*' * ^ ^ 

ineticx per fubdu6HonemunitatisanumerisdaJ 
tis 4iffc tot terminorom » quot minor h habct uni- 
tates. Tum numerus^genitus ex multiplicatio* 
ne terminbrum majoris progreiTionis • dividatur 
per numerom « produAom ex moltiplicatione 
terminorum progredionis minoris* Qoottena 
erit quaefita combinationum multitudo » quae 
haberipoteft» firesdatacfecundum numemm^ 
combinentur. 

Quod ^ lubeat fcire in quot coknbioationi-* 
bus res fingolx reperiantur • raultitudinem 
combinationum duc in numcrum , fecuodilkm 
quem res funt combinatx j produdium divide 
perdatumnuraerumrerum» qugtiens oftendet 
ia quot combinationibus onaquxqoc rea repCi* 
riatur. 

A ppofui exemphjm horoqi omnmm in litteria 
8 4» b^t^ d,i, f, gjf, £x his diverfi habentur binarii 
t8 > terniones $6 » qoaterniones 70 » qoloarii f6 • 
Pii lit ftptenarti » 8 > qui refpondent totideni 
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diverfis QniUtibus , ut ieoarii biDtriiit & qnU 
nariitemionibiis. SoIiporr6 binarii » temionet 
8c qoatemiones bicfant expreffi 9 cseteri eldem 
arte reperiuntun Itaqae litterae odo «• S, c. d^fi 
g» b admittant corobinationes 146 : permataticH 
dabit capat fequeni. 

PROBLEMA IL 



D 



Jtiommim^ mmies fermutdtkmesfoffiUm 
kshmmfe. 



Dentor exempli gr. littme i o M.^,eJ,e,f^^hJ^, 
Oporteat omnes poflibiles lo^itterarum ordines 
diverfbs exhibere. 

Methodus qofqae demonftratio tradttacfant 
io (cholio prop. 19 1.8 quem locum confole. Inde 
fiqoens permotationom tabelia confefta eft. 

Nom* reramt Permoti 

f 
I I 

% % 

3 ^ 

4 at4 
jr lao 

6. 710 

7 fo40 
t 40,310 

9 36»» 880 

10 3(618,800 

14 6io,448(40i»733(i39,439(5^o,ooo* 

Qood fi in dato numero rerqm aliqoae fimi" 
ks fiot fttt eaedem • ut fi detor bsBC yox Igndtmjk 

8.ti« 
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8 litteris cofiftans » in qua duac litterx occnrrunt 
csedetn nempe» f>permutationum numeros ii^ 
venietur hic reguli ez a Rirchero noftro dc- \^' *' 
prompta. ^^^' 

NumerMi permtifatmstm totius divtdMiur fer m^ 
tmmmfirmtUMtunum* {puufiibiftfQjfimnspttu* 
Us» qmtuns daSit quAfitum . 
' Litterse 8 huj us vocis Jgnattus , ii omnes eflent 
diverlae admttterent pcrmutationes 40» 3x0. littfr* 
Ttt eaedem funt 1. Porr6 1 permutationes admit-' 
tont duas. Igitur 40, 320 dividantur per 1. Quo<« 
tiens 10« 1 60 dabit oranes ordines diveribs pofli- 
biles 8 litterarum» quibus conilat voz. Ignatiut. 

CoroUaria. 

i.TJT Omines to. poffunt meniae accambere 
*- A plus qoam termillioneiies , f\c ut nun- 
qoam (it idem ordo accumbentium.Rerum qoipr 
pe io> ordines diverfi Aint 3 (6i8>8oo. 

2. MiHe milliones fcriptorum , mille annorom 
millionibus non fcribent omnes 14 litterarom 
alphabeti permutationes » licet (inguli quotidie 
abfolverent 40 pagina8,qaarum unaquxque con<« 
tineret 40 diverfos ordines litrerarum 14. 

Id breviter fic odendo.Quoniam linus fcriptor 
vno die (cribit 40 paginas , quarum fingulae coti" 
tineant 40 ordines diverfos litterarum a4$du£ki$ 
igitor^oin^Otfiunt diverfi ordines i6oo,quot 
ano die Tcribet fcriptor unus.Ergo fi demus anno 
dies 366 (hoc eft plures, quam ei debeantur) fcri- 
bet (criptor onus anno uno 14 lifterarum ordi- 
nes five permotationes ySf, 600: fit enim hic nu« 
oieruiez itfoo dudtisin 366« 

Annit 
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Aanbigitar 1,000(000000 (hoceftmiUe fniU 
lionibiManaoniiii j (cribetanuipermtttationcs 

A fZf (6000000)000000 

B. f Sf» 600(000000(000000(000000 

C 6&o»44S(^i»733(&39,4)9(36o«ooo 

iWaCa A: hic enim namerns oritar ez 5*85*» 600 
do£bis in 1« 000 Coooooo. Quare fi miile anno^ 
rnm millionibus Scriptor nnas icribat psrmati- 
tionesiea ordines diverfosA} fcriptorum mille 
miUioneseodemtemporet videiicct miJle anno- 
rom miUionibos» fcribent Utterarum 14 tot per- 
mutatiooes diverfas» quot fiunt ex 1 »000(000000 
hoc eft. miUe miUionibos » dudis in A. Nomerus 
▼er6 permutationum ez hac multiplicatione ge- 
nitus, eft B,qui adhuc minor eft numero C de^- 
lunte permutationes omnes 14 Utterarum. 

3. Ex problemate eodem reperientor omnia 
tnagrammata poflibilia nominU dati. Qood fi 
aliqux Utterx in nomine dato finteaedem > adhi- 
bcnda infuper erit r^ula fuperiustradita. 

4 Ut habeantur omnia vocabula, quae ex Httc- 
ris alphabeti 14 concinnari pplTunt, oportabit per 
probl. i.omnes a^Uttcrarum combinationes bi« 
narias»ternarias, quaternarias, quinarias , (ena* 
rias , &c. exhibere ; 8c primum qutdem combina- 
tiones omnes ftride acceptas, de quibus/igitur in 
I. pKobl qus non foliim omnes inter ie diverfae 
funt, fedetiam nnUam Utterambis continents 
deinde ver6 etiam eas omnes in qaibus Utterse 
ona vel plures (aepius recurrunt , quarum inven^ 
tio cx prioribus fitis eft manifefta. Tum vero 
comhinationnm fingtthram litteraeperprobl..a, 

di» 
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diverfimfid^ infupcr ernnt perroutiad« toiiei, 
quotictpofiuDt. EzoAmbiuiflis tumcombiiub- 
tionibns , tum permutitionibu» numerut von- 
buIoruming«uqui.dem illetcpropiiminciirust 
fed tamen ceitiu at^ue dctenniaatai procRk' 
bitur. 

F I N I S. 

Ad mjtrm Htighiim. 
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SYLLABUS LIBRORUM 
AC CAPITUM. 



LIBER PRIMUS. 

Logiftica integronim numcroruiu* 

Caput I . NotMrum MtiihmitUMnm mftitmku 

Cap* 1. NumerMtia^ 

Cap« 3 . Fmfmdt0 qttdtUm ix tjmhm pntdeni rMtio» 

ms 9ftratimmm logifiicarttm. 
Cap.if. Additio. . ^ '^ 

Cap. f . SuhtroBio. 
Cap. 6' TaktU fytbMfmcM tnttbifBfMtim > tUvi^ 

niqui infmiiens^ 
Cap. 7. MitlHflisMtio. 
Cap. 8» MtdtiplicMiio ixfnHtiJlimM fer iMttntuu tM» 

hulM Pjftiui^qricM. 
Cap- 9. Vivifio. 
Cap. 10. DiwfiofMaUimMftttlMnmMstMbulM Tytha* 

goricM, 
•Cap. 1 1. Additionis» fultrMBiomfimtikifUcMtiottif, 

divifioms iXMtmna, 

LIBER SECUNDUS. 

Logiftica fra<£lorum numerorum» 

Cip. I. Fraciorum mtmerorum definitio » fcriftitf 

inunciatio, 
Cap. 1. FrnBorttm frimM theoriM^ 
Cap.). KiduBiones frMStorum* 
Cap. 4. Additios 
Cip./. SubtrMBio. 

Cap.^. 



€ap. 6. MtAsfSeMtk: 

Cap. j.Divifio. 

Cap« 8. De frs^ fitMShfuml 

Cap. 9. FrdUii diwndUsm^ 

C^p. 10. Keyiifiu quddum dd dnfm/lmiMim ie^ 

gifiics dmmdlis. ' 
Cap. 1 1« JldMtio dedmslit, 
Cap. 1 X. Suhra^ dtcimMlii. 
Cap. 1 3 . MuitMestio de&mMlit, 
Cap. Mj^DiviftodeeimMiis. 
Cap. t j. UJ^ firMBofum deeimaliumi 

LIBER TBRT J U S. 

De Radicum extradlpac* 

Cap. f . lUedicie quudrMtd extrMBio, 

Cwp.x.RMdicisquMdrMtademonfirMio, 

. Cap. 3 . RMdtcis cuSics extrMHw, 

Cap. 4. Riiirr«f rftf^ir^ demenfirMtio. 

Cap. f . ^CujufcuMquo radicis extraSHo. 

Cap. tf . ExtrMSiio quarumUhet rudicum ox frM^k 

etiMm docimMli6us, 
Cap. 7. Affroxtmmtio rMdicutn» 
Cap. 6. De T^^Wif ^tMdrMtorum c^ r»^«rMiii« 
Cap. ^.Ufm lofimMirum toMM FjftkMforjcM in e^ 

trM^iono rMdicum* ^ ", 

• • • ♦ , 

LIBER QJJ AftTVS. 

Dc Rcgulis« ^ 

Cap. I. ^«fn&tf /!ffi//r« frofertio^um^ direSu ' (^ 

Bb C^p.ft, 



Cap. %*Jieiu!spr&portwtum eimfclitM^ tM^dirtiA 

. quam evtr/a, 

Czf.^^KiiitlM Societatumf . - 
C«p. 4. ReguiM MltigMtwHk. 
Cap.. f. KegulM frlfi fimflex. 
Gkp. 6. ReguiM falfi duflex. 

LIBER aUlNTUS, 

Dc Progrcffionibus. 

pe Progrefljone Aritlunetica. 

Cip. f . Tfogreffiwu ArithmHieM MffeBknes* 
Cap. !• frogrefftonU Arithmeticd fro^iemMta. 
Ctp. i.^dftiones circM frogreffones Arithmeatias 

Dc Progreffione Geometrica ■ tum finita» 
tam infinita. 

Cap. 4. Trogrefflot^u GeometrscM fnitM^ ^ infimee 

MffeBiones, 
Cap. /• Vrogreffonis GeometricM finitM mc h^i 

frobUmMtM. 
Cap. tf . J^dfiiones circM Progrefftones Geometntm, 
Cap, 7. t>e mediis quotcumque frofortionMliSut w* 

meris ihterduos iUtos, 
Cap. 8. De fermmMtiomku ^ cenAinaetmihm^ 
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SUMMA PRIVILEGII. 

PHiLiPPVS Dci gratia , Hif- 
paniarum, Indiarum, &c« 
KexCatholicus, ArchiduxAu- 
ftriae , Dux Burgundias , Braban- 
tiae, , &c- Sercniflimus Belgarum 
Princeps diplomate fuofanxit, 
nc quis librum , cui titulus cft 
R.P.Andre^ Tacqyet Artth^ 
fnetica Theoria QJ Traxis , citra 

, Jacobi Mevrsii voluntatera, 
wUo modo imprimat , aut alibi 

' terrarum impreffum, in Inferio- 
ris Gcrmanias ditiones impor-* 
tct , venalcmvc habeat. Quife- 
cus faxit , confifcatione Libro- 
tum , & alia gravi poenl mul<fla* 

% bitur , uti latius patet in Litte- 

' tisdatis Bruxella? xxix^OAob. 
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